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ENE ac fapienter, PRINCEPSSERENISSIME, 
Publiumillum ,qui primus ,devicla fuba- 
ctaque Populo Romano Africa , in familia 
Scipionum ampliflimum cognomen in- 
vexit,dicerefolitum accepimus, nunquam 
minus fefe efle otiofum , quam quum ef- 
fet otiofus. Digna fane eo virovox inre- 
bus cum privatis,tum publicisoccupatif- 
fimo : digna hominc libero j & quam non admirenturfolum , fed 
imitentur etiam,qukunque communi omnium bono prodefle, fi 
quid poflint, ftuduerint. Itaque utmihi primum licuit,poft nava- 
tam hberalioribus artibus operam , quantum ingenii tenuitas , & 
virium imbecillitas tulerat > meditapus fum mecum ipfe aliquid , 
quo non tam occuparem, quam cohoneftarem otium meum. 
quemadmodum enim xqua ratione ferendi funt ii , qui otium in 
negotio quaefiverinti ita prorfus negotium in otio qiuerere apprime 
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laudandum. At enim verb quum ncque mihi tantum fiderem ,ut 
aliquid novi molirer ex me > neque vitam filentio nobistranfigen- 
dam efle moneremur, qui prarrtare caeteris animantibus ftudea- 
mus : ad illa maxime doftimmorum hominum opera accuratius 
vulganda^fum aggreflus, quibus, ut adolefcentium ftudiofbrum 
ingenia intelligebam mirifice adiuvari j ita fummo ipforum incom- 
modo, &gravi rei literariaejaclura privari dolebam vehementer . 
Quod tametfi ufuvenire in reliquis humanioribus facultatibus fb- 
letj tum verb in Mathematicis accidit quam faepiffime . Atfiquos 
fortafle unquam infanabile illud fcribendi cacoethes extimulaveritv 
eOrum libri cuduntur , recudunturque quotidie . Hac tempeftate 
non Jurifconfulti , fed legulxii , qui fe jurifperitos venditant j 

Quum fcrtbant doflt, tndotltque volumtna pojfim, 
fcriptitant omnes fuas fentcntias, confilia, refponfa > eduntque in lu- 
cem,& bibliothecas inferciuntj ut jam fere nec pretium emendis, nec 
setas legendis fatis efle poffit. Neque tamen id a me diftumaccipi 
velimj qubd Jurifprudentixoperamdaturus,in easdifciplinas,ne- 
fcio quo duclus genio,qua earundem illecTlus fpecie,impenfiiis 
incubuerim. Quinimb idago > qubd , quum Pifis tyrocinium ftu- 
diorum pofuiflem , legalem artem a confultimmis viris acceptu- 
rus> avocarentque me alib, ubi per otium licuiflfet ,Mathematicx 
meditationes,quibus mens reficitur & recreatur; vix auclores in 
primis nobiles, longeque omnium in iis pertraclandis praeftantif- 
fimi veniebant ad manus: pracfertim autem ApoUoniirergariCo- 
nica Elementa, quae tranfcribi ex integro oporteret . adeo enim, 
cx quo edita funt, periefunt,- ut edita quodammodo, &nonedi- 
ta elfe cenfeantur. Accedebat verb voluntas obfequens fatisfacien- 
di iis, qui defidefio &ftudio gravimmi hujus Geometrae teneren- 
tur. Movebatetiam me amantifTimi Pracceptortt coftfilium pru- 
dens, a quo fueram hifce artibus fubcifivis temporibus cruditus, 
1'merca vel maxime hortabatur, & impeliebat vdfcmentius An- 
tonius Magliabechi, vir infinitaepeneleclionis,&omnis erudkio- 
nis 5 quem ut quondam Cato fuit appellatus , jurC ac meritb hel- 
luonem librorum nuncupaverim . Qua? quoniam ita fe habebartfc', 
ad Apollonium fecundb evulgandum me converti , faclus inalie- 
no opere ingeniofus, qui fieri-caeteroqui nequivifiem in proprio. 
Et plane gravioribus nondum aftueti , quibus folidiorem glorinm 
aifequeremur , umbratili veluti pugna nos excrcuimus ,ut laurco- 
lam in muftaceo quxfiviffe videamur. Nihilo tamcn minis, ne- 
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quc ir/.uilem fore ratus,nec injucundam operam meam^fumrem 
perdifncilem perfequutus> qux& mihi non multum laudjs,, jplu^ 
quam fatis incommodi, cxteris autem utilitatis plurimufi^ aflferre 
poilet. Summa enim ope niti oportcre me cenfiu, ut adomnium 
rnanus ; ad tuas verb , Princeps Optime , quam emendatinimus 
perveniret : quo in genere laboris graviflfimos etiam viros reperio 
1 rpe efle verfatos> fed percenfere hic fingulos numerando nec li- 
bet, nec vacat. Unusefleinftaromniuml eripateticorumPrinceps 
poteft , qui , ut Alexandro Magno morem gereret , quem fufbe- 
perat fcientiis informandum univerfis , Homen poemataemenda- 
vit . Sed ejus quidem fummi Philofbphi ingenium habeo , quod 
deliderem > fortunam certc ,qua eo fa£to Regiam fibi gratiam pro- 
merebatur , non invideo : quippe tu ,etfi cui forte amplioribus Im- 
perii finibus ccfteris> magnitudine tamen animi,acumine ingenii, 
& gloria literarum nemini non antecellis . Quamobrem fequar in 
hoc Federici Commandini inftitutum, quinon.exterosfibiPatro- 
nos arceffivit > fed in Urbinates meritifTimos Principes fuos defixit 
oculorum aciem , quibus Apollonium hunc ipfum nuncuparet. 
Anne aliena nobis,quoniam noftra jplus aliisplacent?Minime ve- 
rb. Cui enim potius, quam tibi, tenuiflimus hic nofter erat vovendus 
labon quo duce & aufpice ftudiorum ac prxfide, diu multumque in 
celeberrima Academia literarium pulverem trivimus ? Cui potiiis, 
quam tibi ,liberalifTimx omnes facultates fe dedant illuftrandas , a 
quibus acleo tc inteUigunt iiluftrari ? Cui demum potius , quam_ 
tibi , hxc una potiflimiim fcientiarum domina fe commendet , a 
qub & ornamenta maxima , & in dies incrementa defumpfit? Fe- ■ 
runt, ut primtim Romanorum arva ipfis Imperatorum manibus , 
eburneo fcipione depofito,coepta funt coli, 6i fegetes crevifle lx- 
tius, & uberiorem f ru&um , gaudente quodammodo terra, red- 
didifle . Dicam verius , Mathematicas difciplinas ,incultas jamolim 
fpinifque obfitas , & modb cultiffimas eflc tuainduftria,&inme- 
liorem frugem veniffe . Etcnimex quafigeftiunt,acmagnifice glo- 
riantur , quum fentiant , & fua contrc&ari digniflimis Imperio ma- 
nibus inftrumenta, & tuis fe abunde copiofeque fudoribus irriga- 
ri . Qiiod eb etiam a te fa&umputo > ne in fecretiora Naturx ar- 
cana penetraturus , veramque rerum prehenfurus efTeclricerru. 
caufarn , ut Cofmus , & Laurcntius , ac Ferdinandus tux gentis 
lumina, eoftudio fumme delc&ati , vel i^Wftm accedercs> quod 
imperiti quidam faciunt, Platone licet contra monente ac vetan- 
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tc : vel iis deftitutus artibus , quas ™ *^of/« Xenocrates ap- 
pellabat . Quis enim ignorat , veterem illam rerum naturalium_, 
altimmam contemplationem , quam antiquiflimi Philofophi a Geo- 
metria nunquam patiebantur efle fejunclam , non nullorum in- 
curia, qui fine Mathematicis facultatibus foli fibi fapere videban- 
tur , intermortuam jacuifle diu ac pene confepultam > Medicea: 
verb Domus beneficio ereftam & excitatam , Regio tuo finu mu- 
nificentius exceptam conquievifle . Qua de re non fim a veritate 
alienus habendus , aut genio nimis indulgens , qui non fbliim_, 
MediceaeGentis gloriam domique partam,fedexteramquoqueUr- 
binatum Principum, & Vi£lorizSanguine large derivatam , prae- 
dicem te efle complexum , quorum publico cenfu rlorebant literac, 
viVebant homines literati. Acproinde tibi, hrrredi eorum fangui- 
nis, & fupelleclilis pretiofioris, ac bonorum immortalium, Appollo- 
nium Pergaeum, Conica Elementa pertraclantem, dicatum olim illis 
nunc dico ; ut non tam dicatus , quam redditus efle videatur . Tu 
verb, quum ingenuas artes unice ames , ncc in poitremis habeas Ma- 
thematicas difciplinas , munufculum hoc , non meum , fed alienum, 
a me tamen mendis valde pluribus expurgatum accipe . Non fum 
nefcius majora oblaturos, qui praeftare majora poflimt mgenio : offi- 
ciofiorem certe ruturum neminem . 

Pifbrii IX. Kal. Aug. CDDCXCVI. 
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DE APOLLONIO 

E X P A P P O. 



UCLIDIS libros quatuor conicorum cum Apollo- 
nius expleviflet , ac quatuor alios adjunxiflfet > o6to 
conicorum libros cofecit. Ariftaeus autem,qui fcribit 
ea, quae ad hoc ufque tempus tradita funt/olidorum 
locorum libros quinque conicis cohaerentes voca- 
vit : & qui ante Apollonium fuerunt , trium conicarum linearum , 
unam quidem coni acutianguli , alteram reclanguli , tertiam verb 
obtuiianguliconifeclionemappellarunt. Quoniamautem in uno- 
quoque horum trium conorum, difTerenter feclorum, tres linex fi- 
unt: dubitans,utapparet, Apolloniusicur namqui antefehanctra- 
clatiooemexpleverant, unamquidem acutianguli coni feclionem 
vocaverunt, qux poteft & reclanguli & obtufianguli coni eflei alte- 
ram rectanguli , quas poteft & in acutiangulo & obtufiangulo cono 
reperiri j tertiam vero obtufianguli , quae & in acutiangulo & re- 
clangulo cono ineflepoteft i mutatis nominibus , quae quidem acu- 
tianguli coniletuo nominatur , ellipfim appellat j quae re&anguli , 
parabolen > quas y$rb obtu^fiapgnji , hyperbolen > unicuique ab ali- 
quoproprioaccidentcnomen jmponens. Spatium enim quotUam 
adlineam quampiam comparatum in acutjanguli conj fecijone de- 
ficiens fit quadrato > in obnifianguli coni feclione quadrato exce- 
densj in reclanguli verb conj Jecrione neque deficicns,neque exce- 
dens. Hoc autcm ijli acck^i?, quod non confideravit, juxta unum 
duntaxatcauim plani conum iecantis, & tres Iineas gignentis, in 
unoquoqueconorumaliamatqueaham fieri Iineam, quama coni 
p^ropnetate nominarunt. Si enim fecans planumducatur unilate- 
n coni xquidiftans > unatantiimextribuslineis emcitur femperea- 
dem, quam Ariftaeus illius coni fe&ionem appellavit . 

EX EUT OC IO, ET G E M I N O. 

APollonius Geometra natus eft Pergae,quae Pamphiliar civitas 
eft , tempore Ptolemaci Evergetae, \it tradit Heracliusin Ar- 
chimedis vita . qui etiam fcribit Archimedem quidem primumco- 
nica theoremata fuifle aggreflum> Apollonium ver6,cum ea inveni£ 

fet 



iet ab Archimede non ditm edita,'fic\it propriafua edidine: neque 
id vere , ut mea fert opinio. nam & Archimedes multis in locis velut 
antiquioris conicorum inftitutionis mentionem facere videtur : & 
Apollonius ea icribit,non ut a (e ipfo inventa. non enimdixiflet, ube- 
i^us&univerfaliusha:cafe,quaabaliistra<^atafuint.Sed,quodfcri- 
bitGeminuSjVerumeft. Antiqui,inquit,conumdifnnientes, reclan- 
gulicircumvolutionem,mancteunocorum, qux circareftuman- 
gulum funt, latere > & conos omnes refros , &unamin fingulis fe- 
chonem fien arbitrati funt: in reclangulo quidem cono vocatam 
parabolen , in obtufiangulo hypcrbolen , in acutianguloautemel- 
hpfim . atquc ita nominatas apud ipibs fe6nones paflim invenias. 
Quemadmodum igitur antiquis illis in unaquaque triangulorum 
fpccie contemplantibus duos reclos , primum in xquilatero , deinde 
in xquicruri,poftea in fcalenoixtate pofteriores univerfale theorema 
demonftrarunt ejufmodi : Omriis trta>igult ttttertores tres angult duo- 
bus reilts funt tsquales : ita & in coni feftionibus reclanguli qui- 
dem coni ie&ionem diclam , in reclangulo tantum cono contem- 
plati funt, feclo fcilicet plano ad unum coni latus reclo j obtufianguli 
autem coni feclionem in cono obtufiangulo fa<5tam dem6ftraruntj& 
acutianguli iefrionem in cono acutiangulo , fimiliter in omnibus 
conisducentesplanaadunumeorum latus recTa: quod & antiqua 
feclionum nomina indicat. Vcrumpoftea Apollonius Pergaeus uni- 
verie infpexit in omni cono tam recto , quam fcaleno omnes feclio- 
nesinelle, juxtapIaniadconumdifTerenteminclinationem. quam- 
obrcillius temporis homines admirati mirificamconicorurntheo- 
rematum demonftrationemmagnum Geometram ipium appella-' 
runt. HxcquidemGeminusin fexto Mathematicarum praeceptio 
num libro fcripta reliquit . 

fi .;r.r>hqo*V{ 
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IT comts , cuius bajit circulut AB , & <vertex 
punftumC.St tgitur £quicrurts eft conus\ ma* 
nifeflb conilat , Itneat omnes , qudah ipfoC ad 
AB ctrculi ctrcunferentiam ducuntur , inter fe fe 
aquales efle. Si yerbfcalenus efi^ oporteat in- 
<ventre , qu& 
maxtma fit 9 
qu£ mim* 
ma . 

DVCATVR a pun&o C ad planum circu- 
li A B linca pcrpcndicularis . quaeprimurru, 
•cadat intra circulum ; fitquc C D : & fuma- 
tur ccntrum cius , quod ht E j & iunfka D E 
producaturin utranquc partcm ad pun&a_* 
A B; deinde A C, C B iungantur. Dico ipfam 
B C maxitnam cfle , & A C minimam linca- 
rumomnium, quaea pun&oCad circulum 
A B pcrtinent . Ducatur cnim aliaqusdam_. 
lincaCF, &FDiungatur. maior igiturcft 
B D, quam D F. communis autcm C D; & anguli , qui ad D re&i. crgo raaior eft jjS*'! « 
B C, quam C F. codcm modo & C F ma ior oftcndctur,quara C A. cx quibus appa- ! 7 , pnmi 
rct lineam C B omnium maximam , A C vcr6 minimam efle . 

Rurfusa pun&oCperpendicularisdu&acadat in ipfius AB circuJi circunfe- 
rcatiara , quae fit C A: & cum circuli ccntro D copulata A D producatur in B: & 

A BC 
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ll.prim». 



iS.terti;, 
j.diff.un» 
decimi. 



«. tertij 

p«diiF.ua- 

dccimi. 



t. tertij 



Diffini- 
rio pnma 
Apollooij 




B C iungatur . Dico B C maximara eflc , & A C 

rnjnimara.lincam igitur C B maiorem efle,quam 

C A perfpicuum eft. ducaturautem al<a quaeda 

linca C E ; & iungatur A E . Itaque quoniam 

ABdiamctcrcft, neceffario raaior crit, quam 

A E; & continct A C cum ipfis A B, A E angulu 

rcftum. crgo B C , quam C E maior crit; & fi- 

militcr maior , quam cactcraj omncs . Eodcm_, 

modo & E C maior oftedetur . quam C A. Qua- 

re fcquitur , uf B C maxima fit , A C vcr6 mini- 

ma lincarum omnium , quse ab ipfo C ad c;rcu- 

lum A B pertincnt . 

IisdcmpofitiscadatpcrpendicularisCDcxtra 

circulum : & ad E circuli centrum dufta D E 
producatur : iunganturquc A C , B C. Dico B C maximam, & A C minimam cfle 
omnium, quaea punctoCad ABcirculum perducuntur. conftat nanquc BC 
maiorcm cflc ipfa t A. fcd & maior crit omnibus , quae ab ipfo C in circunfcrcntii 
circuli A B cadunt , ducatur cnim alia quacdam linea C F : & D F iungatur . Ciim 
igiturBDpcrccntrumtranfcat, maiorcft , quamDF.cftautcmCDpcrpendicu- 
laris ad lincas DB, DF, quoniam&ad iplum planum. ergo maior crit BC, 
quamCF.& fimilitcr maior, quam alia; omnes. pcrfpiCuum cft igitur ipfam., 
C B maximam cflc. At vcr6 A C minimam h oc modo oftcndcmus , Quoniam enim 
minor cft A D, quam D F; atquc cft ad ipfas c 
pcrpcndicularis DC : minor crit A C, quam 
C F. & ita minor , quam aliae . linca igitur 
A C minima eft , & B C maxima omnium , 
quac a punclo C ad A B circuli circunfcren- 
tiam pcrducuntur, 

Siabaliquo pun&o ad circunfe- 
rentiam circuli,qui non (it in eodem 
plano , in quo punc~him , coniuncla 
re£talineainutranque partem pro- D 

ducatur: &c. 

Convcnicntcr Apollonius addidit , in_» 
utranque partera producatur: ciim uniuf- 
cuiufque coni gcncrationcm tradat . Si cnim aequicruris fit conus, fruftra producc- 
rctur, quod re&a linca , quasconvcrtitur,circunfcrentiamcirculi pcrpctu6 con- 
tingit; quippcciimabcapunclummancns fempcr asquali diftet intervallo. Scd 
quoniam poteft & fcalcnus eflc conus, in quo, ut iam dcmonftratum eft , & maxi- 
mum, &minimumlatusinvenitur, ncceflario illud appofuit ; utauaeminima_, 
eftlinea, ufqucadeoaugeri intclligatur , quoadnatmaxirax«equalis:&propte- 
rca circuli circunfcrcntiam fcmper contingat . 

L E M M A 1 I. 

SJT linea At C, ^ pofttione data A C ; omnes autem , qu£ ab ipfaeAXC 

adAC perpendiculares ducuntur , ita fe habeant , <uf (fuadratum uniufcutufque 

ipfarum tquale Jit rettangulo bafis parttbus , quaabipfa fecantur , contento. 

Dico A$ C chxult circunftrentiam effe > dtametrum autem tpjius Itneam <AC. 

J , DVCAN- 
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INI. LIB. CONICORVM. * 

DVCANTVR cnim a punftis D,B,E perpcndiculaces D F,B G,E H. ergo qua- 
dracura D F aequale cft rcdlaBgulo A F C; & quadracum B G rc&angulo A G C : 
ipfum vcro EH quadracura rectangulo A H C 
jequale. Sccecur A C bifariam in K, & D K, K B, 
K Eiung.intur. lcaquc quoniam AFC re&an- 
gulum una cutn quadracoFK eft aequalequa* 
drato A K, & ipil A F C aequale eft D F quadra- 
tum : eric quadratum D F una cum ipfo FK, hoc 
cft quadratum D K nequalc quadraco A K. qua- 
re lmca A K ipfi K Dcft xqualis.Simiiiccr often- 
dcirius, ckunaquaquc lincarum BK, EK ipfi 

AK,vclKC «tqualem cflc . crgo ABC circulicircufercntia eft circacencrum 
K, hoc cft circa d amctrum A C. 

LEMMA III. 

SINT tres ltne& &quidtt7antes AT>f2 2),£ F:& in tpjas ducantur du& rc~ 
8& line& AG F C, 2 G E T> . Thco yt reclangulum, quodjit ex AH ZSEFjid 
quadratum C T> , ita ejfe retlangulum AGFad quadratum G C. 

• 

QVONIAM cnim uc linea A B ad F E, 
hoc cft uc reclangulum cx AB & FE ad FE 
quadracum , ica linea A G ad ipfam G F, 
hoc cft redtangulum A G F ad quadratuiL^ 
G F: eric uc rcttangulum cx A B & F E ad 
quadratum F E, ica reclangulum A G F ad 
quadracum G F. fcd uc quadracum F E ad 
quadracumCD, fic quadratum FG ad qua- 
dratumGC.exaequali igiturut rcdtangu- 
lum ex AB& FEad quadracum C D, fic reitangulum AG FadGC quadracum . 

LEMMA IV. 

SFT vt AX adtiC, itaAVadV C: & fecetur AC bifariam inpuntfo E. 
T>ico retlangulum XET) quadrato E C &quale ejfe : iteque reclangulttm AT> C 
&quale rettangulo XDE^ rettangulum At C retlangulo EXV. 

• 

QVONIAM cnimuc ABadBC,icacft ADad DC; cric componendo , fum- a 
pcifque anceccdcntium dimidijs , & pcr converfioncm racionis , uc B E ad E C, ita 
C E ad E D. rectangulum igicur BED aequale eft CE «7« fexti. 

quadraco. communcaufcracur, quadratum fcilicet A e d c b R 

E D . crgo quod rclinquicur , rectangulum A D C — : — 56 

rcctanguio BDEcft aequalc. Rurfus quoniam rccla- 

gulum B E D asqualc cn quadraco C E, ucraque auferancur a quadrato B E. reli- 
quum igicur rcftangulum A B C reftangulo EBD aequale enc . qui omnia dc- C 
monftrarc oporcebac . 

COMMENTARIVS. 

ERIT componendo , fumpcifquc antccedentium dimidi js , & pcr convcrfionetn . 
rationis.] QHorti* vt AB *d B C, it* A7) ad D C; crit componcndo vt A £, TtC ad CV, A 

A x *4 
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4 PAPPI LEMMATA 

ita AC adCD;& antecedcntium dimidia , vt EB adBC, ita ECad C D.cjt enim 
A E ipfius *A C dimidia. quare per converfionem rationit vt B EadE C,ita C EadED. 
B Comraune aufcratur , quadratum fcilicct ED.]£/? enim quadratum C E aquale 

5. fecudi. rc&angulotADC undcumquadrato E*D : & re&angulum "B E D aquaie rctkangulo 
i B DE und cum E 2) quadrato. quarc fublato communi, rclinquitur reSanguium tADC 

reSangulo B DE tquaic . 
q Rurfus quoniam rectangulum B £ D aequale cft qaadrato E C , utraque aufe- 

6. fecudu rantur a quadrato B E. ] Nam citm iinca tA C bifariam /ecetur in E , atque ipfiadda- 
a tur linea C B ; reSkangulum tATt C, C qu*dr*tum C E aquult* funt quadrato "B E. rur- 

fut quadrato 2 E aquaiia funt utraque rc&angul* E B Dtf E r D .fiigitur *h ipfo B E 
quadrato aquaiia auferantur , videlicct rc&angulum "B ED,Cr quadratum CE; fclm- 
quitur retlangulum A"3C rcSanguio EBD aqualc cjfc . 

L E M M A V. 

HABEAT AadXproportionemcompoJttam ex proportione C aa"D , & 
exproportione E ad F . Dico C adD proportionem compofitam bahere ex pro- 
portione Aad*B, & proportioneF adE. 

F I A T enim proportio D ad G eadem, quac eft 

E ad F . & quoniam proportio A ad B corapofita , a. 

cft ex proportione C ad D, & proportione E ad F, n 
hoc cft D ad G . proportio autem compofita ex 
proportione C ad D, & D ad G eft eadem , quae C 
ad G. crit ut A ad B, ita C ad G. Rurfus quoni- 
am C ad D proportionem habet compofitam ex 
. proportione C ad G, & proportione G ad D. fed 
proportio C ad G demonftrata eft eadem , quae A 

ad B .* & convertendo proportio G ad D eadem eft , quae F ad E. habebit C ad D 
proportionem compofitam cx proportione A ad B , & proportione F ad E . 

L E M M A VI. 

SINT duo parallelog ramma AC y DF &cfutangula , c/uorum angulus 
2> Jtt aqualis anguloE .Dtco ut re&angulum AHCad reftangulum DEF y 
ita efiparallelogrammum AC adDF parallelogrammum . 

« # 

Si enim anguli B , E re&i fint , illud pcrfpicue conftat : fin minus , demittantur 
perpendicularcs A G, D H. & quoniam angulus B aequalis eft angulo E ; & angu- 
lus ad G re&us aequalis rcrto ad H: crit tri- A 
angulum A B G triangulo D E H aequian- 
fcxti. 'gulum • quare ut B A ad A G , ita E D ad 
i D H. fed ut B A ad A G, ita rcc"langulum_. 

A B C ad rcctangulum, quod A G,B C con. 
tinctur : & ut E Dad D H , ita D E F re- 
ctanguium ad rcctangulum contcntum_ 
D H, E F . quarc pcrmutando ut re£tangu- 
lum A B C ad re&angulum D E F, ita re- 

tfangulum, quod continctur AG,BC; hoc cft parallclogrammum A C ad rc- 
GangulumcontcntumDH, EF, hoccftadparallclogrammumDF. 

LEM- 
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LEMMA VII. 




SIT triangulum AKC ; fitayte^ C aquidfians D E ; 
quod fit ex C A y tcfualefit rettangulo FA E. 
Dico iam,fi iungantur D C,2 FJineam 2 F 
ipfiDC teovidfiantem effe. 

HOCverd manifcftepatet. Quoniam cnim 

utFAadAC,itacftCAadAfi ; & utCA 
ad AE,itaB Aad AD: crit utFAadAC,' 

itaBAad AD.ergoDC,BFintcrfcaquidiftantcsfunt; i 

L E M M A VIII. 

STT triangulum A3 C, trape%ium merb D E FG ; ita utAflC angt^ 
lus angulo DEFfii aqualis . Dico ut reclangulum A% C ad reBanguhm, 
quod continetur utraque ipfitrum DG } EF&D E,fif effe tt\angu\um AV 
Cadtrape^tumDEFG. 

DVCANTVR cnim perpcndiculares A H, D K. Etquoniam angulus ABC 
aequalis cft angulo D E F; & qui cft ad H reftus aequalis recto ad K: erit utB A 
ad A H, ita E D ad D K. fed utB Aab AH, ita reftangulum ABCad id,quod 1 
continctur A H,B C: & ut E D ad D K,ita rc&angulum,quod conuqctur utra- 



.y 




oue D G, E F & D E ad contcntum utraque D G, E F & D K . efl autem trian- A 
culum A B C dimidium rcZtanguh contenti A H , BC: & trapezium D E F G fi 
dimidium eius,quod utraquc D G,E F & D K continctur. crfco ut rcttangulum 
A B C ad rcaangulum contcntum utraquc DG, E F& D E, uaeft triangulum 
ABCadDEFG trapezium . Quod fiABC tr.angulura fit, & D F parallclo- 
grammum; eadem ratione fiet, ut A BC triangulum ad D F parallelogrammum, . 
1U reclwguium A B C ad duplura reclanguli D E F. 

EX qutbus confiat, reclangulum »4'B C,fioMtdem D F parallelogram- C 
mumfit , tquale ejfe duplo retlangult D E F ,fi wrbfit trape^ium } *<juak 
ei, (juodutratjue DG, EF (fipfaDE conttnetur . 

CQMMENTARIVS. * 

EST autem triangulum A B C dimjdium re&anguli contcnti A H,B C,& tra- A 
pczium D E F G dimidium vius , quod utraque D G, E F & D K continctur. ] 
/*n£tA<nim 'D F, ent tri*»**l*m EDF dimidtnm rctttn&iiU contenti EF&DK^ 
& triwnlnm DFG ttidtm Smidim» eifts, ^nod continciur D^O"DK. trg» t»tH 

A 3 trA ' 
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6 FAPPI LEMMATA 

trapexdti 7)EFg dimidiu efi reHanguli,auod utr*aue E F,DG & ip/4 DK continetra. 

B Ergo ut rc&angulum A fi C ad re&angulum contentum utraquc DG, E F & 
D E,ita cft triangulum ABCadDEFG trapczium .) Ex *nte diEtis enim colii- 
gitur,ut rcElangulum ABC *d rctlangklktn exA H&B C, itaefe rcftangulum cx 
2) G t E F & D E*dretl*ngulum ex D G,E F&D K.<ju*repermut*ndo ut rt&angu- 
Ittm tABC *d rtEianguium exDG,EF & DE , ita rtftanguium txtsf H & 'BC 
*d rt£t*ngulum ex D §, E F & D k; Cr it* corum dimidia, boc efi trUngulum ABC 
*dtr*pezi*mDEFG. 

C Ex quibus conftat re&angulum A B C , fi quidcm D F parallelogrammum fit 
&C ) Scquitur boc, tju*ndo triungulum ABC p*r*Iieiogr*mmo, vei tr*pcx.io D E F 
G fit *qu*le. cjuod ctiam dcmonftratur ab Eutocio in commentarift in quadragefimam 
ttonaprimi libri Apollonij ^uare verifimiie cft in Pappi vcrbis hoc loco mnnull* defi- 

* r4r ' S LEMMA IX. 

SlTtriangulumJlXC; tfproduffa CA adT>,ducatur, ut contingit, 
teBa UneaD HE: cui quidem aquidiflans ducatur AG ; ipji <verb 2 C 
quidijiam *A F. Dico ut quadratum AGad retlangulum 2>GC, ita efte re~ 
Bangulum DFHad quadratum FA. 

A PONATVR re&angulo BGC aequale re£tangulum AGK; cV reftangulo 
B D F H sequale re&angulum A F L: & iungantur B K, H L. Quoniam igitur an- 
gulus ad C aequalis cft angulo B K G ; & angulus D A L in circulo aequalis an- 
gulo F H L: crit & ingulus G K B angulo F H L asqualis. ergo ut B G;ad G K, 
naLFadFH.cftautemut A Gad G B, itaH Ead E B : & utH E ad E B, ita 



H F ad F A. ut igitur A G ad G B, ita H F ad F A . fcd 
utBGadGK, ita alia quaspiam linea L F ad antccc- 
dcntem F H . quare ex aequaJi in perturbata ratione, ut 




A G ad G K, ita L F ad F A . ut veroAGadGK, ita 
lem.int*. quadratum A G ad rc&angulum A G K , hoc cft ad rc- 
• , ttangulum B G C: & ut L F ad F A, ita re&angulum L 
F A, hoc cltD F H ad quadratum F A . ergo ut quadra- 
Cum A G ad re&angulum B G C , fic rc&angulum D F 
HadFA quadratum. ScdJicet ilJud idem etiam per 
compofitamproportioncm demonftrare Quoniam cnim ' 
proportio A G ad G B cft eadcm, qu«e H E ad E B , hoc 
eftHFadF A; proportioautcm AGadGC ead*,quae 
DEadE C, hoceft DFad FA: crit proportio compofita cx proportione A G ad 
G B, & ex proportione A G ad G C, quae quidem eft quadrati A G ad re&angu- 
lum B G C, eadcm quae componitur cx proportionc HFadF A,& ex proportio- 
£ neDFadFA. hasc autemeft proportio rcaanguli DFHad quadratum F A. 

COMM ENT ARIVS. 

A PONATVR rcaangulo BGC asquale reftangulum A G K: & reftangulo 
D F H sequalcrcftangulum A F L .) Defider*ntur ftri onuti* htc in <jr*co codicc , 
qu* nos fupplcvimus: illud vero it* intclligcndum cft , ut producutur A (j ad K; & fi- 
*t reEl*ngulum AG K retlangulo BGC *tju*ie ; & rurfus prodttH* AF*dL,fi*t 
re&*nguium ts* F L **u*le reUangulo D F H. 
3 Quoniam igitur angulus ad C fequalis cft angulo B K G : & angulus D A L 
U}cirpulO(equalisanguloFHL.) Ix vigcfimaprim* tcrtij Elcmentorum : /r~ 
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emmpunlU ^B.K.C in circunferentia eiufdem circuli ; ckm reSattfulum AQK 

«juaJe fit recttngulo TSGC t ex converfa trigefima quinta eiufdem: & eadem rativne , 

pun&a «sf,7),L,Hcadcnt in clrcunfereutia atterius circuii, 

Eru&angulusGKBanguloFHLaqualis.] Nanout angulus «4 C anrmlo C 

n^Ltfivjuulu^Mod-BCiFuttiMidtfuutcifin,, M.primt 

Ergo utBGadG JC, itaLFadFH.J Sequitur enim ex iam d&is triattfutttm U 
j trt *"Z Hl9 '* 9 K fi*Ht effe : quoniam angulus ad K anrulo FH L efi *qualis . 

ut demon/fratumfuiti Cr an X ulus L FHaaualis angulo LtsfG , bec efi ipfi B Q « . . 

trgo& reliauus reliauo atsualisetit . i^nfflij 

^r^Z ^ VT rtionem 9 \uan, " 

^aaratum vi<jad rcltaufutum BCjc. qmd ^idemopontbat dtmonfirart . 




APOL- 
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APOLLONII PERGiEI 

TONICORUM LIBER L 




£VM COMMENTARIIS EVTOCII ASCALONITJi, 

ET FEDERICI COMMANDINI. 

JTOLLONIUS E U *D E MO S. T>. 

I & corpore vales , & aliae res tuae ex animi 
tui fententia fe habent, bene eit: nos qui- 
dem fatis belle habemus . Quo tepore te- 
cum Pergami fui,animadverti te cupidu 
r intelligendi conica^quza nobis confcri- 
ptafunt. Itaquemifi ad te primum libru 
emendatumjreliquos deinceps miffurus, 
cumanimoerotranquiiliori. non enim 
arbitror te oblitum, quod a me accepiftii 
quid fcilicet caufae fuerit, cur ego hae c fcribere aggrefTus fim,roga- 
tus a Naucrate Geometra, quo tempore Alexandria veniens apud 
nos fuit: & cur nos,cum de illis oclo libris egi{femus,maiorem 
tim in his diligentiam adhibuimus . Nam cu m ipfe Naucrates qua 

Jjrimu effet navigaturusjnos ea non emedavimus: fed quaecunque 
efe nobis obtulerunt,confcripfimusiutpotequi ea poftrembeflTe- 
mus percurfuri. Quamobre nunc tempus nacli, ut quaeque emen- 
damus,ita edimus.Et quonia accidit nonullos alios ex i js,qui nobif- 
cu fuerant,habuine primu & fecundum librum,antequa emenda- 
retur:noli mirari,fi in quaedam incidas,quae aliter fe habeant. Ex o- 
c"to autc libris,quatuor primi huius difciplinae cotinent Elementa : 
quoru primus quidem cople&itur generationes trium coni fefti- 
onum,& earu,quae oppofitae dicuntuniteque principalia ipfaruin 
accidentia a nobis & uberius & univerfalius , quam ab ali js , qui de 
ea re fcripfer ut,elaborata. Secundus liber traclat ea, quae atti nct ad 
diametros, & ad axes feclionu, & ad alias lineas , quae cum feclione 
non conveniut,quae a Graecis*^Ti»To/ a pp e ll antur:t:urn <J e a lij s djfl 

ferit,quae & generale & neccffaria utilitate ad determinationes aflfe- 
rutjn^aute voce diametros & quos axes,ex hoc libro cognofces. 



Digitized by 



CONICORVMLIB. I. 9 

Tertiuslibcrcontinetmulta, & admirabilia theoremata, quae uti- 
liaerunt, &adfolidorumlocorumcompofitiones, & ad determi- 
nationes . quorum complura, & pulcherrima & nova funt. Hsec 
nos perpendentes , animadvertimus non pofitam cfTe ab Euclide ra- 
tionemcomponendi loci ad tres, &quatuor lineas > verum ipfius 
tantummodoparticulamquandam: atquehancnon fatis felicitcr. 
nonenimfieripoterat, utea compofitio recle perficeretur abfque 
i js , quse a nobis inventa funt .Quartus liber tradit ,quot modis cono- 
rumfe&ionesinterfefe,&circuli circunferentix occurrerepoflint, 
& multa alia ad pleniorem doctrinam , quorum nihil ab i js , qui ante 
nos fuerunt , memoriae proditum eft . coni feclio , & circuli circun- 
ferentia , & oppofitae fectiones ad quot puncta oppofitis fectionibus 
occurrant.Reliquiautemquatuorlibri ad abundantiorem fcientia 
pertinent. Quintus enim de minimis, & maximis magna cx parte 
agit. Sextusdeatqualibus, &fimilibus coni feclionibus. Septimus 
continet theoremata , quaedeterminandi vim habent . Oclavus 
problemata conica determinata . At verb omnibus his editis , licet 
unicuique ,qui in ea legendo inciderit , ex animi fui fententia iudica- 
re. Vale. 

EUTOCII ASCALONITiE IN PRIMUM LIBRUM 

CONICORVM APOLLONII EX PROPRIA 
EDITIONB C O M M B N T A R l V S. 



TOLLONtYS Geometra, tAnthtmi fodalis cbArifftme, 
natus efi Perga , q ua PAmphilia civitAS e(t , tempore 
Ttolemai Evergeta , ut tradtt Hcrachus tn Archime- 
disvita. qui etiam /cribit Archimedem quidem pri- 
mum cenica theorematafuifse Aggreffuol ; esfpoiionium 
verochmeAinveniffct ab Archimede nondum cdit<u, 
ficut propriu /uAcdidife . neque id vcri ,nt mcAfert 
opinio» nAm& e/ircbimedes muitis in locis velut unti- 
quioris conicorum inflitutionis mentionemfAcere vide- 
tur : & eApollonius ca fcribit , non ut dfc ipfo inventa. 
_rr non enim dixiffet , uberiks & univerfalini hac dfc, 
■ ^4g*jj6^g^ytHl qudmAbAlifstrAftAtAfuiJfe. Sedquod fcnbit Geminus 




verum ejt . lAntiqu^ t tn<jHit , conum diffinicntes , rcttanguli triAnguli circumvolutio- 
siem mAnente uno eorum , quA circa relbum Angulum funt , lAterc, G conos omnes reSos, 
& unum in fingulis /e&ioncm ficri ArbitrAtifunt ; in rcRangulo quidem cono vocatampa- 
rabolen ; in obtufiangulo hyperbolen ; in acutiangulo autem ellipfim ; atque ita nominatat 
apud ip/os [eHiones pafsim invenias . Quemadmodum igitur antiquis illis inunaqua^ue 
trianguiorum /ptcie contemplantibus duos rc&os , prtmum in aquiiatero, deinde tn aqut- 
cruri , pefiea in fcaleno, Atate poShcriores univer/ale thcortmA dcmonfirArunt eut/modi. 
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Omnis trianguli interiores tres anguli duobus re&is funtaequalcs : ita & in conifc 

tlionibus ; rettanguli quidcm coni fettionem difiam , in rettangulo tantitm cono contcm- 

platifunt ,fcf}o fcilicct pUno ad unnm coni latus reSto : obtufianguli autcm coni feftio- 

ncm in cono obtufiangnlo fattam demonfirarunt , & acutianguli Jcttioncm in cono arttti- 

angulo ; fimilitcr in omnibus conis ducentes plana ad unttm corum latut rcfta . quod 9 

antiqua fcttionum nominamdicant . VerkmpofieatApollonius Pergaus univerje infpe- 

xit in omni cont ytam refto ,qudm fcaleno , omnes fcftionet incjfc ,iuxta plani ad conum 

diffcrentem inclinationem , quamobrcm iliius temporis homines admirati mirificam co- 

nicorum tbcorematum dcmonflrationem magnum Geometramipfum appellarunt . Hac 

quidem Gcminus fcriptarciiquit in fexto mathcmaticarnm praceptionum libro . jQttod 

autcmdicit manifcslnmfaciemns in fubicflis fi- 

gnrts. Sit enim per axem coni triangulum %A B C: 

& d quovis puntto E dttcatur ipfitsfB ad angutos 

reftos linea 2) E F: & per D F immifum pianum, 

reftum ad ipfam A B,conum fecet. reftns c(t igitnr 

nterque angulus AED , oyfEF : reftanguhque 

txiftente cono , & angulo B AC rcfto , ut in pri- 

tnafignra apparct y duobus reftis aquaies erunt an- B 

guli B AC t tA E F. quare aquidifians erit linea 

DEF ipfi tA C:& fiet in fuperficie coni feftio pa- 
™" bolc rabolcftc ditta irb f vdfd»»** £vtu,hoc efiabeo, 
a ' qubd linea 2> Frfua communis feftio elr plani feca»tis, & trian^ulipcr axcm , pardllcU 

fitipfioyfC lateri trianguli . Scd fi obtufiangulus 

fit conns, ut in fecundafigura, obtufo videlicet exi- 

ftente angulo 'BtAC, & angulo AEF rcfto, an- 

gnli B AC ,AE F duobus rcftis maiores ernnt , 

& non conveniet DEF cnm ipfo tsfC latere ad 

partcs , in qnibm efi F : fed ad eas in quibns fnnt 

A & E , prodnfta nimirnm C Ain D .faciet igi- 
Hvperbo» t * r .f tc ** tt pUnum in fuperficie coni Jcfthncm 
lc undc. hyperbolen ,diftam i-xbf i/rtp&t**** , boc cft ab co, \g 

qnbd anguli B AC ,tsfE F cxcedant duos reftot: 

vel quod DEF excedat verticcm coni,&cum 

ipfa C A extra conveniat , Qubd fi acntiangulus 

fit conus , hocefi acuto exiftcnte angulo B tsfC, erunt anguli BviC,tsfRF minores 

duobns rcftis ; & linea E F,AC produfta 

convenicnt tandem in aliqua parte : augere^ 

naqne , & in longius ducere connm pofumus . 
Ellipfc trtt ijtfrtr i» fupcrficie feftio , qua appcUatnr 
ttndc • cUipfis JW tv iM«Tf» Jvo/v ofteut T*f ■rpoHfDi/j.ivas 

yewltu , hoc cst ob id , qttbd difti anguli d duo- 

bus reflis deficiant : vel qnod eUipfis diminu- 

tus quidam circulus fit . tsfd httnc quidenu 

modum antiqui poncntcs fccans planum per 

DEF ad refios angulos ipft A B lateritrian- 

guli per axem coni , (7 infuper differentcs co- , J ' 

nor , CT propriam in unoquoquc fcftionem : at j/ 

Apollonius ponens conum , V rcftum C fca- r * \ , 
lenum , diffcrtti ipfius plani occurfu difercn- ^^^^ J 

tes cftcit feftiones . Sit cnim ,ut in ijjdem fi- 

guris , fccans plannm K EL ; communis autem feft>o ipftus pUni & coni bafis , linca^ 
K L : commtmis rurftts fcilio eiusdem & trianguli %AB C fit ipfa E F, qna & diametcr 

appcUa- 
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appellatur /etlionis . Itaque in omnibtes /etlionibus ponit Uneam K Lad rtftos angulos p^i^jg 

e Jf c 'pfi bafi trianguli A B C. Vcrum fiEF aquidiftans fittAC , parabolen fieri K E L q UO modo 

/etlioncminconi /uperficic;fivero convcniat cumlatere%AC extraverticemconi ,*t in lu< . 
'D y fieri ip/am K E L /cflionebyperbolen: quod ficonveniat intra,fieri fettionem cllipfim, Hypcr. 
quam & vocant . Generaliter igitur parabola diameter aquidiftans eft uni iatert tri. \ 
anguli:hyperbola autc,& eltipfis diameter cum eo convenit:byperbola quide *d partes ver- 
ticis coni,eltipfis vero adpartes bafis.Scirc praterea Uludoportet paraboien,Cr byperboien 

ex corii numero ejfe,qua in infinitu augentur:at eUipfim non itemjtota enim in /e ipsa ver- Panbole, 

/?..-•• .#.-.• f . j-. • J_» . .... • ~^ /•_ //_•... : - .' fJ .. / & Hvn» 




par eft,differentcs dcmonfirationis modos explicare . Itaque in cpiftol* dtcit, primos qua- 
tuor libros buius di/ciplins. elementa continere : quorum primus quidem completltturge- 
nerationcs triumconi /efttonum & carum , quaoppofita dicuntur , itique principaltci^ 
ip/arum accidcntia, boc efi qutcunque ipfit in primagener.it ione contingunt : habet enim 
cr alia tjuadam con/equentia. fccundus autem liber tratiat ea,qua attinent ad diametros, 
C? ad axes /etlionum, & ad illas Uneas, qua cum/etlione non conveniunt , qua d Oracis 
turCfiTTcrm appellantur: tum de atijs diferit ,qua & generalem , & necef/ariam utiiita- 
tem afferunt ad determinationcs . determinatio autem dupiex efi, ut mam/efte patev. al- •nt. 
tcraquidcmpoft expofitionem,fignificans quidfit illud ,quod qutritur : altera veropto- Determi- 
pofieionem univerfalem cfe prohibens , quadeclarat quando ,crquaratione ,& quot mo- JJJJ^ 
dis , id quod propofitum cft , fieri pojftt , ut in vigefimo fccundo tbeoremate primi Ubri ™ 
eiementorum Euclidis . Ex tribus re&is lincis , quae asqualcs fint tribus alijs datis, 
trianguluraconftituere ; oportctautcm duas eiufinodi lineas rcliqua effc maiorcs, 
quoraodocunque fumantur: quippccumdemonftratum fitomnis trianguli duo 
Jatera quomodocunque fumpta reliquo maiora efle • Tertius inquit Conicorum Li- 
ber continet multa , CT admirabilia tbeoremata , qua ad /olidorum locorum compofitio- 
nes utiUacrunt . pianos locos antiqui Geometra appcllare con/ueverunt , quando non ab toci ptu 
nno duntaxat puntlo ,/ed d pluribus probiema efficitur .utfiquis proponat , Data re&eu nu 
Uneaterminata, invemre puntlum , d quo ducJaperpendicuiaris ad datam Uneam , in- 
tCr ipfius Unea partes media proportibnalis conftituatur . locum eiu/modi voc int G eome- 
tra , quoniam non unum duntaxat eft puntlum , quod probiema cfjicit , /ed locus totus , 
que.n habet circunferentia circuii circa datam rctiam iineam , veluti circa diametrum 
de/cripti .fienim in data retla iinea femicirculus de/cribatur ; quodcunque in circun/e- 
rentia fump/eris puntlum , & ab ip/o perpendu ularem ad diametrum duxeris , quod 
propofitum eft, efficiet . Similiter autem data recla iinea , fi quis proponat invenire extra 
ip/am puntJum , d quo iinea ad eius extrema dutta inter /< aquales fint : & in boc non 
unum duntaxat eft punclum , problema efficiens,/ed iocus , quem continet linea , d pHn- 
tlomcdio linea data ad retlos angulos dutla . namfi datalinea bifariam /ecetur , & ab 
eo puntio iinea ad retlos ducatur angulos , quodcunque in ip/a /ump/eris puntlum ,faciet 
illud , quod proponebatur . Simile quiddam & ipfe tApoitonius ir cwAw/urf) to't$i /cribtt . 

Datis dttabus rettts Imeis inplano y pun&isque datts , data proportione 
inacjualium Itneamm, potefl inplano circulus defcribi, ita ut Iine£,d datis 
punclis ad ctrcunferenttam circuli inclinaU >proporttonem babeant eandem 
dat£ proportioni . 

Sint data punfta A, B ; proportio autem data , quam habct C ad D : fitque C 
maior ; & oporteat faccrc illud , quod propofitum cit . iungatur A B ; & ad par- 
tcs B producatur : & liat ut D ad C, ita C ad aliam lineam , quse maiorcrit, quam 
V, fit autcm B D . rurfus nat utEad A B, itaDadBF, &CadG .patct igitur 

jincam 
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6. fexti. 



cor. 



to< 




^ lincam C proportionalem cffc iotcr D & E D : itcquc G proportionalcm inter 
AF, F B. quare fi exccntro F , & intcrvallo G circulus K. H dcfcribatur: circun- 
fcrentia K H lineam A fi fccabit. Suuutur in circunfcrcntia quodvis punftuin H: 
& mneatur HA,HB,HF; crit H F ipfi G «equalis: & proptcrca ut A F au F H, 
ita H rad F fi . Sunt autem circa cundem anguiura H F B latera proportionaiia . 
crgo tnangulum A F H fimilc cft triangulo H F B;& angulus F H B angulo H A B 
aiqualis . ducatur pcr B ipfi A H x- * 
quidiftans BL.&quoniam ut A F 
adFH, itacftHFadFBicrit pri- 
ma AFad tcrtiam F B,ut quadratum 
*.fexu. AFad FH quadratum. fcd ut AF 
ad F B, ita A H ad B L, crgo ut qua- 
dratum A Fad quadratum F H , ita 
A H ad B L . Rurfus quoniam angu- 
lusBHF acqualis cft angulo H A B : 
& angulus AHB angulo HBL«- 
io.pnmi. qualis; coaltcrni enim funt: &reli- 
quus reliquo ajcjualis erit:& triangu-/ 
4. fextl. lum A H B fimilc trianguio BHL. quarc latcra , qux circum aequaks angulos , 
proportionalia funt, videlicet ut A H ad H B , lta H B ad B L : & ut quadratum 
A H ad quadratum HB, itaAHadfiL. erat autem ut A H ad B L , it.i qua- 
. dratum A F ad quadratum F H . ut igitur quadratum A F ad quadratum F H, ita 
x*. lexti. q Ua< | ratum a H ad quadratum H B . & iccirco ut A F ad F H , ita A H ad H B . 
g sed ut A F ad F H , ita E D , adC, & C ad D . ergout C ad D, ita A H ad HB. 
Similiter oftcndemus omnes alias lincas,quac a punclis A,B ad circunfercntiam cir- 
culi inclinantur,candem proportionem Ijabcre , quam habet C ad D. itaque dico, (1 
a pun&is A, B ducantur lincas ad aliud,quod non fit in circunfcrcntia circuli, ipfa* 
rum non eandem eflie proportioncm, quae eft C ad D. nam fi elfe poteft, faclum iam 
illud fit ad pundtum M, quod cxtra circunferentiam fumatur [ eo enim intra fum- 
pto, idem abfurdum fequctur J & iun&is M A, M B, M F, ut eft C ad D, ita pona- 
C tur A M ad M B. ergo ut E D ad D, ita quadratum E Dad quadratum Cj & qua- 
D dratum AMad quadratum M B. ut autem E D ad D, ita pofita eft A F adF B» 
quare ut A F ad F fi, ita quadratura A M ad quadratum M B: & cx ijs,qua: proxi- 
£ me di&a funt, fi a pun&o B ducatur linea ipfi A M aecjuidiltans ; ut A F ad F B,ita 
demonftrabitur quadratum A F ad F M quadratum . Sed demonftratum eft,ut A F 
9. qotnti. a d f B, ita quadratum AFad quadratum FH. crgo linea F H ipft FMcft a;qua- 
, .... lis • quod ficri non poteft . 

Loci loil- r • ;,;,„„ „/....; , 



di. 



Loci igitur pUni ciufmodifunt . folidi vorb loci appcllantur ex co, qubd linct$cr qnas 
ipforum problcmata cfficiuntur , a fotidnrum fccltone gencrationem habent , qualcs fnnt 
ooni fctlioncs , & complurcs aiia . Sunt etiamaiij loci *d fuperficiem ditli , qnibus e.v 
eorum proprietate nomen impofitum eft . Invehitur dcinde Apollonitts in Euclidem , rior, 
ut'Pappus t & alif nonnulii arbitranrur, qubd duas medias proportionales non invcne- 
rit : fiquidem Euclides refli invcntt vnam mediam proportionalem , non infclicttcr , vt 
ipfe inquit ; duat verb proportionalcs medias nejue omnino in elcmentis invefligare ag- 
greffus cft , & esfpoiioniut de duabtts medijs proportionalibus in tertio libro nihil inqui- 
rcre videtur . Sed vcrifimile eil Euclidcm inalio libro de locis confcripfiffe , qui ad ma- 
nus noflras non pervenerit . Qua vero deinceps fubiungtt dc quarto libro pcrfpicna ftirif. 
Quintus , inquit , liber dc minimis & maximis magna ex parte agtt . (Jucmadmodnwu 
enim in eiementis didicimus , fi ab aliauo puntto in rircuium linea ducantur , camm 
auidem , c/ue ad concavam ipfiui circuferentiam pertinent , maximam cjfc, qu* pcr cc;:- 
truf/t tranfit ; carum verb , qua ad convexam , minimam cffe , qux inter dtctum putJ- 
ilum p & diamctrum interijcitur : ita CT dc coni fetlionibus in quinto iibro inquirit , 

Scxti , 
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Sexti , feptimi ,& ottavi libripropofitnm ntani/tfic nbipfio lApoiionio explicntnr . Cr 
hac dc epifiola difta fint . 

FED. COMM ANDINI IN PROBLEMA 

APOLLONII COMMENTARIVS. 

Iteque G proportionalcm inter A F,F K)Quoniam tnim vtDadB F,ita tlf C ad A 
trit pcrmutando vt D ad C,ita B F ad (j. rurfus quoniam ut E ad A B,ita D adBF : 
tx 1 z. quinti, ED ad AF erit, vtDadB F . fed vt DadB F, ita CadG. ergo E 'D 
md A F t trit vtCad <j;& permutando ED ad C,vt A F ad G .convcrtendoquc C ad DE, 
Vt <j ad tsf F. erat autem 'D adC,vt B F ad G: & vt'D ad C, ita C ad 'D E. quarc vt 
3F ad G, ita G ad tAP: & propterea <J mtdia proportionalis tft inttr tA F, FB. anod 
dtmonfirtrt oportebat. 

- Scd ut A F ad F H, ita E Dad Q.)T>roxime enim tfitndimus EDadC ita cjfe , vt B 
+4 F adG,bocefi ad F HipfiG aqualem , .... 

Ergo ut E D ad D,ita quadracum E D ad quadratu m C,& quadratum A M ad 
quadratum Mfi.) Nam vt E 'D ad C, ita efi C ad D; & vt C ad D, ita pofita efi AM 
ad MB.quarevt E'D adC,itatA M ad M B: Cr ideovt quadratum E Dadquadra- M«iWU« 
tum C, ita auadratum A M ad quadratum M "3. vt igitur E'D ad D, ita eft quadratum JO> fejtti # 
ED adquadratumC, CT quadratum tA M ad quadratum MB. 

■ Vt autem E D ad D, iu pofita eft AF ad F 3 , ] Snperius naque demonfiratum elt, D 
vtE D adtAF, **« *Q* f DadBF. quare & permutando vt E*D ad D, ita A F ad FB, 

Et cx i/s 411« proxime di&a funt , fi a punfto B ducatur linca ipfi A M asquidi- E 
fians ; ut A r ad F B, ita dcmonltrabitur quadratum A Fad F M quadratum.] Du* 
gatur pcrB adMF linea B N, qua ipfitA M aquidtfttt s trit ob fimilitudincm trian- 
gulorum A M F, B NF, vt tAF ad FB,ita tA Mad B N. Itaque quoniam vt tA F ad ** fextL 
•JP B,fic efi quadratum tA M ad quadratum M B; & ficquadratumtAP adquadratum 
£H:trii quadratum A Mad quadratum MB,vt qnadratum A F ad FH quadratum; «• f«ti. 
& propttrta lin.ta <sA Mad MB,vt A F ad F H; convertendoque M B adtA M,vt 
JF Had tAF. erat autem tAM ad B N, vt *AF ad F *B. quare ex aquali M B ad BN, 
vt HF adF B.fedcfl A M ad M B, vteAF adF H;& ut tA F ad F H, ita H F ad 
F B. ergo vt tAMadM B, ita MBadB N. £>uoniam igitur circa aqualts angulot *9- primfc 
A M B, M B Nlatera proportionalia funt : erit trtangulum <sA MB fimile trianoulo *• * ext ' * 
MNB;CT angulus B osf M tqualis angulo NM S. fed trianguiorum tsfMF, MBF 
angulus F AMcfi aqualis angulo F M'B;& angutus ad F utriquc communis . ergo & 
reliquus rcliquo aqualts , & triangulum triangulo (imiie crit . quare ut tA F ad F M, *« » 
ita efi F M ad F B.vt igitur prima A F ad F B tcrttam , ita quadratum A F ad F M J or \ *•« 
quadratum , cx " * 

DIFFINITIONES PRIMjE. 

1 SI ab aliquo pun&o ad circunferentiam circuli , qui non fit in eo- A 
dem plano , in quo punclum , coniuncla re6la linea in utranque 
partem producatun & manete pun£ro convertatur circa circuli cir- 
cunferentiam , quoufque ad eum locum redeat , a quo ccepit move- 
ri: fuperficiema reclalinea defcriptam , conftantcque ex duabus 
iupernciebus,advcrticeminterfe(eaptatis , quarumutraqueinin- 
finitum augetur , nimirum recla linea , quae eam defcribit, in infini- 
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tum producla, voco conicam fuperflciem. 2 Uerricem ipfius, ma- 
nens puCtum . 3 Axem , reclam lineam , qux per punftum , & 

centrumcirculitlucitur . 4 Conumautcmvoco,figuramconten- 
tam circulo , & conica fuperHcie , qux inter verticem , & circuli cir- 
cunferentiam mterijcitur. 5 Uerticem coni, punclum, quod& 
fuperricieiconicxvertexeft . 6 Axem, reclamlineam, quxaver- 
tice ad circuli centrum perducitur. 7 Bafim , circulum ipfum. 
8 Conorum reclos quidem voco , qui axes habent ad reclos angu- 
los ipfis bafibus . 9 Scalenos vero, qui non ad re£tos angulos ipfis 
; balibusaxeshabent. 10 Omniscurvxlinex,inunoplanocxiflen- 
tisjdiametrumvocoreclamlineam, qux quidem duaa alinea cur- 
va , omnes lineas , quxinipfaducuntur, cuidamlinex xquidift^n- 
tes bifariam di vidit . 1 1 Uerticem, linex terminum rcclx, qui eft in 
ipfalinea. 12 Or/Jinatimaddiametrumappkcaridicitur,unaqux- 
quelinearumxquidiftantium. 13 Similiter&duarumcurvarum 
linearum,inunoplanoexiltentium, diametrum quidem tranfver- 
famvoco, reclamlineam, quxomnesinutraque ipfarum du6tas; 
linex cuidam xquidiftantcs bifariam dividit . 1 4 Uertices linearum, 
diametri terminos, qui funt in ipfislineis. 1 5 Reclam verb dia- 
metrum voco , qux inter duas lineas pofita , lineas omnes duclas , 
re&x cuidam xquidiftantes , & inter ipfas interieclas,bifariam fecat. 
1 6 Coniugatas diametros voco curvx linex,& duarum curvarum, 
reclaslineas, quarum utraque diameter eft , & lineas alteri xquidi- 
ftantes bifariam dividit . 1 7 Axem vero curvx linex , & duarum 
curvarum, reclam lineam, quxciimfit diametercurvxlinex, vcl 
duarum curvarum, xquidiftantes ad reclos fecat angulos . 1 8 Axes 
coniugatoscurvxlinex , &duarumcurvarum, reftaslineas, qux 
cumhntdiamctriconiugatx,ipfis xquidiftantes ad reclos angulos 

fccant . 

EVTOCIVS. 

eyfr^rejfus ad difpnitiones sApolloniut tradit generationem conict fuperficiei , noru 
dijf.nitioncm , fM4 t <juid res fit t declarat : (fuanquam luebit vtique Us , quivolent, & 
exgcncrationc ipfa difnitioncm colligcre . at vcro nos ijs , quz ab iApollonio dicuntur , 
cx figitris lucem aferemus , 

: * ' 

Si ab aliquo pun£to ad circunferentiam circuli , &c. 

Sil circulus es£B } cuius ccr.tr um C;& punclum aliquod fublime r D: iunclaque 'D R in 

infi~ 
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infinitkm ex utrajue parte producatur ad puntla E, /\ Si igitur retla linea b Tt feratur 
eo uftjue in circuli *A B circunferentia , <j*o*f<j*e pnntlum 2 rurfus tntum locum refti- 
tU4tttr , d juj ctxpit moveri: defcribct fuper- 
ficiem tjuandam, <jua (juidem confiat ex dua- 
bus fuperficiebus , ad D puntlum fefe tan- 
gentibus . eam voco conicam fuperficicm ; 
tjut C augctur itt infinitum , citm retla linca 
'D2? , ipfam defcribens, in infinitum produ- 
citur . vcrtiicm fuperficiei dicit puntlum 
D.axem rcttam D C: conum vero appclitt 
figuram contentam circulo A B, & ea fuper- 
ficie , tjnam D Tt foU defcribit : coni verti- 
cem puntlum D: axem D C: & bafim , tsfB 
circulum. At fi D C ad circulum fuerit 
perpendtcularis , reHum vocat conum ; fitt 
minut , fcalenum . 

Dcfcribctur autem conus fcalenus , a uath- 
do d centro circuli linea erijatur ,cjua non fit 
perpcniicular is ad circuli planum : d puntlo 
vero iinea, <j*od etl in f*blimi,ad circuli cir* 
cnnferentiam retla linea ducatur: & manen- 
te puntlo circa ipfam cbvertatur:comprehen- 
fa enim figura conus erit fcalenut . con» 
fiat igitur lineam circ*nd*tl*m in convtrfio- 
ne tjuandotjue maiorem, cjuandotjue minorem, 
& cjuandocjut atjnatem fieri *d aliud , atcjut 
aliud circuli pundum • <juod tamen nos hoc 
modo dcmonflrabimus . 

Si a <vertice conifcaleni ad bafim re- 
&& lined ducantur; earum omnium wia 
minima , CS* yna maxima erk , du£ <ve- 
rhtantumex utratjue parte minim<e& 
maxinue inter fe tequales . Atqute pro~ 

pinquior eft minim<e femper minor erit , qukmquteab ipfa magis difiat. 

Sit conus fcalenus , cuius bafis A"B C circulus , 
vertex autem puntlum *Z>. & tjuoniam linca , <j*a d 
vertice coni fcaleni ad fubieFtum planum pcrpcndi- 
cularis ducitnr > vcl in circunferentiam circuli 
A B C cadit , vel extra , vcl intra . cadat primum 
in ipfartt circunferentiam,vt in prima figura apparet, 
tjutfit DE; fuwptocjne circuii centro K,ab ipfo E ad 
X ducatur linca E K,& producatur ad Tt. iungatur 
autcm B D: & ex vtrajue parte puncli E /umantur 
du* circunferenti& tjualcs F E, EC ; itentjue ex 
vtratjue parte 2? fumantur alia due atjuales cA B , 
BC;& iungantur F E y EG , D F, D<j,*A E,EC, 
zA B, B C, D D C. Quoniam igiturretla iinea 
£ F atjualis e/r ipfi £ ajuales enim circunferen- 





tias fubtendunt ; communii autem , 

& adredos angnlosDE-erit bafis D F bafi DG * f" 0 "*' 
ajualit. rurfus tjuoniam circnnfcrcntia A "B aqualis efi ipfi Jt C circunfertntia , & eft 
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3 E diameter cireuli : reliqua E F eAretiqua E$G aquatis erit . quare & retta tinecu 
AEipfiEC . sedDE communis efi utriquc,& ad rcttos angutos. bafts igitur A 'D aqua- 
lis efl bafiD C. Simiiiter autem dcmonflrabuntur in- 
ter fe tquales, quacunquc ab ipfa D E,vet D B aqua- 
liter diftant. Rurjus quoniam triangulum efl E D F, 
& angulus D E F re£tus;tinca D F maior crit, qudm 
D E . & quoniam rctta linea oAEmaior eff , qudm 
retta E F,qu6d & circunferentia EF A maior,qudm 
ipfa E F circunfcrcntia ; communis vero,& ad reclos 
angulos DE : bafis D F minor erit, qudm D A. ea- 
dcm quoque ratione & D A minor , qudm D 3 . 
Ouod cum oficnfa fitD E minor, qndm D F ; itcque 
r D F minor, qudm D tsf, & D A minor, qudm D 3: 
fequitur ipfam D E minimam effe; D 3 vcro maxi- 
mam ; & qua propinquior cfl ipfi D E femper mino- 
remcffe, qudm qua ab ipfa magis diflat . Sedcadat 
perpendicularis D E extra circulum A3 C G F ,vt in fccunda figura : & rurfus fuma- 
tur circuli centrum K ; iunttaque E H K producatur ad "3; & tungantur D 3, D H. su- 
mantur praterca duacircunferentia aquales ex utraque parte puntti H,qua fint F H, 
HG; & ex utraque parte ipfius 3 alia dua fumantur A 3,B C. poflremo iungantur E F, 
EG,FK, KG,DF, DG ,A 3 , 3C , AK , K C, DnA, DC. Itaque quo- 
tcrtii » iam "f"* 11 ' e ft circunferentia H F ipfi HG & angulus HK F angulo HKG aqua- 
lis erit . sed retta linca F K retla K G eft aquaJir , ex centro enim ad circunferentiam 
t.primi. ducuntur , & communis K £. ergo bafis F E aqualis bafi GE, e/t autem communis, 
& adrcftos anguiosDE . bafis igitur D F bafi D G efl aqualis . 3$rfus quoniam cir- 
cunferentia 3 *A aqualit efi circunfcrentU 3 C : & angutns A K B ipfiC k 3 ,& re- 
tj.primi. tiquus ex duobus rettisAkE rcliquo C kE 
aqualis erit . linea autcm %A k, kC inter 
fc aqualcs , ex centro enim funt , & commu- 
nisipfa kE. crgo & tA E bafis aqualis bafi 
C E. rurfus citmfit D E communis , CT ad re- 
ttos angulos: CT D A bafis erit bafi D C *qna».- 
Hs . fimiliter & alia omnes ad invtcem aqua- '&'■ 
let dcmon/trabuntur , quaabipfa D3 , vcl 
DHaqualiter diftiterint . C quoniam E H 
t. tcrtij. miner eil , qudm E F ; communis vcro , & ad 
reclos angtlos E D : erit bafis D H bafi D F 
minor . Rurfus quoniam linea , qua d puncto 
E du&a contingit circulum , maior efi omni- 
bus, qua ab eodcm punclo in convexam circun- 
|6.tertij. ferentiam cadunt ; & rctlangulum E L 

aquale cfl quadrato ipfius E F, quando E F circulum contingit , ttt oftenfum eft in ier- 
14. fexti. fi9 i { y r0 dctocntorum : crit ut A EadE F ,ita E F ad E L . efl autem E F maior , 
I. terti). q M ^ m £ £ t fcmper cnim propinquior minima minor c(r ta , quaplus difrat . quarc & 
t+,quinti. A E mxlor , qttdm E F. scd communis , & ad rettos angulos eft E D . bafis i*itur D F 
minor cfl bafi D A. Rurfus cum fit A kxjualis ipfi K3, & communis k E: erunt du/t 
lo primi. lifted ^fc t k E duabus E k, k B , hoc eft toti E B aquales . sed dua A k, k E maio- 
resfunt , qudm E A . ergo &3 E maior, qudm tAE. communis autem D E , & ad re- 
tlos an^utos . quarc bafis D minor cfi bafi D 3 . Itaque ciim D H minor fit , qiu\m 
D F ,&D F minor , qudm D A; & l> <v/ , qudm D B: mmima erit D H ; D B rr- 
ro maximit ; ipfiD Hpropinquior /c/npcr minor Crit , qndm qut magis d:/?at . 

1'oflrcmo caci.tr pcrpcndicutaris T) V 1 ' ;tr.i circnlum A3 C G F, ut itt ttrtia pgura , 
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fumptojue circu/i centro K,& iunEta E K producatur in utraque partem ad pmn&a B,H f 
CT iungantur D H,D B.fumantur autem ex utra<jue parte punEli H circunferentia aqua 
let P H, HG : & ex utraque parte 2? fumantur A B,B C . deuique iungantur EF,EG t 
F K,K GfD F,DG,K A,K C,E A,E C,D A,D C,A B,B C.Q]uoniam igitur H F cir- 
cunferentia aqualis e/t circunferentia HG- t & angu- 
lus HK F angulo HK<j cfi ajualis: linea vcro K F 
aqualis ipfi KG t & K E communis. ergo CT F E bafis 
baft <j E Aytalis erit. sed efi C D E communis; & angu- 
lus F E'D rcSlns Jt-ptaiis reEto G E D. quare GT bafis 
D F bafi D G ajualis . Rurfus cum circunferentia 
A 2? aejualis fit circnnferentia "3 C : angulus tAK B 
angulo C KB tpttlis erit . ergo & reliquus ex duo- 
bus rctiis AKE retitjuo C K E.efl autem linca A K 
aqualis KC , & communis K E . bafis igitur A E /^C^ 
baji C E acjualis . sed cum D E communis fit j& an- «C— — 
gutus tA E D aaumlit angulo C E D , quod uterque 
rcEtus : erit & bafts 'D A bafi D C aqualis . Eodem 
modo & omnes , qua ajuaiiter difiant ab ipfa D B , 
tiel D H, inter fe aquales demonfirabuntur . Itaque quoniam in circitli tAB C dia- 
tnetro fumitur punElum E , quod non efi centrum circitli : erit EB maxima, E H vcro tert, J» 
minima ; & femper ipfi E H propinquior minor ca , qua difiantior fucrit . quare E H 
minor , quam E F. at E D communis efi, Cad rcEtos angulos . bafts igitur D H minor 
ba(i 'D F. Bjtrfus ckm E P minor fit, qudm E A, communtfquc, & ad reEtos angulos E D: 
bafis r D F bafiD A minor erit.& eadem ratione bafis D A minor, qndm D B ofiendetur . 
Quontam igitur minor eft D H,qudm D F,& D Fquam D A,& DA qudm D B.minima 
trit D H,& D B maxima : & propinquior ipfiD Hfemper minor ea,qua mafisdiftat. 

Omnis curvxlineae,in uno plano exiftentis,diametrumvocore- B 
£tam lineam,&c. 

In uno ptano dixit propter helicam cylindri & fpbara. ba enim n 0 n funt in uno plano. 
Quodautcm dicit,eiufmodiefi. Sit curva itnca-. 
ABC ,&in ea aquidifiantes AC ,DE,FG , 
HK : d punEto autem "3 ducatur B L reEta ii- 
nea , qua ipfas aquidifiantes bifariam fecet . /i- 
nea igitur A BC diametrum,inquit, voco re&am 
lineam 2? L ; & verticem punttum "3: ordinatim 
vero ad ipfam BL appiicari dicitur unaquaque li- 
ncarum eAC,D E,F G t H K. QwsdfiB L *qui- 
dislantes bifariam, CT ad rcttos angulos fecct, 
axis appcl/atur. 

Similiter & duarum curvarum linearum , &c. 

Si cnim intel/exerimus lineas tA B ,& in ipfis aqutdifiantes C D ,EF , G H,K L% 
P X & 






K O 

MN ,X O ;& diametrum A B ex utraque pnrtt produ&am , qua bifariam aquidiflan- 

B 3 ta 
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ttt dividat : ipfam quidcm A B voco diametrum tranfverfam ; vertices lincMrttm punHa 
A, B, ordinatim vero adATt diametrum applicari dicuntMr C D,E F,G H,K L,M N, 
XO.At fibtfariam, & ad rectos angulot dividat , tranfvcrfus axis appel/abitur . St 
vero rctfa linea ,ufP* dutla lineas CX>ZM, </ K, HL,F N,DO, ipfi tA B *<jui- 

_ ... V T» V 
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diilantes bifariam sccet ,rctta dtametcr dtcttur . uramastmaa r t\atametrum apptt- 
catur unaquaaut lintarum C X ,E M,G K, H L, F N,<DO . (i bifariam , & ad rcclos 
«nrulos fecet, rctlus axis dicetur . tAi vcrofirctt* linca AT,P R ipfis aquidifiantes bi- 
fariam fecuerint , coxiugat* diametri . Quod fi bifariam , & ad rettos angulos , c oniw 
gati dxes vocabuntttr , 

THEOREMA I. PROPOSITIO I. 

Rec"teelinea_,qu3_a vertice fuperficiei conicsead puncta,qua_in 
fuperficie funt , ducuntur> in ipfa fuperficie erunt. 

Sitfuperficiesconica, cuius vertexA; & fumpto in ea aliquo punfto B , iun- 
gatur re&a linca ACB. Dico ACB in fuperficic cfle . Si cnim ficri potcft , non 
Stinfupcrficic;&reaalinca, quae fupcrficicm defcribit, fit DE; circulus au- 
tcm , in quo ipfa D E fcrtur , fit E F. Itaquc fi mancnte A fcratur DEinEF cir- 




culi circunfcrcntia , per B pun&um tranfibit : atque<runt duarum lincarum 
i jdcm termini ; quod eft abfurdum . non igitur a punfto A ad B dudfca linea extra 
fuperficicm eft . crgo in ipfa fupcrficic crit . 

Ex quibus conftat , fi a vertice ad aliquod punctum eorum, 
quaeintra fuperficiem funt , recta linea ducatur , intra : & fi ad 
aliquod eorum, quaefunt extra,extrafuperficiem cadcre. 
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EVTOCIVS. 

DZfignris differcntibut , vel cafibus theorematum illud fcire oportct , cafum effe , 
quando en , qua in propofttionc dnntur ,pofitione data fint . ipforum enim dtffcrcns tranf- 
mutatio , eadcm concluftone mancnte , cafumfacit . fimiliter autcm Cr d confiruttitnt-, 
tranfpofitafit cafus . citm igitur thcoremata plures cafus habcant, una cademque demon- 
firatio omnibui congruit , & ijfdcm elementis : prater qudm in paucis quibufdam, ut de- 
inccps explicabimus . Statim nanque primum thcorcma tres habct cafus , propterca quod 
punttum 'B intcrdum quidem in fupcrficie inferiori fumitur , C? hoc duobus modis , vel 
fupra circulum , vel infra ; interdum vero in ea , qua cfi ad verticem . primum igitur 
theorema oflcndcrc proponit , non qualibct duo puntla coniungentem rttlam lincam in fu- 
perficte effe, nifiqu* ad verticcm ipfum pertineat. cuius caufa cfi , quod conica fupcrficies 
effcitur d retla linca , qu* manentem terminum ad verticem habet . Iilud vcro planc ita 
e JT e > infecundo theorcmate demonfiratur . 

THEOREMA II. PROPOSITIO II. 

S I in alterutra fuperficierum, quae funt ad verticcm, duo puncla 
fumantur i & quae puncla coniugit rec*ta linea ad verticem non per- 
tineat, intra fuperficie cadet, quae verb eft in dire£tu ip(i,cadet extra . 

Sit conica fuperficics , cuius vcrtcx quidem A ; circulus autcm, in quo fcrtur li- 
nca fuperficiem defcribcns, fitBC:&in altcrutra fupcrficierum , qu.-e funt ad 
vcrticcm, fumptis duobus punctis D, E,linea D E ducatur, qua: ad pundtum A 
nonpcrtincat. Dico ipfam D E intra fupcrficicmcaderc i & qua:cft in dire£tum_, 
ipfi , cadcrc cxtra . iungantur A D, A E , & producantur . cadcnt utiquc in cir- i. huius. 
culicircunfcrcutiam. cadant in punfta B, C; & iungatur B C : crit igitur B C in- »• 




tracirculum. quarc & intra conicam fupcrficiem . fumatur in ipfaDE quodvis 
pun&umF; iuniftaquc AFproducatur ; cadet in lincam BC. nam triangulum z um | cc j 
BCA in uno plano exiftit . itaquc cadat in G . Quoniam igitur punctum G cft in- mi . 
tra conicam fupcrficiem : & ipfa A G , & punftum F intra conicam fupcrficiem^ 
erit . fimiliter autem demonftrabitur & omnia alia pundVa lincas D E eflc intra co- 
wcam fupcrficicm . crgo & ipfa D E intra eandcm cadct . Producatur DEad H. 

Dico 
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Dico Imcam E H cxtra conicam fuperficiem cffc. fi enitn fieri poteft , aliquod i^fras 
punSum H non fit cxtra , & ranfta A H producatur , cadct in ipfam circuli cir- 
cunfcrcntiam , vel mtra ; quod fieri non potcft . cadit cnim in lineam B C protra- 
ftam, utinK.quarcEHextraconicainfupcrficiemerit. lincaigitur DEcadet 
Utra conicam Aiperficicm : & qua: eft in dire£ura ipfi, extra cadct . 

EVTOCIVS. 

SZCVNWM theorcma tret hahet cafut ; propterea quid punEla D,E fumuntur quan- 
doque in fuperficie fecundum verticem , quandoquc in infcriori U dupticiter, vel 
tractrcuium,velextra. Sciendum autcm efi , in quibufdnm cxemplaribus totum hoc 
theorcmaper argumentationem , qus deducit adtd, quod ficri non potefi , dcmonfirari . 

THEOREMA III. PROPOSITIO III. 

Slconus plano per verticem fece- 
tur, feclio triangulum erit. 

Sit conus , cuius vcrtcx A; bafis autem circulus 
B C : & per A fccctur plano aliquo , quod fcttio- 
fociatinfupcrficicAB,AClincasi " 




- , & in ba- 

fi lineam B C. Dico A B C triangulum cflc. Quo- 
niam cnim a puntto A ad B dufta linca coimnu- 
nis fe&io cft plani fccantis , & fuperficici conicx : 
crit A B reda linca . Eadcm ratione & ipfa A C . 
eft autem & B C re&a . quare triangulum cft A D 
BC.fi igitur conus plano fccctur pcr vcrticcm , 
fe&io triangulum crit . 



EVTOCIVS. 

^ TETtfffTM theorema cafum non habet . oportet autem fclre lineam A B rcUam tffr , 
cumfit commttnit fcQio plani fecantit,& fuperficiei conica, qut d reSa linea, mantntrm 
tcrminum adverticem habentc , defcrihitur . neque enim omnit fuperficiet fcfta p/wo 
fcfttoncmfacit rcftam lineam : ncquc ipfe conut , nifiplanum fccant pcr vcrticcwu 
tranfeat. 

THEOREMA IIII. PROP OSITIO II II. 

SI alterutra fuperficierum, quse funt ad vcrticem,plano fece- 

tur aequidiftante circulo , per quem fertur refta linea fuperfici- 

em defcribens,planum, quod fuperficie concluditur,circulus erit, 

centrum in axe habens : figura vero contenta circulo,& ea parte 

fuperficiei conicae,quaeinterfecans planum & verticem interijci- 

tur , conus erit . 

S I T conica fuperficies,cuius vertex A; circulus autem , in qiio fcrtur rcfta Ii- 
nea fupcrficicm defcribens, BC: & fecetur plano ipli circulo B Casquidiftantc, 
quod fcaionera faciatin fupcrficic Jincam D E. Dico DEcirculum cfse , qui 

ccn- 
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ccntrura in axe habct . Sumatur cnim ccntrum circuli B C, quod fit F; & A F iun- {• iKUi 
gatur. axisigiturcft AF;&occurrit plano fecanti. occurrat in Gj &per AF 
planum ducatur : crit fcftio triangulura ABC. Itaque quoniam punttaDGE £j2J5j 
i unt & in plano fccante , & in ipfo A B C plano : retta linca crit D G E . f umatur oi. 
autem in ipfa D E pun&um aliquod H ; & iun&a A H producatur , qux circua- 
fcrcntise B C occurrat ra K ; iunganturque G H , F X . & quoniam duo plana». 



./ 


k 






Bv 






D E , B C acquidiflantia a plano A B C fccantur ; communes ipforum fcftiones ae- ttf. unde- 

Juidiftantes erunt. aequidiftat igitur linea D E ip(i B C; & eadem ratione G H ipfi ciml • 
K. quarcutFAad A G , ita F Bad DG ; FCadG E ; & F K ad G H. funtquc 4,fe *"' 
trcs linca; B F, F K , F C aequales inter fefe . ergo & ipfae tres D G, G H, G E inter 
fcfe asquales crunt . (imilitcr quoque oftcndcntur aequales qusecunque a pun&o G 
ad lincam D E ducuntur . circulus igitur eft linea D E, centrum in axc habcns . 

Conftat prncterea figuram contentam circulo D E, & ea parte 
fuperficiei conicx,qux inter diclum circulum , & punclum A 
interijcitur , conum efTe : fimulque demonftratum eft commu- 
nem feclionem plani fecantis , & trianguli per axem diametrum 
efTe ipfius circuli . 

EVTOCIVS. 

CASCS hnius thcorem*iis trcs fnnt y qucmadmodum & pr*cedcntLs x & fccundi . 
THEOREMA V. PROPOSITIO V. 

* 

S I conus fcalenus plano pcr axem fecetur ad reclos angulos • 
ipfi bafi > feceturque altcro plano ad triangulum per axem re£fc>, 
quod ex verticis partc triangulum abfcindat fimileei, quod per 
axem , fubcontrarie vcrb pofitum : feclio circulus erit . vocetur 
autem huiufmodi fcctio fubcontraria . 
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A Sit conus fcalenus , cuius vcrtcx A punflum ; bafis circulus B C : & fecetur pla. 
B noperaxcm, ad circulumBCrc#o,quod faciat fcttionem triangulum ABC. 
fecetur autcm & altero plano ad reftos angulos ipO ABC,quodcx parte A tri- 
angulum abfcindat AGK triangulo A B C fimiic , fubcontraric vcro pofitum ; ut 
videlicctangulus AKG acquahs fit ABCangulo: 6t faciat fc&ioncm in fuper- 
ficie iineam GHK. Dicoipfam GHK circulumefle. Sumanturenim in lineis 
G H K, B C puncta quacpiam H, L:a quibus ad 
planum,quod per txjangulum ABCtranfit, 

jt. unde. pcrpenditulares ducantur , cadcnt hac in com- 
muncs planorum fcctiones. cadant ut H F, 

6. undec. L M . aequidiftans eft igitur H F ipfi L M . du- 
catur autcm pcr F ipfi B C «quidiftans D F E . 

15. nnde. cr g 0 planum, auod pcr F H, D E tranfit,a;qui- 

4, buius . djrt aas c q Da g ipfi us con i : & j cc ir CO fc&io 

D H E circulus erit , cuius diametcr D E . ac- 



& t 7 . quale eft igitur rc&angulum I 
xti. FH. Quod ciim aequidiftct D 



DFE quadrato 
E ipfi B C , an* 




I 

fexti 

. . gulus A DE aequafis cft angulo A~B C . & po- 
fr* ,pr,mu niturangulus AKGangulo ABC asqualis. 
crgoflc AKGipfi ADEacqualis erit. funt 
- • • autcm &qui ad F anguli aequales, qu6d fint 
"*ad verticcm . quare D F G tnangulum fimile 
4. fexti . .e-t triangulo KFE.&utEFadFK, itaGFadFD. redtangulum igitur EFD 
1«. fexti . aequale eft rc&angulo K F G . fcd rcc*Ungulum E F D deraonftratum eft asqualc 
CquadratoFH. ergo & K F G eidem aequale erit . fimiliquoque ratione dcmon- 
ftrabuntur & omncs , quae a linca G H K ad ipfam G K perpendiculares ducun- 
i.Ienim.tur, poflcaequaleci, quod partibusipfiusGKcontinctur.fcaioigitutcirculus 
Pa PP'- cft,cuiusdiamcterGK. 

D EVTOCIVS. 

Quintum thcorema cafum non habet . exordiens autem Apollonius expofitionem , 
*A Sccctur, inquit , conus per axem plano ad bafim refto . Sed quomam in cono /caleno 
tuxta unam dnntaxat pofitioncm triangulum per axem ad bafin- rcEcum cfi : hoc ita fa- 
ciemus . fumentes nanque bafis ccntrum , ah eo erigcmus liacam ad reQos angulos ipfi 
plano hafis : pcrque eiufmodi lineam , & per axem planum ducentes f id , quod propofitum 
fuerat , affcqutmur , ofienfum enim efi in undccimo lihro elementorum Euclidis f fi rc~ 
il. uode- cla linea plano alicui ad rcQos angulos fucrit , & omnia , qua per ipfam ducuntnr t pU- 
cimi . naeidem ad rcttos angulos cfse . conum vcro [calcnum pofuit, quoniam in aquicruri pla- 
3 num hafi aquidifians idcm efi , quod fubcontrarie duilum . prtterca Secetur , inquit , & 
altcro plano adrcftos angulos ipfi triangulo per axcm ; quod abfcindat ex vcrti- 
cis parte triangulum fimileipfi A B C , fubcontrarie vcro pofitum . itludita fiet, 
ftt triangulum pcr axcm «siH C : sumaturque inlinea A H quodvis punSrum G : & 
»3. primi. M^i^ rcQam lineam , Cr ad puntlum in caG , conflituatur a»guius A GK ipfi A B C 
equalis . crgo triangulum A G K triangulo A*BC fimilc crit , quanqnam fuhcontra- 
rii pofitum . ttaque fumatur in linca G K quodlibet punttum f t d quo crtgatur F H ad 
retlos art^ulos ipfi plano triangnli A BC : & per lineas G K , H F planum ducatur : 
1 s . unde- erit iHnd ad triangulum AH C rectum,juod per Itneam F H tranfeatj & faciet id, quod 
cimi . facicndum proponehatur . fn conclutionc dicit , propter fimilitudinem triangulo- 
C rum D F G, E F K xquale cfle re&angulum D F E rcdangulo G F K . quod 
qnidem & abfque triangulorum ftmilitudine demonflrari potest hoc pacto . quoniam 
enim uterque angulorum AKG ,A\DE aqualis est angulo qui adH, in eadem cntnt 

por- 
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portione cirtitli, puncta Dfi \E t K comprehendenfis . & quoniam in circulo dud rttta /i- 
nca D E , G K M e f ec -t» { ** F ■ re.iangulum D F S aquale efi relianguio G F K . Si- 
mi/tter dcmonflrabuntur & omnes /inea t ab ipfit G H K duct* perpendicu/arcs ad (, K re- 
Stam t pofc aquale ei t quodpartibut ipftus G K fontinctur . circulus Igitur fcdtu elt, 
cuius diamcccr G K. . poffumus autem hoc demonftrareper deductionem ad td t Jnod fie- 
ri non poteft . Si enim eircttlus , qui circa G K de/tribttur , non tranfit pcr f/ yunltnm: 
erit reUangutttm K r' G ajut/equadrato linet maions ipfa F H, vel minoris , quod non 
pottitur . fed & ihud idem xctta demonftratione oftcndcmns. Sit linea qittdam G HR % 
cui /ubtendatur relta G K y/umantur antem & in li- 
ttea duo quavit punlia H t O , d quibus ad ipfam G K 
perpeadicultres ducantur H P , 0'P : fitquc quadra- 
tum F Haquale reftangulo G P K t & quadratum O P 
aquale ip/i Q 'P K rettanguio . 7)ico lineam C HO K 
tirculum c/sc , /ecerur enim Q K rcfta bi/ariam iru 
pnnZto N:& inngantur Q H t H N, NO . Qnoniam 
igitur recta ii/ied Q K /ecatur in partes aquales in N, . 
V in partes inajua/es in F : reftangulum G F K una 

cum quadrdto N F aquale erit quadrato N K ,/ed reUangulum G F Kpofitmm eft- aqua- 
lequadrato H F . quare H F quadratum und cum ipf» NF aqua/e c(t quadrato N K . 
aqualia atttem /unt H F , F Nfuadrata ipfi qdadrato NH f cum *»"n/ut ad F fit rettus. 47 primu 
trgo quadratum N H quadrato N K aqua/e erit . Similiter oftendemus quadratum NO 
aujuaie e/se quadrato NK . linea igitur Q H K cir- ■ A 9' tcrti > 

cuius efi , & eius diameterG K . ficri autcm pote(i % 
ttt diametri *Z> E , G K quandoque aqua/es /mt , 
quandoquc inaquaies : nunquam tamen jfe/e bifariam 
/ecabunt . ducatur enim per K ipfi B C ajuidiftans 
N K . Quoniam igitur maior efi $ *A t quam A C: 
&ip/aNtsi t tfttkm K maior erit . eadem ra- 
tiene & K A maior efi , q udm A G proptcr /ubcon- 
trariam /e&ienem . quarc fid iinea *st N ab/cifcu, _ 
fuerit aqualis ipfi tA K ; inter punEta Q t N cadet t ut 9 
A X : &perX duEta aquidi/tans ipfi B C fecabit / 
G K»fccct ut X OP. /t tque quoniam ajna/is efi B 
XA ipfi A K t & ficutX AadA P t ita K A ad A (j ob ftmilitudinc triangu/orum G K A t *- fexti . 
X P A: erit AGipft AP aqua/is , & reliqua G X ipft P K. Cr quoniam anjuli ad pun- f' 1 U| nti« 
tta X t K inter /e aqualcs /unt , uterquc enim ip/orum aqualis eft an^u/o ad"S ; /unt 
autem & qui ad O ajua/es , quod fecundxm vcrticcm : erit trian^n/um X G O fimile tri- 
angu/o POK.fed aquatis e/t G X ipft P K . quare &XO ipfi O K , & QO ipfi O P , 
& tota C K toti X P eft aqualis . Ex quibus conflat , ft inter <j X fumatur pu»£tum s\j 
& per \t\ducatur i\S aquidiftans Q K : ipfam % S maiorcm cfse , qudm G K , CT pro- 
pterca maiorem , qudm XF.fi vero inter puntta R t X fumatur aliud punttum t ut T ; 
& p er *pf* m ducatur T T aquidiftans X T : minor erit T T , qndm X P ; & ob id mi- 
nor , qudrn Q K . praterea cum angu/us X T K maior fit angu/o A X P ; aqua/it autetn^ 
O F K ipfi O 9 X : crit OG X anguius maior angu/o G X O. crgo linea X O maior ip/a '5 
O^." & iccirco XO maior O P . Quodfiquandoque contingat t vt alteraip/arum bi- 
fariam /ecctur: tunc alteram in partes tnaqualcs /ecari nece/se erit , 

t x ';.:}-:-.ut v.i i 3 Ci rJiM'/ 3ft t,- 1 . 2. ■ ..• : 

PED. COMM ANDINVJ, 

. . • 1 .... 

Et fccctur plano pcr axcm ad circulum B C rcSo .) Quomoda hec /aciendum fir,/± 
Atmonstrnt etiam Serenus itt/ibro dcfctlione coni , prepofi tiene 14. 

• 1 '*" •*■ 




THEO- 
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THEORBMA VI. PROPOSITIO VI. 

SI conus planoperaxemfecetur j fumaturautemaliquodpun- 
c"him in fuperficie coni , quod nonfit in latere trianguli per axem; 
& ab ipfo ducatur re£ta linea, acquidiftans cuidam rec~be, quac per- 
pendicularis eft a circunferentia circuli ad trianguli bafim : trian- 
eulo per axem occurret , & ulterius producla ufque ad alteram 
luperficiei partem, bifariam ab ipfo tnangulo fecabitur. 



huius. 



is.primi. 



Sitconus, cuius vcrtcx A pundum ; bafisautem circulusBC; fcccturqucco 
nus plano per axcm , quod conununcm fcdionem faciat triangu lum A B C : & ab 
aliquo pundo eorum , quazfuntinBC circunfercntia , ut ab M ducatur MN 
perpendicularis ad ipfam B C rcclam , fumatur quoquc in fupcrficie coni punctum 
D , per quod ipfi M N asquidiftans ducatur D E . Dico lineam D E occurrcre fu- 
pcrticiei trianguli A B C ; & ultcrius produdam in alteram partem coni , quouf- 
qucadeiusfuperficiempertincat, a trianguli A B C plano bifariam fecari. iun- 
gatur A D , & producatur . occurrct iam circunferentiac circuli B C . occurrat in 
K , & a pu ndo K ad B C rcdam pcrpcndicularis ducatur K H L . aequidiftans eft 
igitur K H ipfi M N . quaxe & ipii D E . duca t ur ab A pundo ad H Jinca A H. 

i 




■ Itaqucquoniamin triangulo A H K , ipfiHK aequidiftat DE, conveniet DE 
produda cum Jinca A H . eft autcm A H in plano tnanguli A B C. ergo D E trian- 
guli A B C plano occurrct . occurrat in P ; & producatur D E F in rcdum , quo- 
ufque ad fuperficiem coni pertineat in G . Dico D F ipfi F G aequalem cffc . Quo- 
niam cnim punda A,G,L funt & in fu perficie coni,& in plano pcr A H,A K,D G , 
3. huius. K L dudo , quod quidcm triangulum efl , cum pcr verticcm conum fccct : crunc 
A,G,L incommuni fettionc fupcrficiei coni , & ipiius trianguli . ergo rccta linca 

C eft, qu«e per A,G,L puncta tranfit . atciim in triangulo ALK, ipfiKHLbail 
aequidiftans ducta fit D G . & a puncto A ducatur A F H : crit ut K H ad H L , 

ita 
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ita D F ad F G . squalis autem eft K H ipG H L , qu6d in circulo B C pcrpcndi- ». tertiL 
cularis ad diamctrum ducitur K L . crgo & D F ipu F G aequalis erit . 

EVTOCIVS. 

ANIMADVEKTENDPM efi, non fruftra apponi in propofitione , oporterc reEtam 
lineam ductam a pun&o fupcrficici , ttauidifiantem cffc cuidttm re&* > tj u* d circult cir- 
cunfertntia pcrpcndtcularit tfi ad bafim trianguli per axem . nifi enim hoc ita fit , fieri 
pon potefi , nt re&a linea d triangulo bifariam fecetur : tjuodquidem ex defcripttt figu- 
ra m*nifefti apparet . Nam filinea M N, cui aquidtfiat T> F G t ad ipfttm B C hom 
fit perptndicularis : neejue A L bifarium fecahitur . emdem tnim rMtone cottigtmut , ut 
K Had H L,ttatffe D F ttd F G . ergo & DG in partes in*<ju*les fecabitur ttd pun- 
ttum F. potelt ttutem illud idem , tum infra circulum t tum in fuperficie , <ju* tfi ad ver- 
ticem , fimtlitcr demonfirtiri . 

FED. COMMANDINVS. 

Itaque quooiam in triangulo A H K , ipfi H K aequidiftat D E, convcniet D E B 
produ&a cumlineaAH.] Se<juitur boc tx fecunda propofitionc pcrfpettivtt Vitettio- 
nis . funt enim D £, H *A in eodem plano . nam cum du*s aquidifiantes K H ,'D E con- 
iungat rctta linett K D: erunt, ex feptima propofitione undecimi elcmentorum, tres linett 
H K , K7>,'D Ein eodem plano . fed & in codem plttno funt K H, HA, txfecundtt pro~ 
pofitione eiufdem libri . ergo D E , HAiu eodem plttno fint necefse efi . 

At ciim in triangulo A L K,ipfi K H L bafi squidiftans dufta fit D G,& a pun- c 
ao AducaturAFH: eritutKHadHL, ita DFadFG.] Itlud vefo hocltm- 
tnote demonftrabimus . 

Sit triangulum A$ C , duBa D E ipjt 2 C axjuidiffan- 
te ,a punfto A ad bajtm ducatur A G , qu£ lineam T> E 
fecet in F. Dtco DF adF E ita efie, utXGadGC. 




Quoniam tnim "3 C,.D E *<juidifi*nt inttrfe : trunt anguii j j \ ay.primi. 

ABG , AD F tujutdes ; itt<jue tujutiles inter fe ustguli tsfG B , 

%AF D, tjutrc tri*ngulum AD F fimile efi trittngulo ATiG . e*- 4 ( c x 

dem tjuotjue rutione trittnguium *A F E ofiendetur ipfitAGC fimile. I j l » ", . q U | t i . 
ut igitur B G ud D F ,itae(t tAG *d A F . & ut tAG ad tA F , 
it* G C *d F E. ejuttre ufBGadD F, it*G CadF E: & permu- 
tandoutBG *dG C,ita<D F ad F E . 

THEOREMA VII. PROPOSITIO VII. 

» 

SI conus plano per axem fecetur - , feceturautem & alteropla- 

no, fecante planum bafis coni fecundiim reclam lineam,quac fit 

perpendicularis , vel ad bafim trianguli per axem, vel ad eam, 

quac in direfhim ipfi conftituitur : linese, quae a feclione in fuper- 

ficie coni a plano facla ducuntur aequidiftantes ei , quse eft per- 

pendicularis ad trianguli bafim , in communem {efhonem plani 

fecantis, & trianguli per axem cadent, & ulterius produfbe adal- 

teram fe£tionis partem , ab ea bifariam fecabuntur . & fiquidem 

C redtus 
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reclus fit conus, linea , qux eft in bafi , perpendicularis erit ad conv 
munem feclionem plani fecantis , & trianguli per axem : fi vero 
fcalenus, non femper, nifi cumplanum, quodperaxem ducitur, 

ad bafim coni reclum fuerit . 

• •■ ■ •• . • .•"..•. • . . 

Sit conus cuius vcrtcx punftum A , bafis B C circulus ; & fccctur plano per 
axcm , quod fc&ionem faciat trungulum A BC; fccctur auccm & altcroplano 
fccante planum , inquo eftcirculusBC, fecundum D E rcctam Iineam, vel pcr- 
pendicularem ad B C, veladeam, quacindire&umipfi conftituitur : & ficiat ic- 
dtioncm in fuperficie coni , lineam D l ; E ; communis autcm fcctio plani fccantis , 
& trianguli ABCfitFG; & fumatur in fectione' D F E puntt um H , a quo linca 
HK ipfi DE aequidiftans ducatur. Dico H K lincxF Goccurrere; & ultcrius 
produclam ad alteram partem fectionis D F E , a linea F G bifariam fccari • Quo- 
niam cnim conus , cuius vertex A punctum , & bafis circulus B C, plano pcr axem 
fccatur, quod fectionem facit A B C triangulum ; fumitur autcm in fupcrficie pun- 
huius, ^umH, quod non cft inlatere trianguli A B C ; eftque DGadBC perpendicu- 
laris : du£ta per H linca H K , ipfi D G «equidiftans , triangulo A B C occurrct; & 
ultcriiis produdla ad alteram partem fupcrficici a triangulo bifariam fccabitur . & 
quoniam , quas pcr H ducitur, aequidiftans ipfi D E, occurric triangulo A B C , at- 
que eft in plano fectionis D F E: in communcm fecl loncm plani fccantis, & triar.gu- 
guli A B C cadet . fed linca F G cft communis fc&io planorum . crgo pcr H dufta, 
ipfi D E asquidiftans, cadit in lineam F G; & ulteriiis produ&a ad altcram fcctionis 
partcm, ab ca birariam fccatur. Icaque, vcl conus eft rectus, vei criangulura A B C, 
quod per axem tranfit , rcctum eft ad B C circulum, vcincutrum horuin contingit. 




Sit primmii conus rectus : tunc & A B C triangulum ad circulum BC rcttum crit. 
&quoniamplanumABCrcaumcftadpJanumBC; &ad coramuncm ipforum 
&j.diff. feftionem, vidclicet ad lincam BC, in ipfo B C plano pcrpcndicularis du&a eft D E: 
undccimi. erit D E & ad triangulum A B C pcrpcndicularis ; & ad omnes rectas lincas , qu<e 
in triangulo AB C exiftentes ipfamcontingunc . quare & ad lincam FG . Scd non 
fic conus rcctus . fi igicur triangulum pcr axem reftum eft ad circulum B C; fimili- 
ter oftcndcmus lincam D E ad b G pcrpcndicularem eflc . Qudd fi triangulum per 
axcm A B C non fic rcftum ad circulum B C: non cric ipfa D E ad F G pcrpendicu- 
laris fic cnim , fi fieri poteft . eft autem & perpendicularis ad B C . ergo D Ead 
u utranque lincam B C , F G perpendicularis erit : & iccirco ad pJanum , quod per 
lineas B C , F G ducitur . fed planum pcr B C , F G eft A B C triangulum . Jinca 
jgicur DEad triaogulum ABCeft pcrpcndicularis . quarcoc omnia, qua per ip- 
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Cim tranfeunt, plana ad A B C triangulum refta funt. planum ver6 , in quo cft cir- 
culus B C per lincam D £ tranfic . crgo fi C circulus re&us ctt ad triagulum A fi C: 
ac propterca triangulum A fi C ad fiCcirculumrcftum erit. quod non poneba- 
tur . non igitur D £ ad ipfam F G eft pcrpendicularis . 

Ex quibus conftat lineam F G diametrum effe feclionisDFE, 

ciim lineas omnes , quae in ipfa ducuntur , uni cuipiam sequidi- 

ltanteSjbifariam fecet . conftat praeterea fleri polTei utlineae aequi- 

diftantes a diametro F G bifariam quidem, non autem ad re&os 

angulos fecentur. i 

EVTOCIVS. 

SETTIMVM thiorema quatuor caftu babet ; vel enim F<j non occurrh linet AC , 
vel tribus modis occurrit , aut extra circulum , aut intra , aut in ipfo C puntto , 

THEOREM A VIII. PROPOSITIO VIII. 

SI conus plano fecetur per axe > & fecetur altero plano fecante ba- 
fim coni fecundum re&am lineam, quae ad bafim tnanguli per axem 
fit perpendicularis > diameter autem feclionis fa£bc in mperficie,vel 
sequidiftet uni laterum trianguli , vel cutn ipfo extra coni verticem 
coveniat, & producantur in lnfinitumtum fuperficies coni, tu pla- 
nu fecans: feclio quoque ipfa in infinitum augebitun &. ex diametro 
feflionis ad verticem cuihbet lineae datac acquale^ ibfcindet linea,quae 
quidc a coni feftione ei , quae eft in bafi , aequidiftans ducla fuerit . 

S I T conus , cuius vcrtex A pun&ura , bafis circulus fi C ; & fccetur plano per 
axem , quod fc&ionem faciat triangulum A fi C : fecctur etiam altcro plano fe- 
cante B C circulum fccundiim rc&am lincam D E pcrpendicularem ad ipfam fi C; 
& faciat fe&ionem in fuperncie , lineam D F £ ; diametcr autem fe&ionis D F £ fit 
F G , qua vcl ipfi A C aequidiftct , vel produdta extra pun&um A cum ipfa convc- 
niat . Dico fe&ionem D F £ augeri in infinitum , fi & coni fuperncies , & fecans 
planumininfinitumproducantur. His enim produ&is , fimul producentur & li- 
neaeAB, AC, FG. cVquoniamFGvelxquidiftanseft ipfiAC, vcl produtfa 
extra punftum 
A cum ipfa co- 
venit:Iinc« FG, 
A C ad partes 
G C produfta: 
nunquam con- 
vcnict Itcrfefc. 
producatur er- 
gO;fumaturque 
in linca F G 
quodlibct pun- 
&ura H ; 6c pcr 
H ducatur K 
H L ipfi B C 

acqui- 
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ts.uade- aequidiftans : ipfi vcro D E aequidiftans ducatur M H N . quarc planum , quod 
cimi . per KL, MN tranfit , «quidiftans eft plano per B C, D E : & iccirco circulus cft 
4. hnius, KLMN planum. funt autcm pun&a D, E, M, N & in plano fccantc, & in fupcr- 
ficic coni . crgo & in ipfa communi fc&ione crunt. fectio igitur DFE aucta* cft ufque 
ad punfta M,N. cx quibusapparet ; fi tum coni fupcrficies , tum fccans planum 
producantur ad K L M N circulum : & fe&ionem ipfam D F E ufquc ad M, N pu- 
fta augcri . cadcm rationc demonftrabitur fcclionem M D F E N augcri in infini- 
tum ; li & fupcrficics coni , & planum fccans in inrinitum producantur . perfpicu- 
um igitur cft cuiiibet data; lincae aequalem abfcindere lineam quandam cx ipfa F H 
ad partcs F . fi enim dats lineaj aequalcm ponamus F X ; & per X ipfi D E aequi- 
diftantemducamus ;convenictca cum fectionc : queraadmodum &quae pcr H 
dcmonftrata cft cum cadcm ad punctaM, N convcnirc. quarcpotcritlinca qua:- 
damduciasquidiftansipfi D E, quascum fecYionc convcniat, &cx ipfa FG ad 
partcs F Juieae datse squalem lincam abfcindat . 

THEOREMA IX. PROPOSITIO IX. 

SI conus plano fecetur conveniente cumutrogue latere trian- 
guli peraxem,quod nequebafi^quidiftetjnequeiiibcontrariepo- 
natur : fe&io circulus non erit . 

SITconus, cuius vertcx A pun&um , bafiscirculusBC : &fccctur planoali- 
quo , neque bafi asquidiftante, ncque fubcontraric pofito, <juod feclionem faciat in 
fupcrficie Jineam DltE. Dico DKE non cflc cir- 
culura. Sit cnim, fi fieri poteft; occurratquc pla- 
num fecans ipfi bafi; ita ut communis planorum 
feftio fit re&a linca F Gj centrum autem circuli 
B C fit H ; & ab H ad F G perpcndicularis du« 
catur H G : dcinde pcr H G , & axem produca- 
tur planum , quod in conica fuperficic fccliones 
faciat B A, ACreclas lineas . Quoniam igitur 
puncta D,E,G funt & in plano,quod per DK B 
tranfii , & in eo , quod pcr A B C : neceflarid i n 
communi ipforum fcAione crunt. quare recla^ 
Jinea clt D E G . fumatur in Jinca D K E pun- 
ctum aliquod K ; & pcr K lincae F H aequi- 
€. huius. diftansducatur KML:eritK M ipfi M Laequa- 
Jis . quare D E diametcr cft chrculi D K h L . 
ducatur dcinde pcr M linea N M X ipfiBC 
xquidiftans .cft autem & K L aequidiftans F G. 
ergo planum,quod pcr NX,K M ducitur,aequi- 
diftans cft plano pcr B C , F G , hoc cft ipfi bafi: 
proptereaquc fedtio N K X L circulus erit . & 
quoniam r G perpcndicularis eft ad B C G : fc- 
quitur & K M ad N X pcrpendicularcm effc. 
quare rc&angulum N MX xqualecft quadra- / 
toKM. fcd & rectangulura D M E sequale eft n 
K M quadrato : ciim linea DKE Lcirculuspo- 
natur, cuiusdiaracter D E . rcltangulura igi- 
tur NMX xquale eft rcdtangulo D M E : & 
iccirco ut N M ad M D , ita E M ad M X. cjua- 
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eitni 

4. huius • 

9.undeci- 
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reDMNtrianguIumfimile eft triangulo XME: & angulus DNM sequalis 
M E X angulo . fed D N M anguJus angulo ABCcft awualis ; asquidirtat enim 
N X ipfi B C. crgo & angulus A B C ajqualis erit angulo M E X . fubcontraria igi- 
turfcftioeft; quod nonponcbatur . ex quibus manifcfte conftat lincam DK E 
circulura non cffc . 



THEOREMA 



PROPOSITIO X. 



, t i k r ■ 



SI in coni fec"h'one duo pun&a fumantur, recla linea, quae 
tiufmodi pun&aconiungit, intra ieclionem cadet> & quae in di- 
re<5um ipfi conftituitur , cadet extra. 

• ■ , * * i 

• ? nus ' cuius vcrtcx P un<aum A » B C circulus; feceturque plano per 
axem, & feciat feftioncm triangulum A B C : fccetur autcm & altcroplauo, quod 
iufupcrficie coni fc&ionem faciatDEFli- 
ncam ; & in ipfa D E F duo pun&a fuman- 
tur, qua: fint G,H. Dieoreftamlineam, quas 
G , H pun&a coniungit , intra feclioncm 
D E F cadere : &qu«e in dire&um ipfi con- 
ftituitur , cxtra . Cjuoniam enim conus , cu- 
ius vcrtex A pun&ura, & bafis circulus B C, 
plano fecatur per axem , & in fupcrficie ip- 
fius pun<!ta quaspiam fumuntur G, H , quas 
non funt in latere trianguli per axcm: linea, 
q^uae a pun&oG , ad H ducitur , non pcr- 
tinebit ad A . ergo re&a linea coniungens 
punaa G, H intra conum, hoc eft intra coni 
fedioncm DE F cadet : & quae in dirc&um 
ipfi conftituitur , cadet extra. 



E V T O C 




nANIMADVEXT ENTXVM efi decem bac tbeoremata aptifime cobarentia inter 
fefe , & continuata effe . Trimum cnim ofiendit rcEtas lineas , qua infuperficie coni ad 
verticempertinent , in eadem permanere . Secundumcontraofiendit . Tertium expli- 
cat coni fettionem , qua per verticem cfficitMr . Quartum fettionem bafi a^uidiftantem , 
Quintum vero fubcontrariam . Sextum efi tanquam lemma adfepttmum , inquo ofien- 
ditur oportere communem fettionem plani fecantis , Cr circuli , <jui cft bafis coni, ad eius 
dixmetrum perpcndicularcm effe , atque boc ita habente , lineas omnes , qua ipfi aquidi- 
ftantes ducuntur , a triangulo bifariam fecari . Scptimum tres alias fettioncs , carii- 
q/ic diametrum oftcndit : cr iineas , qua ad ipfam diametrum ordinatim applicantur ei , 
qua in bafi aquidifiantes effe . /n oQavo demonftrat , qued not in principio diximus t vi- 
dciicct parabolcn , & hyperboten ex eorum numcro ejfe , qua in infinitum augentur . In 
nono ellipfim , qua in fc ipfam vergit tanquam circulut , quod planum fecans cum utro- 
quc latere triangnli conveniat , circulum non effe ; fubcontraria enim , C v aquidifiant 
fe&io circuiumfacit . Sed & illud fcire oportet , diametrum fctiionis in parabola qui- 
dcm unum duutaxat trianguli latus fecare , & ipfam bafim : in hyperbola fecare , & 
latus , & lineam , qua reliquo lateri ad partcs vertit is produfto in reftum conftituitur : 
in cllipfi vero , & utrunque latus , CT bafim fecare. '1'ofct fortaffe quifpiam arbitrari 
decimum theorema idtm effe , quod fecundnm : fcd non tia res habet . illic enim in om- 
ni fuperficit duo quavis puntta fumi afferit ; hic in ea tantum tinea, qua d fccantt 
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plstto efpfhfr . %*fr in trtbns , f>u tkinctpt fefastatur , tbearematibus Httntptqka nque, 
/ecttrfiy* ddi&enttHi expcndit ; & princtpet ctrmn proprietatet dcciarat . j / 

T H £ O R £ M A XI. PROPOSITIO XI.. 

S I conus plano per a^ern fecetur j fecetur autem $i altero plano , 
fecante bafim conifecundumrec*talineam,qu2eacl bafim trianguli 
per axem 6t perpendicularKj & fitdiameter fe&ionis, uni laterum 
trianguli per axem xquidiftaW: ^c^a linea, quae a feclione-coni 
ducitur,acquidiftanscommuni feclioni^plam iecantisi & bafisco- 
ni ,ufque.ad fettionis diametrum ,poterit fpatjum a^quale^onten- 
to linea, quae ex diametro abfciffa inter ipiam&: v$ttkex&&#io- 
nisinterijcitur,& alia quadam, qutead lineam inter coni anguP^ 
& verticem feclionis interie£tam , eam proportionem habcat , 
quam quad/atumbafis trianguri per axem ad id , quod reliquis duo- 
bus trianguli lateribus continetur . dicatur autem huiufmodi fe- 
ctio parabole. — • • . ,, a 

S I T conus „ cuitis vcrtex punctumA;. baGt BCcirculus; fiaccturque planb 
per axero , quod fcaionem faciat triaqguiuntA B C, 3c iccetur aitero piano fecan» 
tcbafirr. coni iccunuinn reclam Jineam.Dfii:quwad fl C\fit -perpcndicuJaris , & 
faviat 1t«nioncm in fuptrhcicconi DJ^&lincam: diamctcr :a«itein feclk>nj»F.G 
aqiucjiil.ii.s lic uni latcrum trianguliparaxero j vidclicctipfi A.C ; acqjuCapun- 
^ Cto i Jinca^ F G ad rcclos angulos ducatur F H liat ut quadraturo fiCad rc- 
<ftant;ulum B A C , ua Jinca H P ad F A . fumatur prasterea in fcctionc jjuodlibct 
pu.ftum : & per K ducatur K L ipfi D £ aequidiftans Dico quadratum K L 
rcc~taugu]o H F L a:quale etfe .'Ducatiir ctiim p*r LipfitB C teauidiftans M N : & 
is. uodc- e ft K L ajquidiltans ipti D £ . ergo planum , quod tranfit pcr KLMM plano pcr 
cimi . JB C D E , hoc cft ipfi bafi conri«quidiftat . idcocjhuc pianwu.per K L M N circuius 
i'. unde.' cf * » cu,u * oiarnctcr M N i efrautero K L^d M N pcrp€Jidic\iiaris , quod 6l D fi 
ac B C . rctfangulum igitur M L N sequale 
cii K L quadraco. Itaquequoniam iinea H F 
ad F A cft ut quadratura a Cad reclanguiu 
** B A C. quadrttumautcmB Cad B ACrc- 
ftanguiiJincoropolitamproportioncra habcc 
cx proportione , quam B C adC A , & ex ca, 
quamCfi hafeet ad B A . quarc proportio 
H F ad F A componitur cx proportionc B C 
ad C A > & C B ad B A . ut autcm BC ad 
C A , fta M N ad N A , hoccll M Lad L F: 
cVut^Bad BA, ita N M ad M A , hoceft 
. . LMadMF, & reliqua NLadFA. pro, 
i 9 . qumti p^^jQ jg-, CUT £i p 4< j p a cotnponitur ex pro» 

portione M L adLF,&NiadF A . i fed ^ — ^___^Z-^-^^ 
i}, f^xti. proportio compofitacx proportionc M L ad .•*> 

LF, & NLad F A cft ca,quam habet M L N rc«flangu]um ad rcOangulum L F A. 
ergoutHFadFA, ita rccla«gu lum M L N ad L F A rcclangulum. ueautcm^ 
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H F ad F A , furapta F L comrauni ajcicudine , ica H F\L rcdangulum ad rectan- i« fara" . 
gulumLFA. uc igiturreclangulum M L N ad ipfum L F A , ita rcftang»lum 
H F L ad L F A : & iccirco aequak cft rcdtangulum M LN re&angulo H V L . fcd 
refliangulum MLN asquale cft quadrito K L . crgo quadratum K L rc&angulo 
H F L «-equalc crifi . Vocetur autem huiufmodi fcdk» parabolc ; & linea'H F, iux- 
ta quam poflunt, dua; ad F G diamctrum ordinatimapplicantur : cjua quidcm cti- 
amrctta appellabitur. 



k 



V T 



o c 



l v s. 



E Tfiat ut quadratum B Cad rcftangulum BAC, ita linea H Fad ImcamP A.] A 
realll%T^^ H C d H ' CltHr ' ? r *" r 1** m I^^H*** declarationcimi.^t. Sh 

aquaie rctUnguiunu B -r— *m.^ , y 5) 

OP R; quadrato au- 
tem B C tquate id , 
quod ad tincam 'P ^ 
adiacens latitudincm 
habet PS : O- fiat ut 
O P *dP S >it*AF. 
adF H.ergo fatlum 
iam erit t quod quarc- 
bamus . s^uonia enini 
»tO P ad P S , ita 
tsfFadF H:erit& 
convertendo H F ad 




■j ino 



F A,utSPad PO. 

ntautemS * *d*0 9 .^^^/'«^^^0«,.^^^ I. fcxti. 

rcttangulumBesfC. Hoc aktcm& ^ duo^HafeaHkntHr.theorc/nata HtiUcrJt. 

QuadratumautcmBCadBACrcclangiilumcomc«fleamproporUWmhabc* R 
&C ; Ofttnfum cnim eft in/exto libto elementorum Eutlidis , theorcmatc vigefjmo ttr- 
tio , tquiangulaparallelogramma interfe proportionem habere ex lateribus tompofitam. 
Sed quoniam interpretcs indutlione magis , qukm nccefsaria ar*umcntatione Htuntkr ' 
vi/um eftnobis iltud ipfum inveftigarc : quod tamctfi fcripCsmHs in coUmcntarfs in 
qkartHm theorema/ccundi iibri zArchimedis de /ph*ra & cjiindro, & in primnm magna 
conftructionis 'Ptolemti , nihilo-ntnus tamen & hoc loco non inepte repetetur ; propterea 
quodforta/se non omnes , qui htc legent , in illos tibros inciderunt : titm etiam , quod 
univerfaferi conicorum trallttio cum argumentandi modum ufurpat . Proportio CK 
proportionibus componi dicitur , quando proportionum quantitatcs intcr fe-> 
niultiplicaca: aliquam producunt . Pcr quantitatem tmelligendo numerum , <i qito 
proportio ipfa denominatur . in muttipiicibus quidem quantitas erit numcrus intc, 
gcr ; in reliquis vcro habitudinibus necefse eft quantitatem numcrum e/fe , & par- 
tem , fcn partes , nifi forte quifpiam veiit etiam iffiro* , videlicet qut exprimi non^ 
poffunt , habitudincs efe, quaies funt magnitudinum irrationalium . ttaquc in omni- 
bus habitudinibus ipfa quantitas multipticata in confequcntcm terminum producit 
antecedcntem. Stt itritur proportio *s* ad B \ & fumpto termino quolibet intcrmcdit- 
C tfit proportionis exf, C quantitat D ; proportionis autem C, B quantitas fit E: & <Q 
multiplicans Eproducat F . Dico F proportionis ui, B quantitatem efe,boc eftfiF mul- 
tiplicet B prodkci ip/um csf . Itaque multiplicet F ip/um "£ , & producat <j . Quoniam 
ijitkr D ip/km auidem E multiplitans producit F ; muitipiicans autem C ipfum tsfprr- 
ducit: critF ad tst t ut E adC\ Rurfus titm H multiplicans Efacia* C , G~ tnnlti- , 7- fe P ti - 
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plicant Ffaciat (j : critxt E ad F ,itaC ad<j ;& per- j 
mutandout EadC ,ita F adCj .fedut EadC , itaerat 
£qu»U. Fadtsf. crgoCjipfiAtft aqualit: & iccirco F multi- 
pltcant B producit A . proptrtionit igitur nAS, F quan- 
titat ntccffariocrit , Non perturbentKr autem <jui in hic x 
inciderint , qutd illud cx aritkmeticit demonftrctur : 
tntiqui enim huiufmodi demonlrrationibut fapc uti ctn- 
fueverunt ; qua tamen matkematica potius funt , quo)m 
arithmctica proptcr anatogjas.adde quodquafitu aritbmc 
ticumcft ; namproportionet , proportionum quantitatet, 
' & multiplicationcs primo numtrit , fccundo toco per nu- 
tnerot & magnitttdinibm. infunt , ex illius fententia , qui 
itafcripfitf TdZrA >*o t* ptS»'^*T* Antvri Juir sih\&z . hoc 
eft, ha cnim matkcmatica difciplina gtrmanatfft vi- 

j 
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THEOREMA XIT. PROPOSITIO XII. 

SI conus plano per axcm fecetun fecetur autem&.alteropla- 
no,fecante bafim coni (ecundiim reclam lineam, quae ad bafim 
trianguli per axem fit perpendicularis 3 & fe&ionis diameter pro- 
du£ta,cum vno latere trianguli per axem , extra verticem coni co- 
veniat : recla linea , quae a fe&ione ducitur aequidiftans commu- 
Xii fe&ioni plani fecantis , & bafis coni ufque ad feclionis diame- 
■ trum , poterit fpatium adiacens lmeae , ad quam ea , quae in dire- 
&um conftituitur diametro fec"honis , fubtenditurque angulo ex- 
tra triangulum , eandem proportionem habet , quam quadratum 
linex, quae diametro sequidiftans a vertice feftionis ufque ad ba- 
fim trianguli ducitur , ad re&aneulum bafis partibus , quac ab ea 
fiunt, contentum j latitudinem nabens lineam, quac ex diametro 
abfcinditur, inter ipfam & verticem fe&ionis interieclam^cxce- 
densque figura fimili , & fimiliter pofita ei , qu;c continetur linea 
angulo extra triangulum fubtenfa , & ea , iuxta quam poffunt, quae 
ad diametrum applicantur. voceturautem liuiufmodi feclio hy- 
perbole . 

S IT conus, cuiusvcrtcx A punttum, bafiscirculusBC;&feccturplanopcr 
axem , quod fe&ioncm faciat triangulum A B C j fecetur autem& aiteropiano, 
fecante bafim coni fccundum rcdtam lincam DE adBCbafim trianguli A BC 
pcrpcndicularem ; feciatquc feftioncm in fuperficieconi lineam D F E ; & (e&io- 
nis diametcr F G producla,cum ipfo AC latere trianguti A B C,extra coni Ycrticem 
convcniat in puntto H : deirtde pcr Aducatur linca AK diamctro xquidiftans, 
quse fecesBC; &abFducaturF Lad rcftosangulos ipfi FG; fiatque utqua- 
dratumK Aadre&angulumBKC, itaH F lineaad Ijneam FL . fumatur au- 
tem in fcclione quodlibct punftum M , & per M ducatur M N acquidiftans D E ; 

& per 
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& per N ipfi F L jequidiftans ducatur N O X. poftrem6, iunlla H L , & ad X pro« 
dufta, per L X ipfi b N ajtiuidiftantcs ducantur L O , X P . Dico lineam M N pof- 
fe fpatium F X , quod quidem adiacet lineae F L , latitudinem habcns F N , excc- 
ditque figura L X fimih ei , quae H F L continetur . Ducatur enim per N linci_» 
KNS aequidiftansB C. eft autcm & M N ipfi DE aequidiftans . crgo planum , 15. undc- 
quod tranfit pcr M N,R S jequidiftat plano pcr 
BC,DE, hoc cft bafi coni . Si tgitur planum 
pcrMN, RS producatur : fcftio circulus erit, 
cuius diamctcr R N S . atquc cft ad ipfam per- 
pcndicularis M N. ergo rcclangulum RNS 
acquale eft M Nquadrato . Itaque quoniam ut 
A K quadratum ad rectangulum B K C , ita eft 
HFadFL. proportio autcraquadrati AKad 
re&angulum B K C componitur ex proportio- 
nc , quam habet A K ad K C , & cx ea , quara 
A K habet ad K B . & proportio H F ad F L co- 
pofita erit cx proportione A K ad K C , & pro- 
portione AKadKfi. fedutAK ad K C * ita_> 
HGadGC, hoc eft HNadNS: &ue AK 
adKB,itaFGadGB, hoceftFN ad N R » fi! 
proportio igitur H F ad F L componitur ex pro- 
porrione H N ad N S, & F N ad N R . at pro- 

portiocorapofita ex proportione H N ad N S , & F N ad N R j eftea, quarru 
H N F rcftangulura habet ad re&angulum S N R . ergo ut reftangulum HNF 
adSNR,itaHFadFL, hoccftHN ad NX. utautem HNadNX, fum- 
pta FN commuoi altitudine, ita H N F re&angulura ad rettangulum F N X. qua- 
re ut re&angulum H N F ad reftangulum S NR , ita re<5fcangulura H N F ad lpsu 
F N X .. rcAaogulum igitur SNR aequale eft rcdrangulo X N F . fed quadratum 
MNoftenfura eftaequale re&angulo S N R . ergo quadratura MN rc&angulo 
X N j? aequak erit. redangulum autem XNFeft parallelogramrauraX F. iinca 
igitur M N poteft fpati um X F, quod lineae F L adiacet, Jatitudinera habcns F N, 
excedcnfque figura L X firaili ei , quae H F L continctur. Dicatur autem huiuf- 
modi fe&io hyperbole : &lineaLF, iuxta quam poflunt, quac ad FGordina- 
tim applicantur • quac quidera etiam rccta appellabitur, traniwerfa vcro H F. 



aj.fexti. 
1. fexti. 
J.quioti. 



FED. COMMANDINVS. 

i ' P • " 

Linca igitur M N potcft fpatium XF, quodlinea? FL adiacet, Jatitudinem 
habens F N, cxccdensque figura L X fimili ei, quas H F L continetur.) <fr*ca ver- 
ba flc habent, i &pt M N htu&Ttu 1» 2 Z, 0 TAfiurrtu tLu Z A TAatTx t^r rtuu Z A^Jtv^u- 
k* */« t? A3 , of*iv om 7> uri <rfT & Z A. cx qnibus fatit perfpicue Appurcre potcftyundc 
ditl* fitfcttit hyperbolc . 

THEOREMA XIII. PROPOSITIO XIII. 

SI conus plano per axem fecetur, & feceturalteroplano con- 
veniente cum utroque latere trianguli per axem, quodneque bafi 
coniaequidiftet, neque fubcontraric ponatur i planumautem ,in 
quo eft bafisconi, &fecansplanumconvcniantfecundumreclam 
lineam, qux fit pcrpendicularis vel ad bafim trianguli per axem, 

vel 
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4. huius. 
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vel ad eam,'quae in direclum ipfi conftituitur : rectalinea, quae a 
feclione coni ducitur arquidiftans communi feclioni planorum 
ufque ad diametrumfeclionis,poterit fpatium adiacens linex, ad 
quam feclionis diameter eam proportionem habeat , quam qua- 
dratum lineae diametro aequidiitantis a vertice coni ufque ad tnan- 
guli bafim duclx , habet ad reclangulum contentum bafis parti- 
bus , quac inter ipfam & reclas trianguli lineas interijciuntur, la- 
titudinem habens lineam, quae ex diametroab ipfaabfcinditur ad 
verticcm feclionis , deficiensquc figura fimili , & fimiliter pofita 
ei, qux diametro, & linea iuxta quampoffunt, continetur. dica- 
tur autem huiufmodi fec~tio elliphs . 

Sitconus, cuiusvcrtcx A pundtum , bafis circulus BC; &fccctur planopcr 
axcm , quod fc&ioncm faciattriangulum A BC ; fecetur autcm & altcro plano, 
convcnicnte cum utroquc latcrc trianguli per axcm , ncquebafi coni scquidiftan- 
te , nequc fubcontrarie pofito, quod faciat fcc~tionem in fuperficie coni lineam 
DEj & communis fcttio plani fecantis, atquecius, in quo cft bafisconi, fit FG 
perpendicularis ad B C ; diameter autem fe&ionis E D : & ab £ ducatur £ H ad 
E D perpendicularis ; perque A du&a A K ipfi E D asquidiitantc , fiat ut quadra- 
tum A K ad re&angulum BKC,itaDEadEH; fumatur praitcrca in fcttione^ 
punftum L ; & per L ipfi F G sequidiftans ducatur LM. Dico L M pollc fpatium, 
quodlineaeEHadiacct, latitudinem habcns E M , deficicnsquc tigura fimilici, 
qu«e D E H continetur. 
lungatur cnim D H ; pcr- 
que M ducatur M X N ae- 
quidiftans EH: & pcr H, X 
punfta ipfi E M xquidifta- 
tes ducantur HN, XO; po- 
ftrcm6 pcr M ducatur P M 
R xquidiftans B C. ltaquc 
quoniam P R ajquidiftat 
iCm BC; &LMipfiFG:crit 
pbnuradu&um per L M, 
PR a:quidillans planopcr 
F G,B C dutto, hoc cft bafi 
coni . fi igitur planum pcr 

LM,PRproducatur;iictfc<aiocirculus,cuiusdiatuetcrPR. &eft LMad ip- 
fam pcrpcndicularis . crgo rcftangulura PMR arqualc efi L M quadrato . qu6d 
cum fit , ut quadratum A K ad rc&angulum B K C , ita D E ad E H : & propor- 
tioquadrati A K ad rcclangulum BK Ccomponatur cx proportione , quam ha- 
bct A K ad K B , & ex ca , qunm A K habct ad K C . ut autem A K ad K B , ita 
E G ad G B , hoc cft E M ad M P : & ut A K ad K C, ita D G ad G C, hoc cft D M 
ad M R . crit proportio D E ad E II compofita cx proportionc E M ad M P , & 
cx proportionc D M ad M R . fcd proportio compofita cx proportionc E M ad M?, 
& D M ad M R cft ca , quam E M D rc&angulum habct ad rcftangulum P M R . 
quare ut rcclangulum E M D ad ipfum P M R , ita D £ ad E H , videlicct D M 
adMX. ut autcm D M ad M X, fumpta M E communi altitudinc , ita re&an- 
guIumDMEad rc&angulum XME. crgo utDME reclangulum ad rcftan- 

gulum 
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gulum PMR, ita crit D M E rectangulum ad ipfum XM E. aqualc igitur cft recta- 
gulum PMR re&angulo XME . fed rectangulum P M R demonftratum efl secjua- 
le quadrato L M . quare & ipfum X M E quadrato L M aequale erit . linea igitur 
L M poteft fpatium M O : quod quidemlinca: EH adiacet, Jatitudinem habens 
E M , dcficicnfque figura O N fimili ei , quae DEH continetur . Vocctur au- 
tem huiufmodi (cdio cllipfis: & linea E H , iuxta quam poflunt , quae ad diamc- 
trum D E ordiaatim applicantur; quac quidcm & rcfta vocabitur; E D «vcrd tranf- 
vcrfa. 

* ■ 

E V T O C I V S. 

SC/RE oportct boc tbcorcma trts kabere defcriptiones , ut ftpius dictnm tft intUipfi.' 
vel enim Z> E convenit cnm lAttrc tAC fupr* C punclitm , vel in ipfo C , vel infra cnm 
to produclo convcnit . i 

FED. COMMANDINVS. 

LINEA igitur L M poteft fpatium M O: quod quidem linea: E H adiacet , lati- 
tudinem habcns E M , dcficicnfque figura O N fimili ei , qux D E H corUinetur) 
(jrdtc 4 verba funt btc . i AM Zp* /W^t«< «MOjt *<tuUrrreu •xifirl» 0 fi ta*t<* t^o* rLS 
E M, i»**» «/h t«7 ON <y*»/> Irri tZ C*} a E e .ex tjuibus m*nifefti con/tsu , cnr cs ftttit 
tlltpfis apptUatA /tt, 
• 

THEOREMA XIIII. PROPOSITIO XIIIl. 

SI fuperficies, quse ad verticem funt, plano non per verticem 
fecentur i erit in utraque fuperficierum feclio , quae vocatur hy- 
perbolei & duarum feclionum eadem erit diameter: lineas verb, 
mxta quas poflunt applicataeaddiametruro aequidiltantes ei, qux 
eft bans coni , inter fe xquales erunt ; & figurae trarifverfum latus 
utrifque commune j quod fcilicet inter feclionum vertices interij- 
citur. vocentur autem huiufmodi fecliones oppofitae. 

Sint ad vcrticcm fupcrficics, quarum vcrtex A pun&um: & fccentur pla- 
no non pcr verticcm , quod fe&iones faciat in fupcrficic lincas D E F , G H K . 
Dico ucranque fe&ionum D E F , G H K hyperbolen cflc. Sit enim circulus 
BDCF, in quo fcrtur rcfta linca fupcrficiem dcfcribcns ; ducaturque in fu- 
perficie, qua: eft adverticem, planum ipfi aequidiftans XGOK; & commu- 
ncs fcftioncs ipfjrum fcaionum D E F , G H K , & circulorum fint F D, G K , 
quae & aequidiftantcs crunt : axisautcm conicae fupcrficiei fit rctta linea L AY; ,6,Unde » 
circulorum centraL,Y; & abL ad lineam FD perpcndicularis du&a produ- 
catur ad B , C puncta ; pcrque B C , Sc. axcm planum ducatur , quod fe&io- 
nes faciat in circulis quidcm rcctas lincas X O , B C ajquidiftantcs ; in fuper- 
ficic vcro ipfas B A O , C A X ; crit X O ad G K perpendicularis ; quoniam I0 
& B C pcrpcndicularis cft ad FD; & utraquc cft aequidiftans . Quodcumpla- 
numpcr axcm du&um fc&ionibusoccurrat adpun&aM, N, quae funt intra_* 
lineas: plane conftat ipfumetiam lineas fecarc in H, E . crgo punda M,E,H,N 
crunt & in plano pcr axcra 6c in co in quo funt lincac ipfas : & proptcrca MEHN 

rccla 
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recta iinea erit. conftat etiam puncta X , H , A , C in cadem recta eflc: itcque 
3.undeei- B, E, A, O ; qu6d fint in fuperficie conica, & in pJano pcr axcm . Ducantur ergo 
■i • a punftis H,E ipfi H Ead reftos angulos lincae H R,E P; perque A linea; M E H N 
asquidiftansducaturS A T : & fiat ut quadratum ASad rectanguium fiSC, fic 
H E ad E P i & utquadratum ATad reOangulum OTX, ficEHadHR. Ita- 
que q uoniara conus , cuius vertex A , bafis B C %> 
circulus, fecatur plaiio per axem, quod fcCtioncm 
facit triangulum A B C ; fecatur autcra & altero 
plano , fecantc bafim coni fecundiim rcttam line- 
ara D M F , ad B C perpendicularem , quod fc- 
&ioncm facit in fupcrficie D E F lincam, diame- 
terque M E producta cum uno latcre trianguJi 
per axem extra coni verticcm convenit ; & pcr 
punftum Adiametro fe&ionis EM aequidiftans 
oucitur A S; ab E ver6 ducitur E P ad rectos an- 
gulos ipfi E M ; atque cft ut quadratum A S ad 
rcdangulum B S C,ita H E ad E P: crit ipfa DEF 
fcclio hypcrbolc ; & E P retta linea , iuxta quam 
polfunt, qu«e ad EMordinatim applkantur ; 
trafvcrfum ver6 figuras latusHE. Eadem rationc 
& G H K hypcrbole erit , cuiusdiamctcr H N: 
retta linea H R , iuxta quam poflunt ordinatim 
ad H N applicata: , & H E tranfvcrfum figurae 
latus . Dico prasterca H R ipfi E P asqualem ciTc. 
Quoniam cnim xquidiftantes funt B C , X O : ut 
4. fcxti. ASadSC, ita erit ATadTXi&ut ASadSB, 
M« ita AT ad TO. fed proportio A S ad S C una cum 
proportione A S ad S B eft ca , quam habct A S 
quadratum ad reclangulum B S C :& proportio 
A T ad T X una cum proportione A T ad T O 
cft, quam habct quadratum AT ad redtangulum 
X T O . ergo ut cjuadratum A S ad re&angulum 
B S C,ita quadratum AT ad rectangulum XTO. 
ut autem quadratum A S ad BSCre&angulum, ita HE adEP: &utquadra- 
11. quiti. ™ m A T ad reaangulum X T O , ita H E ad H R . crgo ut H E ad E P , ita E H 
9, ad H R . asqualis igitur cft E P ipfi H R . 

EVTOCIVS. 




70TERAT etiam hoc modo oflendi ; ut quadratum A S ad retlangulum BSC, ita 
efe quadratum tA T ad X TO reclangulum . Qnoniam enim aquidiilant BC , X O : 
4. fexti. crit utC SadS A ,itaX T adT tsf. 0" eadem ratione ut tA S ad S 3, ita A T ad 
lem.in u. TO. ergo ex tquali ut C S ad S B,ita XTadTO.Cr ideo ut qnadratnm C S ad retUn- 
dccsm. . gulltm CSB, ita quadratum X T ad reftangu/um XTO . fed propter fimilitudincm 
triangulorum ut quadratum *AS ad quadratum S C , ita quadratum <tAT ad qnadra- 
tum T X . quare ex aqualiut tsfS quadratumad retlangulum BSC, itaquadra- 
tum eslTad retlangulum XTO. atque efr ut quadtatum *sfS ad reclangulum BSC, 
ita HEadE P : & ut quadratum AT ad retlangulum XTO, ita EHadHR.ut er- 
ga HEadEP, itaEH adH\. aqualis igitur efl E*P ipfi H \. Hoc tbcoremaca- 
fum non habct ;propafitnm autem idim eft,quod etiam in tribus fnpcrtoribus : fimi- 
htcr enim C~ oppofttarum fctlionum pnncipalem diametrum inqmrit ; & lineas , iuxta 
qn tspofsunt , qua ad ipfam ordinatim applicantur . 

THEO- 
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THEOREMA XV. PROPOSITIO XV* " 

SI in ellipfi a punc~to, quod diametrumbifariamdividit,ordi~ 
natim du&a linea ex utraque parte ad fe&ionem producatur> & 
fiat utproducta ad diametrum, ita diameter ad aliam lineam: re- 
c"ta linea, quce a feclione ducitur ad produ&am, diametro aequi- 
diftans, poterit fpatium adiacens tertiae proportionali, latitudi- 
nem habcnslineam,quxinteripfam, &fe£tionem interijcitur,de- 
ficienfque figura (imili ei, quae continetur linea , ad quamducun- 
tur i & ea iuxta quam pofsunt . Qubd fi ulteriiis producatur ad 
alteram partem feclionis, bifariam fecabitur ab ca, ad quam ap- 
plicata fuerit. 

SIT cllipfis,cuius diamctcr AB, fcceturque ABbifariam inCpunfto; &pcr 
C ordinatim applicata ex utraque partc ad fectionem producatur, quae fit DCE; 
a puncto autcm D ipfi D E ad rectos angulos ducatur D F; fiatque ut D E ad A B, 
ita A B ad D F: & lumpto quolibct pundto G in feftionc , pcr G ducacur G H ipfi 
AB aequidiftans,& iungacurEF;deindc 
pcr H ipfiDFaequidiftans ducatur HL; 
& pcr F,L ducantur ipfi H D asquidi- 
ftanccs F K, LM. Dico lineam GH 
poffc fpatium D L: quod quidem adia- 
cec lineas DF,laticudincm habens DH 
deficienfque figura F L fimili ei , quae 
E D F continetur . Sit cnim linca A N, 
iuxta quam polTunt ordinatim applica- 
t<x ad A B , lungaturque B N : & per 
G quidem ipfi D E aequidiftans duca- 
tur G X; per X,C ipfi AN asquidiftanccs XO,C P ; pcr N, O, P ver6 ducacur NYR, 
OS, TP, asquidiftanccsipfi A B. asqualc igicur eft DC quadracum retfangulo u.huiu». 
A P, & quadracum G X reftangulo A O . Icaque quoniam uc B A ad A N , ica cft 
B C ad C P, & P T ad T N. asqualis auccm B C ipfi C A, hoc cft ipfi P T: & CP ipfi 
T N , & B P ipfi P N aequalis erit . ergo A P refta- 
gulumrequalcrc&anguloTR, & rc&angulum XT 
ipfi TY. quod cum rcctangulum O T reclangulo 
OR aequale fit , commune autem N O : eritrcctan- 
gulumTYipfiNS asquale. fcdTY cftaequale^ 
T X , & commune T S . tocum igirur re&angulum j 
N P , hoc cft PA , asquale eric re&angulo A O una \ 
cum P O rectangulo . quarc P A reftangulum fu- 
pcrac rcftangulum A O ipfo O P. cft auccm P A re- x 
ctangulum aequalc C D quadrato : rectanguluque 
A O asquale quadraco X G, & O P ei , quod lineis 
OSP concinccur . crgo CD quadracum fupcrac 
quadracum X G ipfo O S P redtangulo .& quoniam u 
linea D E fecatur in partes aequales in C punfto , & 

in partes inasquales in H : rcctangulum E H D una cumquadrato CH, hoc cft 
X, G asqualc crit C D quadraco . cx quo fcquicur , quadracum C D fupcrarc X G 
quadratum rc&anguloEHD . superabat autem > ut monftratum cft , & rectan- 

D gulo 
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gulo O S P . re&angulum igitur E H D rctongulo O S P eft aequale. Praetcrca_. 
ciira fit ut D E ad A B , ita A B ad D F : crit ut D E ad D F , ita D E quadratum 
ad quadratum A B , hoc cft quadratura C Dadquadratum CB. atquc cft qua- 
drato C D ajquale P C A re&angulum , hoc cltPCB. vtergo EDadDF,hoc 
eftutEHD rcttangulum aJ rcdanguhim D H L , ita rcflangolum PCBadCB 
ouasdrarum,.hoc ertrcdtangulumPSO ad quadratum OS. fed reftangulumL, 
EHDa;quaJecftipfiPSO. re<langulura igitur 1 DH L quadrato OS, hoc cft 
quadrato G'H cft a:quale: & iccirco linea G H potcft fpatium DL, quod adiacet li- 
ncaDFlatkudinemhabcnsDHjdeficicn^uc ftgura FLfrmtlici, quc EDF 
continetur. Dtco infupef G H produdtam ad altcram partcm fe&ionis ab ipfa D E 
bifariam fccari . Producatur enim, occurtatque fcctioni inpunfto V: & pcr V ipft; 
G X ajquidiftans ducatur VQ^oY per Qducatur Q.Z ajquidiftans A N. Quoniarti 
igitur GX ipfi V Qcft ajqualts: erit G X quadratum *quaie quadr&^V Q^cjua^ 
dratumautemG X «equalc cit A X O rottaaguto: & quadratum V Qacqualc re- 
Gangulo A Q^Z. crgo ut O X ad Z Q^, ita CLA ad A X. 6c eft ut O X ad ZQ,ita_/ 
X B ad B Q.. ut crgo O^A ad A X, ita X B ad B Qj_ & dividendo ut Q.X ad X A, 
ita X Qad QJJ. «qualis igitur eft A X ipfi QJ5. eftautem A C a:qualis C B. quare 
& reliqua X C rcliquas C QJk iccirco G H ipli H V cft ^ualis . linea igitur G H 
produ&a ad altcram fe&ionis partan ab ipfa D E bifariam fccabitur . 

THEOREMA XVI. PROPOSITIO XVI. 

'f J - * i - 

SI per punclum, quod tranfverrum latus oppofitarum {ec"Ho- 
num bifanam dividit, recla hnea quaedam ordinatim applicetur : 
ipfarum diameter erit , priori diametro coniugata 

Sintoppofitac feftioncs, quarum diamcter A B: feceturque A B bifariam in C 
pun&o , & per C ordinatim applicetur CD. Dico C D diamctrum eflc coniugatam 
ipfi A B. Sint euim , iuxta quas poflunt ordinatim applicat* A E, B Fj & junftae 
A F, B E producantur : fumpto a utem in altcra fcdfcionc quov*s puntlo G, ducatut 
per G ipfi A B asquidiftans G H, & a punclis G, H ordina A ___x 
timappliccnturGK, H L; dcinde a punftis K^LipfisAEj 
BF asquidiftantcs ducantur K M, L N. Quoniam igitu< 
asqualiscft G K ipfi HL: erit GK quadratum quadrato HL 
xquale. scd quadratumG Kaequaleeftre&angulo AKM; 
& quadratum H L rc&angulo B L N. crgo A K M re&an- 
gulum rcclangulo B L N «equalc erit . & cinn asquales lint 
A E, B F ; crit ut A Ead AB, ita BFad B A. ut autem AE v 
ad A B, fic M K ad K B: & ut F B ad B A, fic NL adLA. 
quareutMKadKB,ficN LadLA.fcd utMKad KB, 
lumpta K A communi altitudinc , ita rc&angulum M K A 
ad rectangulum BKA : & ut N L ad LA, fumpta communi 
altitudinc BL, ita NLB rc&angulumad rcclagulum ALB. 
crgo ut retlangulum M K A ad rcc^angulum B K A, ita re- 
aangulum NLB ad ipfum A L B: & permutando ut MKA 
redangulum ad rcdangulum N L B, ita B K A reclangu- 
lum adrcftangulum A L B. cft autem rectangulum MKA 
asqualc reaangulo N L B. quarc& B K A rcdtangulum rcftangulo A L B: & pro- 
ptcrca linca A K lineac L B squalis crit . cftquc A C «qualis C B. crgo & tota K C 
cutr C L: & idco G X ipfi X H ayjualis. linea igitur G H ab ipfa X CD bifariam^, 
feCibirur» atoue eft ipfi A B asquidiftas. crgo & XCD diamctcr crit coniugata AB, 

■1 EV- 




Digitized by Google 




CONICORVM LISBR I, 3% 

E V T O C I V S. 

QVARE&BK ArcaangulumrcftanguloALBr & proptcrea linca A K lin« A 
L B xquahs cnt. ) Uuontam tmm rtltangulum BKA ipfit^L 3 rtfian^uto efi aquZ 
le : eritut K B ad tsf L, ita LBadtAK; permutandoqut ut K 3 4d3L,ita L .A ad «4. 
tAK, & componendo vtRLadL3, ita L K ad Kv4. aquaiis iritur tfi JfKip/tBL 
tsfnirnadvertcndum autem cfi in quintodccimo , & 1 " PJ * L ' 

fexto deiimo theoremate Apollonio propofitumfuijfe , 
vt fecnndas & coniugatas , quas vocant , diamctros 
inquircrct , tum ellipfit , tum hjperbota,feu «ppofita- H 
rumfcfitonum : parabole enim eiufmodi diametrum 
non habet. Sed CT iltud notatione dignum efi , diame- 
tros ellipps intra recipi: hyperbola verb , t & oppofi- 
tarumfettionum diametros defcribi cxtra . Oportct 
autem lincat, iuxta quas poffunt ordinatim applicata, 
fcu rcfka latera ( Ljraci if&Mt TKdjfJs dicunt ) C line- 
as , qua ipfis aquidiftant , ad reftos angulos aptare : 
«rdtnatim verb applicatas, (7 fecuudas diamttros non 
ornnmo . maximt tamcn dtberent in acuto anguio ap- 
pticari , vt tongealia, & diverfaab eis , qua refto 
lateri aqmdiftant,deprchendtrentHr. Tofl fcxtum 

dccimum tbeorema dijjinitioncs tradit eius , qut fecunda diamtter apptliatur hyperbola 
&tllipfis: quibut quidem nos exfiguris tucem affcrre conabimnr . Stt hjpcrbolt *s£3 , 
cuius diametcr <j C B T>: linca verb, iuxta quampof- 
funt , qua ad ipfam 3 C applicantur ,fit3E. patet 
igitur 3 C in infinttum augeri proptcr fcftionem , vt 
tftenfum tfi in oftavo thcoremate . stdipfa 3 2>, qua 
fubtenditur angulo extra triangHinm pcr axcm , ttr- 
miuatatfi. itaqnt fi bifarhm fefta3 J> t»F,& d 
punCto A ordinatim appiicata AG , pcr F linta cAQ 
aquidiflantcm duxerimus HF K , itavtfi^HF ipft 
F K aqualis , & quadratum H K aquale rtftangulo 
25 3 E: trlt H K fecunda diametcr ; hoc enim peri 
poffc perfpicuum efi , quippe ckm H K extra feflionem 
cadens ininfinitum produci poffit ; atque d iinea inft- 
nita cuilibet data linea aqualis facili abfcindatur . 

punftum autem F vocat centrum, & lineam F3,& atias, qna fimilittr i punfh F adfe- 
aionem ducuntur , cx centro appcltat . atque hac in hjpcrbola , & oppofitis feilionibtts . 
confiat ergo vtranque diamctrum terminatam cfft t 
primamquidcmper fefc cx gcncratione fc&ionis , fe- 
cundam vero, quod mcdia proportionalis fit intcr lineas 
terminatas , videiicet inter primam diametrum , & 
eam, ittxta quam poffunt, qua ad diamctrum ordinatim a 
appiicantur . Scdin ellipfi id , quod ditJumeft, non- 
dum apparet. /taquc ckm ipfa in fc ipfam vcrgat inftar 
circuli ; & omnes diamctros intra recipiat , atqut ter- 
minet: omnino in ellipfi , qua mcdia efi proportionalh 
inter figura iatera , duitaque per centrum feftionis , 
& a diametro bifariam divifa , ab ipfa JcEiione ttrmi- 
natur . quod ex ijs , qua ditla funt in quinto decimo 
theoremate ofiendere poffumus. Quoniam tnim v: de- 
monilratum eft , qua ad tineam 7) E applicantur aqui- 

difianttt ipfi*AB,pofuntfpati* ttrtiaproportionali tantm adiactntia, vidtlicttlim 

°*. • D z p D? 
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F D: erit ut D E ad tsf B, ita A B ad D F. quart A B media proportionalis efi inter 
E D, D F.O" iccirto , qua applicantur ad *A r B, ipfi D E aquidifrantes ,poterunt fpatia 
adiacentia tertiaproportionafi ipfartsm D E t tsi B, hoc efi linta tA A''. ergo r D E fecnnda 
diameter media efi proportionalis inter B A, tA Nfigura latcra. Oportet asttem hoc fci- 
reetiam ob commodam figurarum dcfcriptioncm . namcitminaquaics fint tA"B , 'D E 
diametri ; in circulo enim tantum fnnt aquaies : conflat lineam , qua maiori carttm ad 
rcttos anguios ducitur , vt hoc in loco D F, tanquam tertia proptrtionalts ipfarum 'D E , 
*AB, vtrifqut minorem effe ; eam vtrb , qua ad angulos rcttos ducitur minori , vt AN, 
tanquam tertia proportionaiis ipfarnm A £,D E h vtrifque efft maiortm ; tta vt quatuor 
fontinue proportionales fint . vt cnim A Nad D E,fic cftDEad %A r B,& %AB ad DF. 

PIFFINITJONES SECVND£ 

i Pun£rum , quod hyperbolae, & ellipfis diametrum bifarkm 
dividit,centrumfeclionisdicatur. 2 Etquaeacentroadfeclionem 
perducitur , vocetur ex centro feclionis . 3 Similiter & punchim, 
quodtranfverfumlatus oppofitarum feclionum bifariam dividit, 
centrumvocetur. 4 Quaeautema centro ducitur aequidiftans ei, 
quae ordinatim applicataeft , mediaque proportionem habet in- 
ter latera figurae , &. bifariam fecatur a ccntro , fecunda diameter ap- 
pelletur. ... 

THEOREMA XVII, PRQPOSITIO XVII. 

SI in coni fe&ione a vertice ipfius ducatur rec"ta linea aequidiftans 
ei, quaeordinatimapplicataeft: extra feclionem cadet. 

Sit coni fe&io , cuius diamcter A B. Dico lineam , qu«e a vertice , hoc cft ab A 
pun&oducitur asquidiftans ci , quaeordinatimapplicataeft, extra fe&ioncin ca- 
dcre . Si cnim fieri poteft , cadat intra , vt A C. 
Quoniam igitur in coni fcftione fumptum eft 
auodlibet pun&um C: linca,qu« ab ipfo C intra 
fcftionemducitur, ordinatim applicatae aequi- 
diftans, diametro occurrit , atqueabipfa bifa- 
riam fecatur . quare A C produ&a bifariam feca- 
bitur a hnea A B, quod eft abfurdum ; quoniam 
produdta extra fc£tionem cadit . non igitur retta 
linea , qua: a pun&o A ducitur ordinatimappli- 
cat« squidiitans , cadet intra fe&ionem . crgo 
extra cadet : & propterea fe&ionem ipfam nccef- 
fario contingct. 

E V T O C I V S, 




EVC L/DES in quinto decimo thcorematc tcrtij libri elementorum oflcndit lincam , 
qu* ab txtremitate diametri ad retlos anguUs ducitur , caderc txtra ; atque circulun* 
tpfum contingere : Apolionius autem hoc loc 9 vniuerffile quoddam demonftrat ; quod tum 
trtbns contjeitiombus , tmm circuUconveni re p 0 tcft , hoc cnim differt circulus a conifc- 
tttontbus , quod tn circulo ordinatim ttpplicataperpendicuiarts funt ad diametrum ; nc- 

que 
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qnt enim alia linea ipfit dquidi/ta/ftes ddiametro circuti bifarUm divUuntur .• at in tri- 
but fettionibus non omnino perpendiculares ducuntur , pratcrquam ad folot axet . 

THEOREMA XVIII. PROPOSITIO XVIII. 

SI re£ta linea coni fe£honi occurrens, produclaque in utran- 
que partem extra fe£tionem cadati fumatur autemaliquod pun- 
6tum intra feftionem , & per ipfum ei, quae feclioni occurrit^ sequt- 
diftans ducatur: duc"talinea,& produciaex utraque partc , fe&io- 
nioccurret. 

SFF coni fedtio , atquc ipfi occurrens rcfta linca A 
que partem cxtra fe&ionem cadat: fumpto autem in- 
tra fcaionem pun£o aliquo C ; per C ipfi A B aequi- : 
diftans ducatur C D . Dico C D produ&am ex.utra- ; 
que partc fc&ioni occurrcre . Sumatur enim aliquod 
pun&um in fcftionc , quodfitE; & iungaturilF. 
Quoniam igitur linea AB lineae CD jcquidiftat. ipfi- 
gue A B occurrit refta Jinea E F . &CD produ&a 
ipfi E F occurret . & fiquidem cadet inter E,F pun- 
fta, pcrfpicuum cft ipfam fcttioni occurrcrc : fi ver6 
cxtraE, fcftioni pniis occurret. ergoCD produ- 
£ba, ut ad partes D E, occurrit feftioni . fimilitcr de- ' 
monftrabitur, &ad partcs AF cidcm occurrcrc . linea igitiir CDprodu&a ex 
utraque partc fetlioni occurret . , ,- 




E V T O C I V S. 
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IN aliquibus exempUribns hoc theorema in parabola , & hyperboU \antummodo pro- 
pofitum oftendit : fed tamcn praftat propofitionem univerfaliorem effe ; quanetuam dc 
ttlipfi , ut minime dubium , ab iltis pratermiffum videripotefi ; linea enim C D intra 
fcEtionem terminatam exifiens , fiproducatur ex utraque parte , necefarib ipfam feca- 
bit . Sciendum auttm efi , candem congruere demonflrationem , etiamfi linea A FTt 
fecettpfam fcttionem . \ \ 

THEOREMA XIX. PROPOSITIO XIX. 

I N omni feclione coni refta linea , quae a diametro ducitur 
ordinatim applicat* xquidiftans, cum feclione conveniet. 

SIT coni fc£lio , cuius diameter A B : fumaturque aliquod punftum B io a*ia- 
metro > & per B ducatur B C aequidiftans ci , quae 
ordinatim applicata fucrit . DicoBC produ£tam 
cum fe&ione convenire . Sumatur enim quodlibet 
punftum in feftione D. cft autem & pun&um A in 
le&ionc . ergo a pun&o A ad D dudta linea intra 
fc&ionem cadct . Quoniam igitur, qua: ab A dutla 
eft ordinatim applicatas aequidiftans , cadit extra 
.fc&ionem ; & cum ipfa convenit A D ; iteque-> 
BCsequidiftat ci, quae ordinatim applkata eft: 

D $ fequi- 
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fcquftur^nt BC ctiam cum AD conveniat. & fiquidem convenit inter punfta A,D; 
perlpicuum eft cum fcaione quoquc convenire : fi vcrd extra D , ut ad punftum 
E, priiis conveniet cum feftione . ergo rcfta linea , quae a pundto B ducitur ordi- 
natim applicaue aequidiftans , cum fcctionc conveniet . 

THEOREMA XX. PROPOSITIO XX: 

S I in parabola duae reftae lineae a feclione ad diametrum or- 
dinatim applicentur: ut eorumquadrata inter fefe, ita erunt&li- 
neae, quae ab ipfis ex diametro ad verticcm abfcinduntur . 

SIT parabole, cuius diameter AB:& in ipfa fumantur pun£a quacpianu 

C,D ; a quibus ad A B ordinatim appliccntur 

C E , D F. Dico lineam F A ad ipfam A E ita 

efle, ut quadratum lineac D F ad quadratum 

C E . Sit enim Jinca A G , iuxta quam poflunt 

ordinatim applicatae : erit quadratum D F re- 
.haius , aangulo F A G aeauale; & quadratum C E aqua- 

le re&angulo E A G . quarc ut quadratum D F 

ad quadratum C E , ita rcftangulum F AGad 

rcttangulum E A G . ut autcm re&angulum_, 
f . F A G ad rettangulum E. A G , ita linea F A ad 
lati * lineam A E . ergo ut quadratumDF ad qua- 

dratum CE, itaerit F A ad A E , 

• • • 

EVTOCIVS. " 

tAB hoc thcorcmate incipicnr ApolUnius dcinceps in omnibus accidcntia , q ua ipji 
paraboia infunt , Cr non atif cuipiam, magna cx parte efiendit : deinde hyperhola, elli- 
pfi,& circklo eadem tnejfe demonfirat . i^uoniam antcm non inutile vifum efi ijt , qui 
mechantca tradunt , ob tnfirumentorum pcnttriam , fapenumero per continuata pun£ta 
coni feStiones in plano defcribere : Cx hoc thcoremate fuppeditatur modus fumendi ea 
puntta continuata , pcr <jua parabote regul* adminiculo defignatur . ft cnim cxponamut 
rtttam tineam , ut AH t & incafumamus puntta continuata E, F ;d (tuibus adreTtos 
angulos ipfinAH lineas EC , F'D ducamus : fumpto in linea E C cfuolibet puntto C ; 
tongiits quidem ab E f fi iatiorem parabolamfaccre libuerit ;fivero angufiiorem prtpiits ; 
&fiat ut A E ad A F , ita tjuadratum EC ad quadratum F 'D ; puntta C , D in fe- 
Uione erunt t fimiliter autem fumcntur & atia punita , per tjua parabole ipfa defcribetur, 

THEOREMA XXI. PROPOSITIO XXI, 

SI in hyperbola , vel ellipfi, vcl circuli circunferentia, rcclac 
lineae ordinatim ad diametrum applicentur : erunt qUadrata carum 
ad fpatia contenta lineisj quae inter lpfas, & vertices tranfverfi lateris 
figurae interijciuntur , ut figurae rectum latus ad tranfverfurm inter 
fefe v e rb , ut fpatia , qux interieclis , ut diximus , lineis continentur . 

SIT hypcrbole, vcl ellipfis, vel circuli circunftrcntia , cuius diameterABj. 
Jinca autem , iuxta quam pofluntapplicatx, A C > & ad diamctrum appiicentur 
i ordi- 
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ordinatim D E , F G . Dico ut quadratum F G ad rceungulum A G B , ita cfle 
lineam A Cad A B : ut vcr6 quadratum FGad quadratum D £ , ita reftangu- 
Jum AGB ad rcOangulum AEB . lungatur cnim B C ngurara dctermmans: 
&per£,GpunftaipG A C asquidMantcs ducantur £H,GK . quadratum igi- 
tur FG aqualecft reOangulo KG A, & quadratumDE rcftaneulo H E A. 11 
QHomamautemutKGadGB,iucllCAadAB. & utjKGad UB, fumpu £ 



l iiiimus • 
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AGcommuni altitudine , iu rcOangulum £GA ad re&arigulum fiGA , 
erit utCA adAB,iuroftangulura KGA, hoccft quadratumFGad rcftan- »i,quinci 
gulum BG A. Eadcra ratione dcraonftrabitur etiam,ut quadratum DEad rcftan- f 
gulumvB E A , iuCAadAB. ergo ut quadratum F G ad re&arigulum B G A , -' ■ 
iu quadratum DEad BE A rettangulum: & permuundo utquadratum FG 
adquadratum DE, iu re&angulum B G A ad rectangulum B E A . 

EVTOCIVS. 

* ♦' I 

THEOKEMA manifefli cxponitur , & cafum non babet . oportet autemfcire litie- 
om , iuxta quam pofnnt , videlicet rettumfigurx latut in circuloquidem diametro aqua- 
le efe . Quoniam enim C AadABefi, ut quadratum 2> £ ad reftangulum tAE B. qua- 
A~*tum Autem '71 E rcElan- 



■<V ■ — ■ — 



dratum autem 2) £ rcBan 
gulo AEBin circu/o dun- 
taxxt efi aq*aie;fequitur t ut 
&C A aqualit (tt ipfiAB. 
Scdillud quoque attendcn- 
dum efit iineat^ua incircu- 
li circunferentia ordinatim 
applicantur , ad diametrum 
perpendicularct efe , atque 
in e.idem re&a linea , in qua 
funt aquidifiantes ipfi A C . 
Per hoc autem theorema , eo 
modo,quo diftum eft inpara- 
bo/a, hyperboJcn,& cUipfim 
regula adminiculo defcribemus. Exponaturenim retfa linta tATI, & in irtfinitumprodu* 
tatur adG ; d puntto autem esfad reBot angulot ip(i A B duc*t*r A C \ i**&*que B C, 
& produfta , fumantur in linea cxf G punlia quadam E,G;d quibut ipfi eAC aquidifian- 
fct ducantur E/J, G K- Crfiat AG K rcttangulum aquslc quadrato FG,& redatr* 

gulum 
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guiumA E Htquale ipfi *D E quadrato , tranfibit i*m bypcrbolc pcr punR* AfD t F. Si- 
miiitcr cadem & in tpfa cUipfi confiruemus . 

THEOREMA XXII. PROPOSITIO XXII. 

»* ■ 

SI parabolen , vel hyperbolcn recla linea in duobus punc*ris 
fecet, non conveniens cum diametro fec"tionis intra fec"honem: 
produ&a cum eadem diametro extra fefhonem conveniet, 

SIT parabole, vel hyperbole, cuius diaractcrAB: &fccct qujepiam re&a 

linca fc&jonem in duobus pun&is C, D . Dico lincam C D produ&am convcnire-» 

cum ipfa AB cxtra fe- 

ftioncm . Applicentur 

enim a pu&is C, Dor- 

dinatllinea; CE, DB; 

& fit primom fcftio 

parabolc . Quoniarru, 

lgitur in parabola ut 

quadratu CE ad qua- 

dratum DB , ita cft E 

A ad A B.maior autcV 

E A, quam A.B . erit 
. duadratumCE qua- 

drato DB maius.qua- 
A rc & linea C E maior 

IpfaDfi . fit funtin- 

ter fefe sequidiftantes. 

ergoC Dproduftacfi 

diamctro AB cxtra fc- 

ftioncm con vcnie t.fcd 

fit fe&io hypcrbole^ . 

itaquc quoni a in hy- 

perbola ut quadratu 

C E ad quadratum D 

B,ita reaangulum F 

E A ad re&angulura FBA: quadratum CE maius cnt quadrato DB. & funt asqui- 

diftantes . linca igitur C D produ&a cum diamctro fcftionis extra fc£tioncm_> 

convcnict . 

FED. COMMANDINVS. 

■ 

^ E T funt intcr fcfe sequidiftantcs . crgo C D produfta cum diamctro A B cxtra 
fectionem convenict . ) 'Ducatur a pun&o C linea C 
G diamctro E B aqnidiilans : CT prodntta "B D ipfi 

'D B intcr 

9 




C G occurfat in G . ihtoniam igitnr C E f 'D B intcr 
. . fefc aquidiflant ; iteej ue E B ,*C G : crit ipfum E G 
tp.pnmi. pttra i le i 0jirammum . q A r,guli "B E C , ECG aqna- 

les duobus retlis . quarc B EC , ECD an^uli duo- 
bus reEtis fuirt minores . linea igitur C D cum ipfa 
E A cx parte tsf conventet . quod cum non conveniat 
intrA fc3ioncm , cxtra convcnirc ncccffarium efi. 
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THEOREMA XXIII. PROPOSITIO XXIII. 

S I ellipfim recla linea fecet inter duas diametros : producla cum 
utraque earum extra feclionem conveniet. 

S I T cllipfis , cuius diamctri A B, C D : & fccct quaedam re&a linea fe&ionem, 
vidclicct ipfa E F, intcr duas dianaetros A B, C D interiefta . Dico E F produ&am 
convcnirc cum utraque carum cxtra feftionem . Appliccntur a. 
cnim a pundtis E, F, ordinatim ad diametrum quidem A B, VjiZJsk 
lincas E G, F H: ad C D verO E K, F L. eft igitur ut quadra- / j 
tum E G ad quadratum F H , iia reftangulum B G A ad re- F 
Ctangulum B H A: ut autem quadratum F L ad quadratura c 
E K , ita re&angulum D L C ad rectangulum D K C. atque 
cft rc&angulum B G A maius re&angulo B H A : ctcnim G 
propius acccdit ad punttum, quod diamctrum A B bifariam 
fecat,& rc&angulum DLC maius eft redtangulo D K C. qua- 
dratum igitur E G maiuseft quadrato F H ; & quadratum B 
F L maius quadrato E K : iccircoque linea E G maior , quam ipfa F H ; & F L ma- 
ior , quam E K . «quidiftat autcm E G ipfiFH , itique F L ipfi E K . crgo E F 
produda cum utraquc diamctro A & , C D cxtra feftionem convcnict . 

EVTOCIVS. 

• • »"-"" 

ATTENDENDVM cft in propofitionc Apollonium duas diamctrot diccrc , non fim- 
plicitcr quafcunque , fcd ejua coviugata dtametri appellantjtr ; tjuarum utraqpe jtrdina- 
timapplieata aquidiftans ducitur , mediijuc proportienembaltcx intcr latcraftgura *t 
tcrius diametri t & iccirco altcri aamdiftautes Uneat bifariam dividtt- ut ut tbcort- 
matc cfr dcmonftratum . nifi cnim itafit, conttngct tineam*nter duas diametros interme- 
diam aitcri ipfarum aquidi/farc : qyod nenponitur . #*ovi*m uutem Q propiiu Mcedit 
*d puniium M, qund *A B bifariam fetat , fudm ipfum H -rellanguiumquiaem HG *si 
una cum quadrato <j M ttqualc csT quadrato A M \ rciiangulum vero H HA und cum 
quadrato H M ctdcm esl aquaic, & quadratum H Mmaius quadrato Q M : crirretlan- 
gulum VtjtA rcHangulo H H iA maius . 

FED. COMMANDINVS. 

HOC idcm ctiam in ipfo circulo cvcnit , fumptit dufbus diamctris coniugatis : quod 
codem prorfut modo demonftrabitur . 

THEOREMA XXIV. PROPOSITIO XXIV. 

SI parabolx,velhyperbolae re&a linea in uno punclo occur- 
rens , & producla ex utraque parte extra feclio- 
nem cadat : cum diametro conveniet. \ 

SIT parabolc , vcl hyperbolc, cuius diamcter AB: occur- . — ^\ 
ratquc ipfi re&a linca C D E m pun&o D ; & produ&a cx / 
utraquc partecxtra feftionem cadat . Dicolineam CDE / 
cumdiamctro ABconvcnirc. Sumaturenimaliquod pun- / \Nc 



*t.haius. 



xx dame- 
tri 

16. tsuius. 
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&um F in fec^ionc , & iungatur D F . ergo D F produdU_»/ 
convcnict cum diamctro feclionis . conveniat in A punclo . 
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cx t. ptt- 
mi libri 
Vitellio- 
Oil. 



«l. 



n.huias. 



eft autemCDE intcr fectioncm &lineam FDA. lincaigitur CDEproducta 
cum diamctro cxtra feftionem convcnict . 

THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXV. 

S I ellipfi re£ta linea occurrens inter duas diametros , & pro- 
ducla ex utraque parte cadat extra feftionem : cum utrifque dia- 
metris conveniet. 



SIT cllipfis, cuiusdiametri A B, CD: & ipfi occurrat 
recta linea E F intcr duas diametros in punfto G; & produ- 
&a cx utraquc partc cxtra fectionem cadat . Dico E F cum 
utrifque diametris A B, C D convenirc. Appliccntur cnim a 
pun&o G ad diametros A B,C D lincae G H, G K . Itaque-» 
quoniam G K aequidiftat ipfi A B: convcnit autem quaedam 
hnea G F cum G K , &cum ipfa ABconvenict. Eoderru, 
modo & F E cum diamctro C D convenii e dcmonflrabitur . 



THEOREM A XXVI. PROPOSITIO 




il i « ■ t i .' « 



XXVI. 

•J ** . / I 



SI in parabola , vel hyperbolareclalineaducatur diametrofe- 
clionis aequidiitans: in uno tantum pun&o cum feclione con veniet. 

S I T primum parabolc , cuius diameter A B C ; rc&um autem latus A D. & 
ipG A B aequidiftans ducatur EF . Dico E F productam cum fc&ione convenirc . 
Sumatur enim in ipfa E F aliquod pun&um E; a quo ducatur EG ordinatim appli- 
catae aequidiftans : & quadraco £ G maius fit reftangulum DAC;a pun&o autem 
C ordinatim appjicetur C H . ergo quadratum H C aequale eft rectangulo D A C . 
atqueeJtreOangulumDACinaius quadratoEG. quadratum igitur H C qua- 




drato E G maius erit : & iccirco linca H C maior linea E G . & funt asquidiftantcs 
intcr fcfc . creo E F producta fccabit H C : proptcrcaque convenict cum fcttione . 
conyeniat in K . Dico in uno tantiim pun&o JC convenirc . fi cnim ficri poteft, con- 
veniat ecam in L . Quoniam igitur paraboJcn rccta Jinca fccacin duobus punftis , 
fi producatur conveniet cum diametro fedtionis, quod cft abfurdum. pofitum cnim 
cft ipfi asquidiftarc . ergo E F in uno tantiim puncto cum fcctionc conveniet . Sit 

dcin- 
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u.huius; 



dcindc fcrtio hyperbole; tranfvcrfum vcrd figune latus AB,&AD re&um : iun-* 
gaturque B D, &c producacur. ijfdem igitur, qua: fupra , difpofitis, ducatur a 
pun&o C ipft A D acquidiftans GM. & quoniam reltangulum M C A maius eft re- 
itangulo D A C; ipfiquc M C A aequale eft quadratum CH ;«iDAC rc&angulu 
maius quadrato G E : erit & quadratum C H quadrato G fi maius ; & idco linea 
CH niaior linca G E. exQuibuscadcm.aua^fupradixiuius.nccclIariofcauuncur . 

1 ■ '*.*". V ' " 

THEORRM-A XXVII. PROPOSITIO XXVti. 

Slparabolae diametrum fecet recftalinea: producla inutranque 
partemcum feclione conveniet. 

SIT parabolc , cuius diamcter A B : & ipfam AB fccct quwpiam refta linca C D 
intra fcttioncm . Dico C D produ/tom in utranquc partem cum foftione conveni- 
rc. Ducaturenim ajuincto Aordinatimapplicata&acquidifta,rj8 A E.ergo AEex- i7-hu>us. 
tra fcdtioncm cadcc . itaquc vel CD ip(i A £ aequidiltat , velinon . fiquidem_, 
aequidiftac , ordinacim applicaca cft . auare produ#a in ucranquc pa* tem convc- io.huius. 
nicc cum fc<£tione. quod fi non squidiftat , producacur j & convcnut cum A E 
in E puft&o . conftat igitur ipfamcum fectione K . ^ 
convcnircad partesE . fi enim couvcnk cum 
A E , tuulco priiis fe&iooi occurric . Dico rur- 
fuseandcm, &ada)teras parces produclara, 
coavcnirc cu fe&iooe . Sic enim M A linea iux- 
ta quampolfunc; & G F ordinaciaiapplicctur: 
quadracura aucem ADaequale ficjcdtangulo 
B A F i & ordinacim appJicata B K< coavcniac 
cum D E in C pun£to . Quoniara ighur rc«ftan- 
gulum F A B squajc eft quadraco. A D: crit ut 
BAad AD, iu DAadAF. quarc& roli- 

quaBDad reliquam DF, utBA ad A D: & proptereajutquadratum B Dad 
quadracum D F, ita quadratum B A ad quadratum A D . Rurfus quoni^ra qpa 
dracuni A D aequale cft reftangulo B A F : uc B A ad A F , fic cric quadracum B A 
adquadratura AD, hoc cftquadraturoB Dad quadratum DP. utautcraqua 
dratura B D ad quadratutn D F, fic quadratum B C ad quadracum F G: & uc B A 
ad A F, 6c reclangulum B A M ad rctiangulum F A M . ut igitur quadratum B C 
ad quadratum F G , ica rectangulum B A M ad ipfum F A M : & permucando ut 
quadracum BC ad rc<5tangulum BAM , ica quadracum FG ad rcctangulum FAM . 
ac quadracum F G asqualc cft F A M rcdangulo , propccr fe<5tk>nera . crgo & qua- 
dracum B C rcaangulo B A M squak cric . cft autcra AM re£tura figurae latus ,& 
B C ordinatim applicaca. fcftio igicur tranfit pcr C punaum: 6Uinea CD in C cum 
fcdione ncccflano convcnit . 

EVTOCIVS. 

7/V aliqnibMs txefHpltribui vigtfimi fcptimi tbeorematis uiis lejitur demon/lratio . 

S IT parabole, cuius diaraeter A B : & hanc fccet recta linea quaedam G D intra 
fectioncm . Dico G P produdam ad utrafquepartcscum fcclione convenire ■ Du- 
catur enim pcr A punftum , ordinatim applicacac squidiftans , qus fit A E . ergo 
A E cadet extra fc<ftionem . vel igicur G D ipfi A E asquidiftat , vel non . & fiqui- 
dcm aequidiftet , ordinatim applicata cft ; idcoque fi producatur ad utrafque par- 

tes, 
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tcs, bifariam fedla a diamctroconvenietcum fcftione : .£ .vcr6 non acquidiftet , fcd 
produ&a conveniat cum A E in E punfto ; perfpicuumeft ipfam cum feftione con- 
vcnirc ad partes E; nam fi cum A E convenjt , multd prius fcdioni occurrat necefie 
eft . Dico ctiam ad altcras partcs produftam cum fc&ianc convenire . Stt cnim M A 
linca , iuxta quam poflunt : &in rc£kum ipfi producatur A F . ergo.M A ad A B 
A eft perpendicuiaris . Fiat ut quadratum A Ead trianguJum AED, fic linea M A 

ad A fr: & per punfta M , F ipfi A B aequidiftan- 
B tcs ducantur FGK ,MN. Cum igitur quadrila- 
tcrum fit L A D G , & pofitionc data L A : duca- 
tur C K B ipfi L A aequidiftans , quas abfcindat C 
K G triangulum quadrilatcro LADG £equalc;& 
per B ipfi FAM asquidiftans ducatur X B N . Ita- 
que quoniam ut quadratum A E ad triangulum^ 
A E D , ita eft linca M A ad A F ; & u t quadra- 
tum AEad AED triangulum, ita quadratum C 3 
ad triangulum D C B , ctenim A E , C B intcr fc- 
fc asquidiftant ; & ipfas coniungunt C E , A B; ut 
autcm MAadAF, itaAMNB parallelogrammum ad parallelogrammum A F 
X B : crit ut quadratumC B ad triangulum C D B , ita A M N B paralklogram- 
mum ad parallclogramraum A FX B ; & pcrmutando ut quadratum C B ad paral- 
klogrammum AMNB, ita CDB triangulum ad paralklogrammum A F X B. 
parallclograramumautem A F XB trianguloC D Beft sequale ; quoniam enim_ 
C Ci K triangulum sequalc cft quadriJatero A L D G ; & quadritaterum G D B K 
utrique commune : ent L A B K paralklogrammum aequale triangulo C D B . sed 
L A B K parallclogrammum asquale eft paralleJogrammo F A B X : qudd fit in ca* ■ 
dem bafi A B, & in eifdem parallelis A B , L X . ergo CDB triangulum paralle- 
logrammo X F A B aequak erit . quare & quadratum C B asquak parallelogram- 
mo AMNB. paralklogrammumautcm MABN re&angulo M A B asquale: qu6d 
M A ad A B fit perpendicularis . crgo reaangulum MAB eft acqualc quadrato CB. 
. atque eft M A rcftum figurae latus , ABdiame*er, & CB ordinatim applicata, 
cum ipfi A E asquidiftet . ex quibus fequitur pun&um C effc in fc&ione . crgo 
DGCin C cumicctionc convenit.^uoddcmohltrandum proponcbatur . 

EIVSDEM COMMENTARIVS IN PROPOSITVM THEOREMA. 

r..i mi ''. • • • - . 1 . 

A FI A T ut quadratum AEad triangulum A E D , fic linea M Aad A F. ) De- 
monfiratum cft hoc in commentarijs in uttdecimum theorema . fienim dcfcribentcs esua- 
dratum linea tAE, ipfiut Uteri appofuerimut fpatium trtanguio A E D a<juale : fallun 
... jv iam erk, rjuod (fuarebamtts . 

Ciim igitur quadrilaterum fit L A D G , & pofitione data L A: 



ducaturC K B ipfi L A aequidiftans, qu* abfcindat C K G trian- 
gulum quadrilatero LADG asqualc . ] Hm itafaciemus./tenim, 

»$. frtti. Ht i„ elementis didicimus , dato rellilineo , videlicct (tuadrilntero 
LtADG aqualc , & triangulo dato tA E D fimile consTitucrimut 
triangulum STT , ita ut laius S T lateri A D rcfpondtxt ; & fcccri- 
mus G KipfiS r ajualem , CT T T ajualem <j C : iui t* linea C K, 
failum erit , auod <tnaritur . Quoniam emm angulut ad T a-tuxlit e(i 
angulo ad D, boc eft ei t tjui ad G: erit triangulum CG K xjuxle, ac ft- 
miie triangulo STT ,& angulut Canguio E a-tuxlit ; <sui <juidtm *!• 

37, prlrai terni funt . Unea igitur C K aauiaSifhat ipfi A E . confiat autem lineam 
' MA tangcre fcchonem , sjuanda *A B fit axit : alioquin ipfattfecat ; 
& omnino ad diafttetrum pcrpendicularis ducitur . 



— - 
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THEOREMA XXVIII. PROPOSITIO XXVIII. 

Si recla linea unam oppofitarum feclionum contingat 5 fumatur 
autem punc"him intra alteram feclionem, &per ipfumlinea con- 
tingenti aequidiftans ducatur : produclaadutrafquepartescum fe- 
clione conveniet. 

S I N T oppofitae feftioncs , quarum dlamctcr A B : & feftionera , in <jua eft A; 
contingat quaedam rcfta linca CD : fumatur autcm aliquod pun&ura E intra alte- 
ram fe&oncm ; & per E ducatur E F ipfi C D squidiftans . Dico lincam E F pro- 
duftam ad utrafque partes cum fc£tionc convc- 
nirc . Quoniam cnim oftenfum eft lincam C D 
produdlam convcnire cum diamctro A B . atque 
cft E F ipfi «quidiftans . linea E F produ&a cum 
diametro convenict . convcniat autem in G ; & 
ipfi G B aequalis ponatur A H: dcinde per H du- 
catur H K sequidiftans E F ; & ipfa K L ordina- 
tim applicata , poriatur G M aequalis L H; duca- 
turque MN ordinatimapplicatse asquidiftans ; 
& G N in diredtum producatur. Itaque quoniam 
K L ipfi M N aequidiftatj & K H ipfi G N ; & cft 
L M una eademque refta linca : triangulum_ 
K H L fimile cft triangulo GMN. cft autcm L H 
aequalis GM.quare & K L ipfi M N aequalis erit: 
idcoqucquadratum K L aequale quadrato M N . 
Rurlus quoniam L H aequalis cft GM, & AH 
ipfi B G ; communis autem A B : erit B L asqua- 
lis A M; & propterea rc&angulum B L A rcftan- 
gulo AM B aequalc. ut igitut re&angulum_ 
BLA ad quadratum K L , ita re&angulum A 
M B ad quadratum M N . sed ut re&angulum 
B L A ad K L quadratum , ita tranfverfum figure latus ad latus rcftum . quare 
ut re&angulum A M fi ad quadratum M N, ita erit latus tranfverfum ad rc&um . 
cx quibus colligitur , pun&um N in fcttione eile . crgo linea E F produda in pun- 
£to N cum fe&ione conveniet . Similiter oftendemus , fi cx altera parte producatur, 
cum fe&ione convenire • 

# 

e v t o c i v s; 

QVODfiC 2) byperbolen fecet , eadem nihilominns fequentnr , <jucmadmodum inj 
decimo oUmto theoremate. 

THEOREMA XXIX. PROPOSITIO XXIX. 

Si in oppofitis feclionibus recla linea per centrum ducla occurrat 
uni feclioni : ulterius produc~ta alteram quoque fecabit 

Sint fettiones oppofitae , quarum diameter A B , centrum autem C : & linea 
C D fa&oncm A D fccct . Dico ipfam C D altcram quoque fccare . Ordinatim., 




iA.huiut- 

» • •^■•••^ 



Digitized by Google 



5<> 



APOLLONII PERG^BI 



enim applicctur D E ; ipfique A E ponatur aequa- 
lis BF: & F G ordinatim ducatur. Quoniam^ 
igitur E A , B F aequales funt , & A B utrifque-» 
communis ; re&angulum B E A rc&angulo A 
F B eft aequalc . ©c quoniam ut retlangulum_ 
B E Aad quadratum D E, iu cft tranfvcrfum la- 
tus ad rectum . ut autem reftangulum A F B ad 
quadratum F G , ita latus tranfverfum ad re&um . 
ergo ut redtangulum BEA adquadratumDE, 
fic reftangulum AFB ad FG quadratum . scd 
acquale cft reclangulum B E A rc&angulo A F B . 
quadratum igitur D E quadrato F G cft aequalc . 
Quod ciim linea EC aequalis fit C F,& DE ipfi F G, 
fitquc redta linea E F , & E D ipfi F G asquidiftans: 
D erit & D G re&a linea . crgo C D fcOioncm quoquc 
altcram fccabit. 



FED. COMMAND 




D ERIT&DG refta linea . ] Setjuitur enim ex i*m diEtit trUngulum CDE tri- 

angulo CG F fimile ejfe ; angulumq; DC E angulo G C F tqutlem . fed cum E F reU* 

1 1 .primi. lin e* fit ; anguli G C F, G C E duobut re&it funt tqualet, itemque dngttii DC £, DCF. 

. . ergo CT reliaui GCE,*DC Finterfe *au*Iet erunt : & iccirco GCF, FCD daua- 
t*prim,. Jgf dHobuj remj ( 1Mr€ D G rgaa liHeaJ!t nece u e e/i . t 

THEOREMA XXX. PROPOSITIO XXX. 

Si in ellipn*,vel oppofitis feclionibus recla linea ducatur,ad utrafq» 
centri partes fe&ioni occurrens: ad centrum bifariam fecabitur . 

S I T cllipfis , vel oppofits fe&iones , quarum diameter A B , ccntrum C : & 
pcr C ducatur re&a linea D C E . Dico CD ipfi C E aequalcm eflc. Ordinatim cnim 
ai.huius. appliccntur D F, E G . Et quoniam ut rcftangulum BF Aad quadratum F D, ita 
eft tranfverfum latus ad rc&v^ ;&utre6tan- 
gulum AGB ad quadratum (jE,ita latus tranf- 
vcrfum ad re&um : erit ut re&angulum B F A 
ad quadratum F D, ita reltangulum A G B ad 
quadratum G E ; & pcrmutando ut rettangu- 
lum B F A ad re&angulum A G B,ita DFqua- 
dratum ad quadratum G E . ut autcm quadra- 
tumDFad quadratumGE, ita quadratum 
FCad ipfum C G quadratura . ergo permutan- 
do ut re&angulum B F A ad quadratum F C , 
ita rcdlangulum A G B ad quadratum C G . ut 
igiturincllipficomponcBdo, in oppofitis vcro 
convcrtendo ,• & pcr convcrfioncm rationis , 
quadratumAC ad quadratumCF, fic qua- 
riratura B C ad quadratum CG: & permutan- 
do . quadratum autem A C aequale eft quadrato CB .ergo & quadratura F C qua- 

drato 
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drato C G aequala: crit ; iccircoquc linea F C linene C G aequalis : &cum D F, G E B 
inter fc «equidiuent ; ncceflc cft lincatn D C ipfi C £ xqualcra cfle . 

EVTOCIVS. 

Vt igitur in ellipfi componcndo j in oppofitis vero convertendo, & per conver- 
fioncm rationis . ] In cltipfi quidem ita dicemus . Quoniam vt rettangulnm tA F B ad 
quadratum "DF,ita efi rectanguium A<jH ad quadratum GE. ut autem quadratum 'D F 
ad quadratum F C, ita quadratum EG ad quadratum G c , erit ex aquali ut rctlangu- 
lum tsf F B ad quadratum F C, ita rc&angulum A G 2? ad quadratum GC : & compo- 
nendo vt rettangulum A F'B vnd cum quadrato F C adquadratum F C, boc eft quadra* 
tum csfCad quadratum C F [ etcnim reSta tinea A 2 fccatur in partes atjuales ad pun- $ , f CC udi. 
Elnm C, & in partes inaqualcs ad F] ita rettangulum tA G B und cum quadrato G C ad 
quadratum G C, boe eil proptcr candem cau/am , quadratum BC a-icG quadratum: & 
permutando ut quadratum tsfC ad quadratum C "B, tta F C quadratum ad quadratunu 
C G, At vero in oppofitis hoc modo . Qkaniam cx aquali efi ut rcEtangulum B F A ad 
quadratum F C , ita rc&angulum AG B adC G quadratum : erit convsrtendo ut qua- 
dratum F C ad rettangulum B F tsf, ita quadratum C G ad rettangulum tsfG B;&per 
converfioncm rationis , ut quadratum F C ad quadratum C A, ita quadratum G C ad 
C B quadratum . nam citm iinea tsf B bifariam fecetur in C; atque ei aitjciatur F tsf: 
erit reltangulum B F Auni cum quadrato tsf C aquale quadrato C F. quare C F qua- 
dratum cxupcrat rettanguium B F A, ipfo tA C quadrato . pulcbre igitur diitunt efi /e- 6. fccudi. 
qui illud per convcrfionem rationis . 

F E D. C O M M A N D I N V S. 

ET ciim D F, G E intcr fe aequidifteni ; necetfe eft lineam DC ipfi C E aequalem B 
efle . ) Quoniam enim aquidiftant D F, G E; fequitur angulum C F'D aqualem efe an- 
gulo C G E;& proptcrea triangulum C D F triangulo C EG fimite. ergo ut FC ad C 'D, 
staG C adC E : & pcrmutando ut F C adCG , ita DCadCE. aquales autcm fmt 
F C , CG,ut demonftratum efi , ergo & DC,C E aqualcs crunt . 

THEOREMA XXXI. PROPOSITIO XXXI. 

'• . 

SI in tranfverfo figurxlatcrehyperbolesfumaturaliquodpun- 
clum , non minorem abfcindens ad verticem feclionis , quam fit 
dimidia tranfverfi lateris flguraci &ab ipfo re£ta linea feclionioc- 
currat: fi producatur, intra (eclionem ad fequentes ipfius partes 
cadet. 

S I T hyperbolc , cuius diaractcr A B : & in ipfa fumatur punftum aliqucd C, 
nonminorcm abfcindens lineam CB, quam fitipfiusAB djmidia ; & occurrat 
ic&ioni quadamreaa lineaCD, DicoCD prociu&am intra fc&ionera cadcre . 
Si enim fieri potcft, cadat cxtra fectionem , utCDE; & a quovispuntto Eor- 
dinatim applicctur E G , itemque ipfa D H : sit autem primum linea A C aequa- 
lisCB. Itaque quadrarum E G ad quadratum DH maiorem proportioncm., ••q uult '« 
habct,quam quadratum F G ad quadratu D H . ut autem quadratum E G adD H ♦* ** ,fc 
quadratum, lic quadratum G C ad quadratum C Hjpropterea qu6d E G ipfi D H x 1 * 

E % fit 
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fit £eguidiftans : & ut quadratum FG ad quadratum DH,fic rcdanguIurTu, 
A G B ad reciangulum A H B , proptcr fcftio- 
quadratum igiturGC ad quadratum_, 



i nem 



ckmento c H proportioncm maiorcm habct, quam rc- 
campa" ^ngulum A G Bad retangulum A H B : & 
num permutandoquadratumGG ad re&angulum 
i9.ciufde AGB habct maiorcm proportioncm , quam 
A quadratum C H ad rcftangulum AHB. crgo 
dividendo quadratum CB ad reOanguIum-. 
AGB maiorcm habet proportionem,quam qua- 
g dratum C B ad rcctingulum A H B . quod fic- 
ri non poteft . non igitur linea C D E cadet cx- 
C tra fc&ioncm. quare intra cadet: & iccirco quae 
ab alio pun&o lincae A C ad fe&ionem ducitur, 
multo magis cadct intra , quoniara & intra_j 
lincamCDcadct. 

E V T O C I 




V S. 



A ERGO dividcndo qtiadratum CBad re&angulum A G B maiorem habet pro- 
. portione, quam quadratum C B ad re&angulum A H B. ) Quoniam enim retla linea 
6.f ecundi $ bifariam fecatur in C t Cr ipfi aducitur iinea B G:rectangnlum esfG B nnd cnm qua- 
dratoC B aquale cff quadratoC G . crgo C G quadratum fuperat rettangulum AG B 
quadrato CB •& proptcr eandem caufam quadratum C H fuperat retlangutum tsiHB 
ipfo C B quadrnto . re£ti igitur tsfpollonius dixit , dividendo illkd conctndi . 

FED. COMMANDINVS. 

B Q^od ficri nonpoteft.] Quadrasumenim C B ad reftanguium A HB maiorenu 
t.quinti. proportionem babet , qudmad rcEtangulum eAGTi : quippc cnm rcttangutum tsfG B 
ip/o A HB maius (it . 

C Et iccirco quae ab aliquo pun&o lineae A C ad fcclionem ducitur , multd magis 
cadet intra . ] Snmaturenim in linea A C punftum K, 
4 qno duEta K L ad fettionem prodncatmr in M . Dico 
lineam K LM multo magis intra fetlionem cadere. Si 
enim fieri poteft cadat extra , ordinatimque applicen- 
turMN, LO; & iuntla C Lproducatnr , nt fecet 
M Nin P : cadet C L 'P intra fcitionem ex ijs , qua 
proximi demonftrata fnnt. Itaque quoniam linea M N t 
L O aquidiftant : erunt triangula L KO , MK Nfi- 
milia ; & fimilia inter fe LC O , P C N '. sed trian- 
guli LKO angutus K LO maior eft anguto C LO tri- 
^anguli LCO. crgo CT angulus K MNanguio CPN 
maior ent , intcrior exteriore , quod fieri non poteft . 
tAt fiponatur L M cadcre qmdem intra feftionem,fed 
extra tineam L 7» , vel in ipfam : nibilominus abfur- 
dum fequetur . conftat crgo lineam K L Ai multo ma- f 
gis , qukmC L'P intra Jeftioncm cadere. quod qui- 
dem demonftrandum proponcbatur • 

corollarivm; 

Ex iam demonjtratis fequitur lineam , qua hyperbolen contingit ,fipro- 

duca- 



primi f 1". 
mcterum 
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ducattir } fccare dtametrum uiter rerticem £5* centrum Jetlioms . M 

THEOREMA XXXII. PROPOSITIO XXXII. 

SI per verticem feftionis coni rec"ta linea ordinatim applicatx 
aequidirtans ducatur, feclionem continget: & in locu, qui inter coni 
fe&ionem & reftam lineam interijcitur, altera recla linea noncadet. 



SIT coni fcctio priiis parabolc,cuiusdiametcr A B; &a puntto Aducattr AC 

ordinatim applicata; tequidiftans : cadct linca A C cxtra fedtionera , quod fupra_. 
dcmonftratum eft . Dico in locuin , qui intcr lineam A C & fc<Ttioncm interijcitur, 
altcram reclam Jineara non cadcrc . Si eniin fieri potcft , cadat , ut A D, fumatur. 
que in ipfa quodvis punftum D ; & ordinatim ap- c a F 

pliccturDE : fitautcm linca AF, iuxta quam_. 
pofliint , quae a fedionc ordinatim ducuntur. & 
quoniam quadratum DE ad quadratumEA ma- 
iorcm proportionem habet, quam quadratum G E 
ad E A quadratum . eftque quadratum G E asqua- 
k rectangulo FAE. quadratum igitur DE ad qua- 
dratum EA maiorem proportionc habet, quam re- 
ciangulum FAE ad quadratum E A, hoc eft quam 
F A ad A E. Itaquc riat ut quadratum DE ad qua- o< 
dratura E A , fic F A adA H : & pcr H ducatur H L K aequidiftans E D . Quo- 
niamigitur cft utquadratum DEad quadratum E A , fic linea FAad iplam_, 
A H , hoc cft re&angulum F A Had quadratura A H . & ut quadratum D E ad 
quadratumEA, ita quadratum KHad HA quadratum : udaiiguloautcm_, 
F A H acqualc cft quadratum L H. quare ut quadratum K H ad quadratiiin H A, 
fic quadratura L H ad quadratura HA. squalis cft igiturlinca KH ipfi H L. 
quod eft abfurdum . non crgo in locum intcr reclam lineam A C & fectionem altc- 
ra recla Jinca cadct . Sit fectio hypcrbole , vel elJipfis, vel circi li cirtunfercntia, 
cuius diamctcr A B , & rcctum hgura; Jatus A F : iuncla autcm B F producatur ; 





i^.liuius : 



« . quinti. 



1 i.huius. 
lcmrn.i». 
dccimi . 



& a pun&o A ordinatim applicetur A C , quie extra fe&ionem cadct , ut often- 
fum cft . Dico in locum , qui inter Jineam reftam A C , & fcctionem interijcitur , 
altcram rc&am lineam non c adere . Cada t cnim , fi ficri poteft , ut A D , & in ipfa 

E 3 fuma- 
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fumatur quod vl s pundlum D , a quo D E ordinatim applicetur : & per E duca- 
».8e t|* tur E M ipfi A F «equidiftans . Et quoniam G E quadratum ccqualc eft re&angu- 
huius. loAEM; iiat reclangulum A £ N quadrato D E asqualc ; & iunfta A N fecct 
i ucl i»t ^ ^ * n P un< ^° X : deindc per X ipfi F A aequidiftans ducatur XH; & pcr H du- 
kxti . catur H K L aequidiftans A C . Itaque ciim quadratum D E a;qualc fic rcctangulo 
cor. io.lt AEN: erit ut N E ad E D , ita D E ad E A ; & iccirco ut linca N E ad E A, ita 
«i • B 




quadratum D E ad quadratum E A . fed ut N E ad E A , ita X H ad H A : & ut 
quadratum D E ad quadratum E A , ita quadratum L H ad H A quadratum. ut 
igitur XHadHA, ficquadratum LHad quadratum H A . ergo L H media_, 
proportionalis eft inter X H , H A : & propterea quadratum L H acq ualcrettan- 
guloAHX. eftautcm&auadratumKHrcftangulo AHX aequalc propter fe- 
Ctionem . ergo quadratum L H asquale eft quadrato H K : quod ncri non poteft . 
in locum igitur , qui cft intcr reftam lincam A C & fcaioncra , altera rcOa linea_. 
non cadct. 

EVTOCIVS. 



IN feptimodecimo theoremate fimpliciter oUendit rttlam Jitteam , ejua per verticcm 
ducitur , ordinatim applicata aquidislans , fetlionemipfam contingerc : hoc autem ioco y 
id ejHod in elementis circulo tantitm inejfc demonslratur , uniuer/e in omni com fcttione 
ofiendit . oportet autem fcire , cfuod illic demonflratum eil , nullumfortaffe fequi ab- 
furdum \ fi linea curva inter fetiionem & lineam rettam cadat: at vero ut cadat retta li- 
ttea , fieri non potefi . fecabit enim ipfa t non contingct fctiioncm : quoniam duarctta 
linta in eodem puntlo contingentes effe non poffunt . Cum autcm hoc theorema multifari- 
am demonfiretur in diuerfis editionibus , nos fimpliciorem , V manifefiiorem dewonfira- 
tionem fecuti fumus . 

THEOREMA XXXIII. PROPOSITIO XXXIII. 

SI in parabola fumatur aliquod punc"tum, a quo recla linea 
ad diametrum ordinatim applicetur, & ei,quae ab ipfa ex diame- 
tro abfcinditur ad verticem, xqualis ponatur indireclum ab eius 
extremitate : rec~ta linea , qux a faclo punclo ducitur ad illud , quod 
fumptum fuerat, fe&ionem continget. 

SIT 
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t. quinci. 

A 

ao hlliirt. 
ij.quinti 



B 



i7.quinci 
apud Ca. 

C 
D 



SIT parabolc , cuius diametcr A B ; fumptoque in ca aliquo puncto C , linca_» 
C D ordinatim applicetur : &ipfiDE ajqualis ponaturEA; & iungatur AC. 
Dico lincam AC produ&am cxtra fettioncm cadcre . Si enim fieri poteft , cadat in- 
tra, ut C P: &G B ordinatim applicetur . Itaquc quadratum G B ad quadraturr__ 
CD maiorem proportionem habet, quam qua- 
dratum FBad quadratumCD. &ut qua- 
dracum F B ad quadratum C D , ita- quadra- 
tumBA adquadratum A D: utautcmqua- 
dratum G B ad C D quadratum, ita linea B E 
ad E D . ergo B E ad E D maiorem propor- 
tioncm habet , quam B A quadratum ad qua- 
dratum A D . ted uc B E ad E D , ita re£tan- 
gulum B E A quatcr fumptum ad redtangu- 
lum A E D quater . redtangulum igitur BEA 
quacer ad re&angulum AED quatcr maiorem 
habct proportioncm , quara quadratum B A 
adquadratum AD: & pcrmutando rectan- 
gulum B E A quater ad quadratum A B ma- 

lorem proportionem habet , quam re&angulum A E D quater ad quadraturn_, 
A D : quod ficri minime poteft . nam ciim linca A E ipli E D fit aequalis ; re- 
iftangulum A E D quatcr fumptum asqualeeft quadrato A D : rc&angulum vcrd 
B E A quatcr fumptum quadrato B Acft minus : ncquc enim pun-tuin E lineam 
A B birariam fecat . linea igitur A C non cadct intra . quarc feftionera ipfam con- 

tingatnccciTccft. 

' V ' *' ; . i / * »•• 

F E D. COMMANDIN V S . 

* ■ * ? 

ET ut quadratum FBad quadratum C D , ita quadratum B A ad quadratum A 
A D . ] Ob fimiiitudinem trianguiorHm FtsfB, 2? A D. quippe cum ponamus AB F U- 
neam rettam ejfe . 3 

Scd utBEadED, itareftangulumB E A quater fumptum ad rcdtangulurr__ i,( ex t\, 
A E D quatcr . ) Nam ut B E ad E D, ita reEiangulum HEAad reliangHium A E 'D. 
ut autcm reEtangutum 2? £ A ad rcEiangHlum tsf E 25 , ita rctiangulum 2? E tA qua- 
tcr fumptum ad rettangulum AED itidem quatcr fumptum , ex dccima quinta quinti 
elcmcntorum . quare ex undecima eiufdcm conflat prepofitum . 

Nam ciim linca A E ipfi E D fit ajqualjs j rettangulum AE D quatcr fumptum 
asqualccft quadratO AD . ] Qjtadratum cnimADcx quarta fecundt clerncntorum C 
ajuale eft quadratit AE , E*D , & duobus reftangulis *s4E D . fed quadr^ta csi £ , 
E D duobtts rctiangHlis AED ajuaiia funt , qubd linea AC ,E Dfint aquales . ergo 
rcitangHtum A ED quater fumptum quadrato A Daquaie erit . 

Rc-cangulum vcro B E A quater fumptum quadrato B A eft minus.) T^urfus 
enim eadcm ratione quadratum B vA aqkaie efl quadratts 'B E , £ A , & duobus t<tian- 
gulis B EA . /ed cum iinea B E , E A inaqualcs fwt , duo rcttangula B E A minora^ D 
funt qkadratis B E , £ tA , ut mox demonfirabitur . re&angklum igitur 2? E qua- 
ter fumptum minus efl quadrato 2? A ,' iiiud verb nos boc iemmate dcmonflrabi- 



SI retta linea inpartes ijtaqusles fecetur : earum partium quadrata aqua- 
lia fint retlangulo , quod bis dttiis partibus conttnetur j & quadrato eius 
lme*,qua mator parsfuperat minorem. 



Sccc- 
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Secetur rctia linea csf B in partcs inxquates in C , ita nt <sfC 
tnaior fit , quam C "B: & ipfi C "B ajuaiis penatur A D. Dico qua- F K E 
drata AC ,CB aqualia ejfc rettangttlo , quod bis t^fC B conti- 
netur , & quadrato iinex DC, qua /cittcet C ipfam C B fu- 
perat. Conilituanttir enim ex tincis AC , C'B quadntta tsiC E 
F, CB(j H: crperD dutta linea D K, qux ipfi C E aquidi* 
fiet , producatur *"/ H ad D K in L. ftaquc quomam A Z> ,C 'B 
aqualesfunt , & utriqu: commnnis D C; erit D B ipfi A C ajua- 
lis ; idcoqucrcZiangulatst K , 'DOerunt aqttaliaci , qnod bis 
A C3 continctur . quadratum autem L HEK xquale efi quadrato lines D C. Ctft qua- 
drata tAC, CB aquatia funt rcEiangulo , quodbit continctur AC B;& liuca 'DC qua- 
drato : quod dcmonfirarc oportcbat . 

THEOREMA XXXIV. PROPOSITIO XXXIV. 

SI in hyperbola, velellipfi, velcirculi circunferentiafumatur 
aliquod punclum > ab eoque refta lineaaddiametrum ordinatim 
applicetur , & quamproportionemhabentlineae interieclx inter 
applicatam, & terminos tranfverli lateris figurae, eandem habe- 
ant inter fe partes lateris tranfverfi, ita ut qux funt ad verticem 
partes fibi ipfis refpondeant: re£ta linea coniungens punclum, 
quod in tranfverfo latere fumitur , & punclum , quod eft in fe- 
clione , fc&ionem ipfam continget . 

SIT hyperbole , vcl cllipfis , vcl circuli circunfcrcntia , cuius diamctcr A B; fu- 
maturquealiquodpun&uminfe&ione, quodfitC; &abcolinca CDordinatim 
applicetur : fiat autcm utBDadD A, fic B E ad E A ; & iungatur E C . Dico li- 
ncam C E fettionem contingcrc . Si cnim ficri poteft , fccct, ut ECF; & fumpto in 




ca aliquo puntlo F,ordinatim applicctur GFH: pcr punfta ver6 A,B ducatur AL, 
BK , qu«-e ipfi E C zcquidiftent ; & iuna» pC, BC, G Cad punfta M,X,K pro- 
. . ducancur . Itaque quoniam ut B Dad D A , ita cftB Ead E A.& utB DadD A, 
t'XVi fic B K ad A N : ut autcm B E ad E A , ita BCadCX ,hoceftBKadXN . erit 

ut 
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ut B K ad A N , ita B K ad N X . *qualis eft igitur A N ipfi N X t & proptcrca rc- g quinti ' 
dtangulum A N X maius eft rc&angulo A O X . quarc linea N X ad X O maiorem 
habct proportioncm , quam O A ad A N . fcd ut N X ad X O , ita K B ad B M . 
ergo K B ad B M maiorem proportioncm habet , quamOAadAN: idcoqucrc- 
cUngulum, quod fit ex K B, A N, maius eft eo , quod cx B M , A O . fcquitur igi- 
tur rectanguium cx K B, A N ad quadratum C £ maiorem proportionem habere , 
quamre&angulumcx MB, AOad quadratumC £ .at vcr6 ut rcOangulumcx c 
K B, A N ad quadratum C E , fic rccungulum B D A ad quadratum D E , pro- 
pter fimilitudincm triangulorum BKD, AND,ECD:&ut rcftangulum cx 
M B, A O ad quadratum C E , fic redtangulum B G A ad .quadratum G E . crgo 
B D A rc&angulum^d quadratum D E maiorem proportionem habct , quam re- 
Ctangulum BG Aad cjuadratum G E : & permutando rc&angulum B D A ad re- 27 .qu inti 
ftangulum A G B maiorem habet proportionem , quam quadratum D E ad E G apuu ei- 
quadratum . fed ut re&angulum B D A ad ipfum A G B , ita auadratum C D ad ai £ u,UJ j' 
quadratumGH: & utquadratumDEadquadratumEG, ficquadratumC D £ u . *' 
adquadratumFG. quadratumigiturCDadquadratumGH maiorcm propor- 
tionem habct , quam quadratum C D ad quadratum F G: & iccirco linea H G mi- 
nor cft ipfa G F ; quod fieri non poteft . linca igitur E C non fccat. quarc fcttioncra 
ipfam contingat ncccllc cft . 

EVTOCIVS. 

SCIENDVM efi lineam C D , q ua ad diamctrum ordinatim applicatur, in hyptrbo- 
la quidem dcterminare lineas B D , D *si } Cr relinquerc ipfam B A, qua inproportio- 
nem linearnm 2t D , D A /ecari dcbet ; in ellip/i vero & circult circunfercntia contra 
evenit : nam citm fecet lincam "B tsf, necefe eft ut inquiramus "BE,Etsfin determi- 
nata proportione , in qua vidclicet funt "BD,'D . nequc enim dijjlcile cfi data pro-> 
portione , aqualem ipfi exhibere . SedCf illud/cirt oportet , inunaquaque fettione duas 
defcriptioncs effe , nempe puuSo F vel intra C , vel extra fumpto , ita ut omnes cafus fex 
fint . utitur autcm duobnt lcmmatibus , qua nos deinceps confcribemus . 

Et propterca re&angulum A N X maius cft rcttangulo A O X . quare linea_* 
NX ad XO maiorem proportionem habct, quam O A adAN . ) ^uonianu ™ 
enim reccangutum A NX retiangulo AOX maius cft: 

fiat rctlangulo *A NX ajuatt rttlangulum , quodip/a^ p x ^ 

AO , & alia quapiam linea , videlicet X P contintatur, 

quaquidem maior crit , qudm X O . cfiigitur ut Otsi i4.fcxti. 
*d A N,fic NXad X P.fcd NXadXO maiorcm preportionem habet, qudm ad X 7\ «• 
ergo O A ad ^Nminorem habet preportionem, quam NX ad X O: & ideo NX ad XO 
maiorem habet , qudm O tsladiAN. 

Sedcontrailludettamcontlat ,ft NX adXO maiorem proportionem ha- 
beat, quamOAad<AN y &re8angulum ANX maius efierettangulo A 

ox. 

Piat enim utOAad esfN, ita NX ad aliam lineammaierem tpf* X O, videlicet ad 
X P . quare reUamtulum A N Xaqualt efi rettangule , quod A O , X P continctur . 
re&angulum igitur ANX rcttanguto AO X maius erit . 

At vcr6 ut rcaangulum K B , A N ad quadratum CE , fic rcaangulum B D A C 
ad quadratum D E . ) Quoniam igitur ob linearum tsfN, EC,KB aquidiftant>am, 
ut A Nad E C, ita efi tAD ad'D E : ut autem ECadKV, ita E'D ad D B. quarc ex 
aquali ,utiA NadK 2?, ita exf'Z> adD? : &propterea ut quadratum ANad rcftan- Ummt ^ 
gulum txAN, K B , ita qnadratum tA'D ad rcllangulum AD"B . fcdut quadra- decimi . 
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tum ECad qnadratum ssf N, ita quadratum E D ad quadratum 7) A. ergo ex tquall ut 
qaadratum ECad rttlangulum ex K "3 , A N , ita quadratum E D ad rtttangulum., 
eA D B : & convtrttndo ut rtttangulum cx K2t ,A Nad quadratum E C, ita rtftan- 
gnlnm BD A ad qjiadratum C D E . 
A FIAT autcm ut B Dad D A , fic B E ad E A . ] In hyptrbolaquomodo illudfiat 
ptrfpicuum eft : at vtro in tllipfi, vclcirculo, fumatur in D"B linta, qua fit aquaiis "DA; 
fttqut D G, ut in propofitis figuris ; O" fiat ut 'B Cj adO D, ita B A ad A E : trit tnim 
componendo ut B 2) ad D Lj , hoc tft ad 2) ts* ti aqualtm, ita BEadEtA. quod facicn- 
dum proponebatur. 

B Et proptcrca rettangulum A N X maius eft re&angulo A O X. quare linca N X 
ad X O maiorem proportioncm habct, quam O Aad AN. )Blud Pappus adprincipi- 
um feptimi libri hoc Itmmatt dtmonftrauit . 

Habeat A aa"B matorem proportionem (juam C aa"D .Dtco retlangulum 
contentum Itneis A, D maius ejje eo , auoa C continetur . 

Fiat tnim ut AadH , ita C ad E. trgo C ad E maiortm 

proportiontm habtt , qudm ad'D: & iccirco E minor tft, - — 

qudm D . ltaqut pofita ts4 communi altitudine , erit re- jj 

tlangulum tx A,E minut rt&angulo ex A;D . sed rcEtan- * 4 

gulum tx A,E aquale elt ei , quod ex B,C . reltangulum , C 

igitur ex H,C minus eft reftanguto ex A;D : & propterea 

re£tangulum ex A,D maius eo , auod ex B,C . E 

Similiter etiam fi minor fit proportio, retlan- 5 

gulum re&angulo minus erit. 

Sed rurfus fit reBanguhm ex A,D maius reclangukex 2?,C. DicoA 
ad 2> maiorem babere proportionem , quam C adD. 

Ponatur nanque re&angulo ex tsffD aquale reEtangulum quod ex "3,E : trit rtftangu- 
lum tx BJi maius to , quod tx Ti,C . quare & E maior , qudm C . ut autem <tA ad B, 
. ita E ad 'D . sedEad 'D maiorem habet proportiontm , qudm C adD. trgo O A ad'B 
144 '* habcbit maiortm , qudm C ad D . 

C At vcro ut rcftangulum ex K B, A N ad quadratum C E, fic retangulumBDA 
ad quadratum D E .] Ex tcrtio lemmate Pappi . 



... 



THEOREMA XXXV. PROPOSITIO XXXV. 

SI parabolen reftalineacotingat, convenienscumdiametrocx- 
tra feftionem : quae a tac"hi ad diametrum ordinatim applicatur, 
abfcindet ex diametro ad verticem feclionis lineam xqualem ei , 
qux inter ipfam & contingentem interijcitur,- & in locum , qui 
elt inter contingentem &£c~tionem,alia recla linea non cadet. 

SIT parabolc, cuius diametcr A B : ordinatimquc applicctur B C ; & fit A C li- 
nci fcckionem contingens . Dico linem A G ipfi G B xqualcm cfle . Si cnim ficri po- 
icft, fit iniequalis; & ipfi A G a;qualisponatur G E : linca autcm E F ordinatim.. 
appiicctur ; & iungatur A F . crgo A F producla convcnict cum linea A C : quod 

fic- 
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ficri non poteft : duarum cnim rc&arum Jinca- 
rum ijdem tcrmini cffcnt . non crgo inaqualis eft 
A G ipfi G B . quarc neccflario entaiqualis. Rur- 
fus dico in locum , qui cft intcr A C & fe&ionem, 
aliam rettam Jineam non cadere. Si enim ficri pof- 
lit, cadat C D: ipfique G D squaiis ponatur G E; 
& E F ordinatim applicctur . ergo a pun&o Dad 
F du&a Jinca contingit fe&ionem . quarc produ- 
da cxtra ipfam cadct: & proptcrca convcniet cum 
D Q cruntque duarum Jincarum rc&arura ijdcm 
termini ; quod cft abfurdum . non igitur in lo- 
cum , cjui cft intcr fectionem & Jineam A C , alia 
reOa Jinca cadct. 

FED. COMMANDINVS- 

ERGO A F produ&a convcniet cum Jinea A C ; quod ficri non potcft : duarum A 
cnim reftarum hncarum ijdem termini eflent Nam linca *AF cx trirefima tertia 
propofitione huius fc&ionem contingit . quarc fi producatur , cadet extrafcQioncm ; V 
iccirco convenict cum UncatAC , ita ut fint duarum linearum rctfarum ijdem terminij 
quod eft abfurdum : quoniam dua rett* linca fuperficiem intra fcfc concluderenr, alicu. 
efi enim iinea , qua d puntto A ad F ; alia qu* ab codcm punttoadC ducitur : quarum 
linearumifdemterminicrunt , unut videlicct ad*A,alter adpunUum, inquolinecu 
A F cum A C conucnit . 

THEOREMA XXXVI. PROPOSITIO XXXVI. 

SI hypcrbolen, vel ellipfim, vel circuli circunferentiam con- 
tingat qusedam re£ta linea conveniens cum tranfverfo flgurae la- 
tere » & a taclu recla linea ad diametrum ordinatim applicetur : 
erit ut linea, quae interijcitur inter contingentem, & terminum 
tranfverfi lateris ad interieftaminter eandem&alterumlaterister- 
minum, ita linea, quae eft inter ordinatim applicatam, & termi- 
num lateris ad eam, quae eft inter eandem & alterumterminum > 
adeo ut continuatae inter (e fint, quae fibi ipfis refpondent : & in 
locum , qui intcr contingentem , 6v fec"tionem coni interijcitur , 
altera rec"ta linea ndh cadet . 

SIT hyperbole,velellipfis, vcl circuli circun- 
ferentia , cuius diameter A B : linea vcr6 contin- 
gens fitC D ; & C E ordinatim applicetur . Dico 
ut B E ad E A, fic cflc B D ad D A . Si enimnoiL. 
cft ita , fit ut B D ad D A, fic B G ad G A: & or- 
dinatimapplicerurGF. ergoquxa punftoDadF 
ducitur rc&a linca fc£Uoncm contingct, & produ- 
(fla convenict cum ipfa C D . quare duarum rccta» 
rum lincarum ijdcm tcrmini erunt : quod cft ab- 
furdura. Dico ctiam in locum, qui intcr fccrionera 

6clh 




}4.buius i 



Digitized by Google 



6o 



APOLLONII PERGJI 



& lincam C D interijcitur , nullam_, 
rc&am lineam cadere . Si enim fieri po- 
teft,cadatCH: & ut B H ad H A, ita 
fiat B G ad G A ; & G F ordinatim ap- 
plicctur.Iun&a ergo H F fi producatur, 
conveniet cum ipfa H C ; atque erunt 
duarum linearum rc&arum ijdemter- 
mini : quod fieri non potcft . non ergo 
inter fc&fonem & Jincam CDaltera_, 
rctta linca cadct. 




THEOREMA XXXVII. PROPOSITIO 



XXXVII. 



SI hyperbolen,vel ellipfim, vel circuli circunferentiamre&a 
linea contingens cum diametro conveniat > & a taclu ad diame- 
trum linea ordinatim applicetur : quae interijcitur inter applica- 
tam & centrum feclionis,una cum interiefta inter contingentem 
& feclionis centrum,continebit re&angulum aequalequadratoli- 
neae, quse eft ex centro fec"Vionis : fed una cum ea , quac inter ap- 
plicatam & contingentem interijcitur , continebitfpatium, quod 
ad quadratum lineae applicatae eandem proportionem habet , quam 
tranfverfum figurae latus ad re£tum. 

SIT hyperbole, vel cllipGs , vel circuli circunferentia , cuius diameter A B: du- 
caturquc Imea contingens C D: & C E ordinatim applicetur; centrum autera fit F. 
Dico rcaangulum D F E quadrato F B xqualc cfle : & ut rcttangulum DEF ad 

4 D 




quadratum EC , ita tranfvcrfum latus ad re&um . Quoniam cnim C D contingit 
. huius. ^ionem ; & ordinatim applicata eftC E : erit ut A D ad D B , ita A E ad E B . 
crgo componendo , ut utraque A D , D B ad D B , ita utraque A E , E B ad E B: 
&antccedcntiumdimidia. In hypcrbola quidem inhunc modum argumcntabi- 

mur 
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mur . sed utriufquc A E , E B dimidia eftFE; ipfius autem A B dimidia P B. ut 

igitur F E ad E B , ita F B ad B D : & per converfionem rationis ut E F ad F B , 

ita F B ad F D . quare re&angulura E F D quadrato F B eft acquale . & quoniam ly.fcxti. 

utFEadEB, itaFBadBD, hoc cftAFadBD: crit permutando ut AFad 

FE, ita D B ad B E ; & componendo, ut AE adEF , itaDEadEB . ergo I4 .| cxt f, 

rcfUngulum A E B «qualc cft rettangulo F E D . fcd ut rcttangulum A E B ad aiihuius. 

?uadratum C E , ita tranfverfum latus ad re&um . ut igitur reftangulum_. 
E D ad quadratum E C , ita tranfverfum latus ad re&um . In ellipfi ve- 
r6,&circuli circunferentia hoc modo . fed utriufque AD , DB dimidia eft 
D F; & ipfius AB dimidia F B . ergo utFDadDB, itaFBadBE; & pcr 
converfioncm rationis , ut D F ad F B , ita B F ad F E . rcc^angulum igttur DFE »7. iexti, 
asqualc cft quadrato B F . at vcro rettangulum DFE re&angulo D E F una cum »-fec«-dl 
quadrato F E eft aequale : & quadratum B F aequale reftangulo A E B una cum ' 
quadrato F E . commune auieratur , videlicet quadratum F E . reliquum igitur 
rectangulum D E F ad quadratum C E eft ut reclangulum AEB ad idem C E qua- 
dratum . fed ut re&angulum A E Bad quadratum C E , ita tranfverfum Jatus ad 
reftura . crgo ut rc&angulum DEFad quadratum EC, ita tranfverfum latus ad 
rcdtum, 

EVTOCIVS. 

Ex his theoremattbus patet; quomodoper dstum punElum in diamctro, vel vertice fc~ 
Rionis, contingentem tineam ducere pojpmus. 



ped; comm andi nvs. 



Ex ijt) (ju&demonflrata funt y confiat y lineamCD eontingere fetTtonemi 
five re&angulum QFE&quale fit quadratoFTS 5 five DEF reBangulum 
ad quadratum EQ eam proportionem babtat y quamtranfverfumfigurdla* 
tus ad re&um . 

SJT enim hyperbole , vei ellipfis , vel circnli circunfercntia , cuius diameter A 2?; 
&fumatur aiifuod punttum C in fettionc ; d <juo rctia linca CEad diametrum ordina- 
tim appticetur .• fit autemfeSHonts centrum F,fiat<sue ut EF ad F"B ,itaD F ad FD; 
& iungatur C D ; crit rcEtangulum DFE ejuadrato F B aquale . Itaquc dico iineam C D * 7 ' * 
fettionem contingere . Quoniam cnim in hyperbola cfi ut E F ad F B ,ita"B F ad F D: 
per convcrfioncm rationis erit ut F Ead Eft, itaFB ad BD;& antecedcntium dupla. 
fed linca AE, EB dupta funt ipfius F E ; & linca A D , DB dupla F 2? . quarc ut 
uiE, EB adEB , ita %AD , D F adDB ;& dividendo ut tAE adEB , ita *AD 
ad D B . ergo ex trigefima fuarta huius linea C D feEtionem contingit . In ellipfivero, 
& circuli circunfercntia ,utD F ad FB , itaefiB F ad F E. qnarc per converfionem 
rationis ,ut FDadDB ,itaF B ad B £ ; & antecedentium dupla . sunt autem linea 
tAD , D B ipfius F D dupta, & AE,EB dupla F*B .ut igitur tAD,D BadD B, 
itaAE, EB ad EB ; & dividendo ut ADadDB, itaAEadEB. ex auibusfe- J4 .hui B ^ 
quitur , ut linca C D fettionem contingat . 

Rurfus eadcm mancant ; & tn iinca F B fumatur punttum D , ita ut DEF reitan- 
gulum ad quadratum C E eam proportionem habeat , quam tranfverfum fignra iatus ad 
iatus reftum. Dico iineam C D contingere fe&ionem. Quoniam enim rcftangulum DEF 
ad cfkadratum CEcfiut tranfverfum latus ad rettum . & ut tranfverfum iatut ad re- u Juiius. 
tlum , ita tA FB re&anguium ad tfuadratum C E . erit reUanguium DEFad quadra- 
tum C E,ut reStangulum A E B ad idtm quadratum : &propterea rcEtangulum AE7t . . . 
reSkangulo DEFefi ajuaie . ergo in hypcrbola ,mt tAE ad E F, ita DEadE BjCr di^ 
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vidende, permutandoque ut «ATF, htc t& FB *d B D ,it* F E *d E B % & per eom/er- 
U. (exti . fionem rationis , «3 F *d F D,it*E F *d F2 . retl*ngulum igitur 7) F E qu*dr*t* 
F BeSt *qu*tc, & ideo cx ijs , qu* proxime demonfhavimus , line* C Z> fedionem con- 
tingct. ScdineUipfi, & circuli circunfercnti* , quoni*m rcitangulum AEB aqualt 




S, fecudi. 
3 



tjl rettstngttlo DEF: addito utriqut quadrato F E , crit rtUangulum AE"B una) 
^uadrato F E *qu*tt rc&*ngulo DEF und cum quadrato F E • reSangulo autent* 
tAEB und cum quadrato F E aquale 90 qu*dr*tumTt F;& rcftanguto DEFund 
cum quadraxo F E aquale rettangulum DFE. ergo rcttangulum DFE *qu*te tfi qua- 
dr*to PB: & propttrc* linc* O D fedionem ipfam coniingat ncceffc tsl . qu* omni* de- 
monfir*rc oportcbat . *Ad. boc autem tbeortma quartum temm* PafpffcUart vidftur. 

THEOREMA XXXVIII; PROPOSITIO XXXVIII. 

SI hyperbolen, vel ellipfim, vel circuli circunferentiai-qrecla 
linca contingens cum fecunda diametro conveniat > &a ta£hi ad 
diametrum applicetur linca alteri diametro aequidiftans : quae in- 
terijcitur interapplicatam &fe&ionis centrum, una cum interie-- 
£ta inter contingentem & centrum fe&ionis , continebit reclan- 
eulum aequale quadrato, quod fit ex dimidia fecundx diametrii 
ted una cum ea , quae inter applicatam & contingentem inter- 
ijcitur, fpatium continebit, quod ad quadratum applicatae eam 
proportionem habeat, quamfigurae reclum latus ad tranfver- 
fum . 



r 



SIT hyperbole , vcl ellipfis , vel circuli circunfcrcntia , cuius diametcr AGB, 
fccunda diamctcr C G D : linca vcro fe&ionem contingcns iit E L F, qua: conveni- 
at cum C D in F ; & H E ipfi A B xquidiftct . Dico reftangulum F G H quadrato 
C G aequale cffc : & ut roftangulum G H F ad quadratum H E , ita rcftum figu- 
rae latus ad latus tranfverfum . Ordinatim nanque applicata M E , erit ut re&an- 
,7.hii'»i gulum G M L ad quadratum M E , ita tranfverfum latus ad rctlum . fed ut tranf- 
d ff i.Uia. vcrfum latus B A ad C D , ita C D ad latus redkum . ergo uttranfvcrfum latusad 
mccri. rc aum, itaquadratum A B ad quadratum CD: & ita horura quadratorurru. 
quarta partcs, vidclicct quadratum G Aad quadratum G C . ut igitur rcttangu- 

lum 
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JumGMLad quadratum M E , ica quadratum AGadGC quadratum ". fcd re- 
tfangulum GMLad quadratum ME compofitam proportioncm habct cx propor- ,y. 



sexi 





4. sexti. 



IJ.SeXtl. 



tionc G M ad M E , hoc eft ad G H , & cx proportionc L M ad M E . quare con- 
vcrtcndoproportioquadratiMEadre£tangulumGML componuur ex propor- 
tioneEMadMG, hoccftHGadGM, & cx proportionc E M ad M L, hoc eft 
F G ad G L . ergo quadratum CGad quadratum G A compofitam habet propor- 
tioncm ex proportionc H G ad G M,& 
ex proportlonc FG ad G L. hacc autem 
eademcft , quac rc&anguli FG Had 
rcftangulum M G L . ut igitur reclan- 
gulum F GH ad rcttangulum MGL, 
lta quadratum C G ad quadratum^ 
G A: & pcrmutando ut rectangulum 
FGH ad quadratura C G, ita rc&an- 
gulum M (j L ad quadratum G A. rc 
ttangulum autem M G L aequalc eft 
quadrato GA.ergo re&angulum FGH 
quadrato C G aequale erit. Rurfus ut 
reltum latus ad tranfvcrfum, ita qua- 
dratum EMadreltangulumGML. 
quadratum vcr6 E M ad retangulum G M L compofitam proportionem habct ex . uvt - 
proportionc EMadMG, hoccftGHadHE; &ex proportionc E M ad M L , * 
hoccftFGadG L, hoceftFHadH E ; quae proportio eadcm cit , quam habct 
rcttangulum F H G ad quadratum H E . crgo ut rectangulum F H G ad quadra- 
tum H E , ita rcdum latus ad tranfvcrfum , 

lifdem pofitis oftendendum efl,ut linea, quaeintertangentem, 
&terminumfecundae diametri ad partes applicatae interijcitur,ad 
eam, qux inter tangentem, & alterum terminum fecundae dia- 
metri , ita efle lineam , quae eft inter alterum terminum &appli- * 
catam, ad eam, qux inter alterum terminum & applicatam. 

Quoniam enim a;qualc cft rectangulum F G H quadrato G C, hoc cft rcctangu- 
loCGDi nam linca C G acqualis cft ipfi G D : crit F G H rc&angulum reclangu- 
loCGD ajqualc . ergo ut b G ad G D , ita C G ad G H : & pcr convcrfioncm_, »4« stxti. 
rationis , ut G F ad fr' D , ita G C ad C H , & antcccdentium dupla . eft aute rru 
ipfius G F dupla utraqueC F, F D', proptcrca quod CG cit asqualis GD: 

F x fcipfi 
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&ip(iusG Cdupla DC . utigiturutraqucC F, FD adFD, ita DCadCH: 
& dividcndo utC FadF D, ita DH ad H C . quod dcmonftrare oportcbat . 

Ex iam di£tis manifeftumeft lineamEF contingere feclionem, 
fi ve reftangulum F G H aequale (it quadrato G C , (ive F H G re- 
clangulum ad quadratum H E eam , quam diximus , proportio- 
nem habeat . converfo enim modo illud facile oftendetur. 

EVTOCIVS. 

. - 

IN alitjuibus exempUribus boc theorema in foU byperbola demonfiratum invenimus; 
sed hoc loco univcrfalitcr demonffratur , tjuoniam eadcm contmgunt & in alijs fcEtioni- 
bus : Apollonio autem vifum efi non folitm hyperbolen , fed etiam ellipfim fecundam dia- 
metrum habere, ut fapeexipfo in fuperioribus didicimus . C~ in citipfiejHidem cafum non 
habct; in hyperbola vcro trcs habet cafui: punElum enim F, in quo linea feclionem contirt- 
gens cum fecunda diametro convenit, vel cfl mfra D, vcl m ipjn JJ, vel fupra, & propte- 
rea punclum Hfimiliter tres locos obtinet. atterdcnd«m autcm tfi, ( km F cadit infra Z>, 
& Hinfra C cadcrc : cum Vc r t> F cadit in T> , V HinC;& cum F fupra D , & Hfu- 
praCcadet. r ; . : . 

F E D. COMMANDINVS. 

Ex iamdi&is manifeftum eft lineam EF contingere feclionem, 
five reclangulum F G H aequale fit &c. 

SIT enim hyperbole , vei ellipfis , veUirculi circunferentit f cuius diameter A G 2t , 
fecunda diameter CGD : Cfumatur infeaione alicjuod pu„3um. E, d auo ad diametrum 
ordinatim applicetur EM: & adfecundam diafrtetrum ducatur EH, ipfi AH *<juidi- 
fians . sumpto autemin lincaG DpunfttrF , itaut retlang„ium F Cj H aejuale fit f«4- 
drato C G ; iungatur EF fecans diametrum in L . 'Dico li- 
ncam E F fcTtioncm contingere . Si enim fieri potefi , non ^ 
contingat fetlioncm linea E L F, fed ulia linca E NK : co- 
dem moda , <juo ufus eft es4pollonius demonsJrabitur recl.tn- 
gulum K G Hejuadrato C <j aejnale tffe .fed eidem cjuadra- 
to C<j ponitur aijuaie reilangutum F Cj H. rettangulum 
tgitur K G Hreclanguio F G Hefi aejuale . ut aut:m re- 
clanguiumKG H adreclangulum F <j H , ita iiveaKG 
ad lineam F G . ergo linea K G aejualisesl ipfi F <j .■ cjnod 
fier'% nullo mtdopotefi . fecjuitnr igttur lineam E L F necef- 
fario fetfionem contingcre • lifdem manentibtts, bjbear y;- 
iJanguium F HG ad tfuadratum HE eandemproportionen:, 
(juam rcttum latus ad tranfverfum . T^urfus dico linearn-» 
E L F contingere fetlionem. Habebit enim (juadratum II F ad rccianguinm F HCj pro- 
portionem eandem , tjuam tranfverfum latns ad rctiitm . fed proportio cjnadrati H E ad 
retiangitlii FHCj compofita efi ex proportione £ llad H F, b»c efl L M ad ME ; CT ex 
propoitione E H ad HG , hoc cfrG Mad A{ E : cjut 'jniUem cfr ea , tjuam babet rciian- 
gulum G M Lad tjuadratum M E . ergo rcttanguittM G M L ad tjuadratum ME efi, ut 
\ranfvcrfum latns ad rcttum . tjuare ex hit , cjutin anteccdenti dcmo/travimus, line* 
ELF fcilioncm contwget . 

THEO- 
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THEOREMA XXXIX. PROPOSITIO XXXIX. 

S I hypcrbolen , vel ellipum , vel circuli circunferentiam recla 
linea contingens cum diametro convcniat j & a tac*tu ad diame- 
trum linea ordinatim applicetur: fumptaquavis linea ex duabus, 
quarum altera interijcitur inter applicatam & centrum fec*tionis, 
altera inter applicatam & contingentem j habebit ad eam appli- 
cata proportionem compofitam ex proportione , quam habet 
altera dictarum linearumad appjicatam, &ex proportione,quam 
reclum figurae latus habet ad tranfverfum. 

SIT ayperbole, velellipfis, vel circuli circunferentia , cuius diamcterAB, 
centrum autcm F: ducaturquc linea C D feaionem contingcns j&CE ordinatim 
applicetur . Dico C E ad alteram linearum FE, ED proportionem habere com- 
pofitam ex proportione, quara habct re&um figurse latus ad tranfverfum , & ex ca, 
quam altera di&arum linearum FE,ED habet ad ipfam E C . Sit enim re&angu- 
lum F E D «equalc re&angulo , quod fit cx E C , & linea , in qua G . Et quoniam 
ut reOangulum F E D ad quadratum C E , ita tranfverfum latus ad rcttum . atque 
cft reftaHgulum FED rc&angulo cx EC, & G «equalcerit ut rc&angulura ex EC, 





i7«huiuf . 



& G ad quadratum C E , hoc cft ut G ad C E , ita tranfvcrfum latus ad rc&um. lf 
rurfus quoniara rcftangulum F E D aequalc cft reOangulo ex E C &G: ut FE i^fcxtj, 
adEC, itaeritGadE D. habet autemCE adED proportionem compofitam 
cx proportione , quam C E habet ad G , & cx ca , quam G ad E D . utque C E 
ad G , ita eft redlum latus ad tranfverfum : & ue G ad E D , ita F E ad E C . ergo 
C E ad E D proportionem habcbit compofitam ex proportione, quamhabet re- 

ftum latus ad tranfvcrfum , & cx ea , quam F E habct ad E C 

• • . ■ ■ 

THEOREMA XL. PROPOSITIO XL. 

Si hyperbolen, vel ellipfim, vel circuli circunferentiamrecla 

linea contingens cum fecunda diametro conveniat j & ata£Vu ad 

eandem diametrum linea applicetur, diametroalteri acquidiftans: 

F 5 fura- 
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fumpta qualibet linea ex duabus , quarum una inter applicatam 
& feclionis centrum interijcitur , altera inter applicatam & con- 
tingentem : habebit ad ipfam applicata propbrtionem compoli- 
tam ex proportione, quam habet tranfverfum figurx latus adre- 
c*tum , & ex ea, quam altera di&arum linearum habet ad appli- 
catam. 

SIT hyperbole , vel ellipfls, vcl circuli circunfcrentia A B , cuius diameter BFC, 
fccunda diameter D F E : duc aturquc refta Jinea feftionem contingcns Jrl L A ; & 
ipfi BC aequidiftans ducatur A G . Dico A G ad altcram linearum H G , GF pro- 
portioncm habere compoiitam ex proportione , quam habec tranfverfum figuice ia- 
tus ad re&um, & cx ca, quam altcra di&arum Jincarum H G , G F habct ad ipfam 
G A. Sit cnim rcttangulum H G F rcftangulo , quod fit cx G A, & linca K, squa- 




ji.huius. le. Itaquequoniamutre&umlatus ad tranfverfum , ita rettangulum HGFad 
quadratum G A . rcftangulo autem H G F icquale eft , quod fit cx G A & K . crit 
re&anguJum cx G A & K ad quadratum G A , hoc eft K ad A G , ut Jatus rcAum 
ad tranfvcrfum . & quoniam A G ad G F compofitam habct proportioncm ex pro- 
portione , quam habet A G ad K , & ex ea , quara K ad G F . cftquc ut A G ad K, 

'4-sexti. j u tranfvcrlum latus ad rc&um: & ut K ad G F , ita H G ad G A ; proptcrca quod 
rcftangulum H G F asqualc fit ci, quod cx A G & K. conftat crgo A G ad GF com- 
pofitam habcrc proportioncm cx ca , quam tranfvcrfum latus ad redtum , & cx ea, 
quamHGhabetadGA. 

THEOREMA XLI. PROPOSITIO XLI. . 

SI in hyperbola , vel ellipfi, vel circuli circunferentia recla li- 
neaordinatim applicetur ad diametrum ; & ab applicata, & ea, 
quae ex centro,parallelogramma aequiangula defcnbantur j habe- 
at autem applicata adreliquumparallelogrammilatus proportio- 
nem compofitam exproportionc, quam habet ea,quae excentro, 
ad reliquum latus , & ex proportionc , quam reclum figurae £e£tio~ 
nis latus habet adtranfverfum:parallelogcammumfacruinalinea, 

quae 
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quae inter ccntrum & applicatam intcrijcitur , fimile parallelo- 
grammo ab ea, qua? ex centro j in hyperbola quidem maius eft, 
quam parallelogrammum ab applicata parallelogrammo ab ea, 
quae ex centro > in ellipu* verb & circuli circunferentia una cum 
parallelogrammo , quod fit ab applicata , xquale eft parallelogram- 
mo ab ea , quae ex centro. 



SIT hypcrbolc, vcl ellipfis, vcl circuli circunfercntia , cuius diamctcr AB, 
cencrum £ ; & ordinatim applicctur C D : a lineis autem EA, CD «equiangu- 
la parallelogramma defcribantur , quasfint A F,DG;& habeat D C ad C G pro- 
portionem compofitam ex proportione , quam habet A E ad E F , & cx ca , quam 
reftum figuras latus habet ad tranfvcrfum . Dico in hypcrbola parallclogrammum, 
quod fit ex E D fimile ipfi A F , parallelogrammis A F , G D «equaic cfle : in clJi- 
pii vero & circuli circunferentia, parallelogrammum , quod fit cx E D fimilc A F, 
unacumparailelogrammoGD ipll AFefleaequale.Fiatcnim utrcftum figurae 
latus ad tranfverfum , ita D C ad C H. Et quoniam ut D C ad C H , ita retlum la- 
tus ad tranfvcrfum . utautemDCadCH , itaquadratum DCad re&angulum 
D C H : & ut retftum latus ad tranfverfum , ita quadratum D C ad rctflangulum 
B D A . critredangulum B D A redangulo D C H «equale . rurfus quoniam D C 
ad C G proportionem habet compofitam cx proportione , quam habet A E ad EF, 
& cx ca , quam reftum latus ad tranfvcrfum , hoc eft quam D C habet ad C H. fed 



lem.inx». 
dccimi • 
»i.huius. 
9.qainti. 




J) C ad C G compofitam proportionem habct cx proportione D C ad C H , & ex 
proportionc HJC ad C G . erit proportio compofita ex proportione A E ad E F , & 
cx proportioneDC ad CH eadem ,tjuae componitur ex proportione DC adC H, & 
cx proportione H C ad C G . communis aufcratur , proportio fcilicet D C ad C H . 
rcliqua igitur proportio A E ad E F eadem eft , quae rcliqua H C ad C G . ut au- 
tcm HCadCG , ita redlangulum HCDad rcftanguJum GCD: & ut A E ad 
E F, ita quadratum AE ad re&angulum A EF. crgo ut rctangulum HCDad re- JJ C '™-* s 
aangulum GCD, ita quadratum AE ad reftangulum AEFu' fcd oftenfum eft rcfla- * s 
gulum HCD aequalc cfle redfcangulo BDA. ut igitur rc&angulu BDAad rcctangu- 
lum G C D , ita quadratum A E ad rc&angulum A E F : permutandoquc ut rc- 
ftangulum B D Aad quadratum A E , ita reclangulum GCDad ipfum A E F. 
& ut rcaangulum G C D ad A E F rc&angulum , ita parallclogrammum D G ad A 

paral- 
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parallelogrammum P A : parallelogramma coim acquiangula funt , & proportio- 
ncm habent compofitam cx proportionc latcrum G C ad A E, & C D ad E F . qua- 
rc ut rcftangulum BDA ad quadratum AE , ita parallelogrammum DG ad 
fi ipfum F A . Itaque in hypcrbola hoc modoconcludemus . Vt omnia fe habcnt ad 
felccnndi omnia , ita unum ad unum . crgo ut re&angulum B D A una cum quadrato A E 
ad A Equadratum, hoc cft quadratum D Ead quadratura E A,Gc parallclogram. 
C ma G D , A F ad parallclogrammum A F . sed ut quadratum D E ad quadratum 
E A , fic parallelogrammum , quod iit cxD E firailc , & iimiliter deicriptum ipfi 
AFadparalleloerammum A F. ut igitur parallelogramma D G , A Fadparalle- 
logrammum A r , fic paralleiogrammum cx D E dclcriptum fimilc ipfi A Fad AF. 
j.quinti. ergo parallclogrammum ex DE , fimile ipfi A F , aequale eft parallclogrammis 
D GD, AF. In dlipfi vcro&circulicircunfcrcntiahocmodo. Quoniam ut totum, 




# quadratum fcilicet A E ad totum parallclogrammum A F , fic ablatum re&angu- 
'fi*-*?* lum A D B ad ablatum parallelo^rammum D G : crit reliquum ad rcliq uum , fi- 
j'fccudi. cut totum a( j totum m ouod fi a quadrato E A aufcratur re&angulum B D A , 
relinquctur quadratum D E . ut igitur quadratum D E ad exccfi"um , quo paral- 
lelogramraura A F cxcedit parallelogrammum D G ., fic quadratum A E ad paral- 
E lclogrammum A F. fcd ut quadratum AEad parallelogrammum AF, fic quadra- 
tum D E ad parallclogrammum , quod fit ex D E fimile ipfi A F. crgo ut quadra- 
tum D E ad excefium , quo parallclogrammum A F excedit ipfum D G , iic qua- 
dratumDE ad parallelogrammum cx D E , fimilc ipfi AF. parallelogrammum 
igitur ex D E fimile A F asqualc eft excciTui , quo parallelogrammum A F excedit 
j.quinti. p G.quare fcquitur parallelogramraumcx D E fimilc AF una cum parallclogram- 
mo D G ipfi A F sequalc cfle . 

E V T O C I V S. 

Theorcma hoc in hyperbola cafii non habet\in ellipfi verh,fi ap- 
ylicata %n ccntrum cadat, & rcliejua codc ' modo difponantur,pa- 
rdlelogrammH, ejuod fit ab appiicata paral/eiogrammo, ejuod ab 
i e a f <jut ex centro,ajuale erit. Sit enim ellipfis , cuius diameter 
A Uyccntrum 'D, ordinatimejue applicctur C D;& ab ipfis C 7), 
D tAparallelogramma aejuiangula dcfcribantur , 2) £ ,*AF: 
habeat autem 'D C ad C y proportionem compofitam cxpropor- 
tione , ejmm habet sAD ad*D F , & cxca, tjnam rcctum fi- 
gnra la tus habet ad tranfvcrfum. Dico parallelogrammum A P 
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4juaie ejfepar a/ltlogramma D G . Quoniam enim in fupcrioribus oficnfumcfi, uttjua- 
drAtum A Dad paraMclogrammum A F , it4 efe rcttangulum ADBad paraiietogram* ■ 
mum D G ; erii permutando , ut quadratum tA D *d rctlangulum *ADB,ita paratte- 
logrAmmum *AF ad parallelogrammumD G , f e d quadratum A D atjualc cfi rc&angulo 
CiD B . crgo para/ielogrammum A F parai/eiogrammo D G attuaic crit . i 

FED. COMMANDINVS. 

ET utrcaangulumGCDadAEFrcaangulum,itaparalIeIogrammumDG A 
ad parallelogrammum F A . ) Hoc etiam conflat ex fexto lemmate Tappi . 

Vt omnia fc habcnt ad omnia , ita unum ad unum ] In omnibns antiquis codici- B 
bus, ejuos viderim,[ic legitur; «* twt* «p»V Wt*, J <s»»w J . Scd delcndafunt , ut arbi- 
tror , tanfjua ab alijuo addita ; illud enim per compofitam rationem colligi perfpicun efi . 

Scd ut quadratum D E ad quadratum E A , fic parallclogrammura , quod fit „ 
ex D E fimilc , & fimilitcr defcriptum ipfi AFad parallclogrammum A F ] Qua- u 
dratum cnim D E ad quadratum E tAdkplam proportionem habet cuts , <ju<t eft lateris 
2) E ad latus E A ; cr eandem praportionem habet parallchgrammum cx D E fimile^. 
ipfi A F ad tsi F , ex corollario zo . fexti etementorum . 

Quoniam ut totum , quadratum fcilicct A E ad totum parallclogrammum AF. ] D 
Demonsiratum enim efl fuperius , ut rettangulum B D tAad quadratum exf £ , it* ef- 
fe paralltlogrammum D G ad para//eiogrammum F tA. quare pcrmutando reElangulum 
'B D tA ad paraUelogrammum DG efl ut quadratum *A E ad parallelogrammum tAF . 

Sed ut quadratum A Ead parallclogrammum A F,fic quadratum D E ad paral- £ 
lelogrammum, quod fit ex D E fimile ipfi A B.) Erat cnim ut quadratum D Ead qua- 
dratum E A,fic parailelogrammum cx D E fimilc ipfiA F adA F. crgo & pcrmutando. 

THEOREMA XLII. PROPOSITIO XLII. 

S I parabolcn recla linca contingens cum diamctro conveniati 
& a taclu ad diametrum linea ordinatim applicetur ifumpto au~ 
tem quovis punclo in fe£tione , applicentur ad diametrum duae 
linex, altera quidem contingenti xquidiftans, altera vcrb xquidi- 
ftans ei , qux a ta£tu ordmatim applicata elt: triangulum, quod 
ab ipfis conrhtuitur , xquale erit parallelogrammo contento hnea 
a taclu applicata, & ea, qux interijcitur inter xquidiftantem & 
verticem feclionis . 







K f 
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SIT parabolc , cuius 
diametcr A B ; ducaturq; 
linca A C fe&innem con- 
tingens; &CH ordina- 
tim applicctur : a quovis 
autem pun&o D appiice- 
tur D P;& per D quidcm q 
ducatur D E ipfi ACa:- 
quidiihns , pcr C vcro 
ipfa CG acquidiibns B F, 
dcnique pet B ducatur B G , quac lpfi H C acquidiftet . Dico triangulum E D F 

"mmo F G . Quoniam cnim AC fcftionem contingit, & or- 

dina- 
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A dinatim applicata cftCH: erit A B aequalis ipfi B H , & A H dupla H B . trian- 
35.huiiu. gulum igitur A H C parallclogrammo B C eftaequale. & quoniam ut quadra- 
10 tumCHadquadratum -fr £ 

DF, ita linea HB ad 
ipfam B F , propter fc- 
B caonera. utautemqua- 
dratum CH ad quaara- 
tum DF, ita triangu- 
lumACHad triangu- 
lum EDF: &ut HB 
ad B F , ita parallclo- 
grammum G H ad par- 
allelogrammum G F. c~ ( 
rit ut triangulum ACH 
ad triangulum EDF, ita 

HGparaJlcJogrammum ad paraJlclogrammum FG : &permutando, utACH 
triangulum ad parallcJogrammum H G , ita triangulum E D Fad parallclogram- 
mum F G . fed triangulum ACH aequale cft parallelogrammo H G . ergo tri- 
angulum E D F parallclogrammo F G ajqualc crit . 

EVTOCIVS. 

HOC thtortma undtcim habet cafut ; unum quidem, fi D fupra C fumatur ; confiat 
tnim lintat aquidifiantes cadtrt intra ipfas C H: alios auttm quinque cafus hahtt , 
fi D fumatur infra C ; nam linea D F ajuidiitjns cadet extra C H, & DE inttr *A 
& B cadet , vel in ipfo 7t , velinttr 21 & H, vel in H , vel infra H : ut enim fupra A 
cadat , fieri nonpotcfi t quoniam cum Z> fit infra C , & qua pcr ipfum aquidifians *A C 
ducitur , infra A cadtt . qubdfiD fumattcr tx aitera parte fettionis; vel utraqut aqui- 
difianttt inttr "B & H cadtnt; vtl D F quidtm cadtt fupra H C,punHum verb E vel im 
H, vtl infra : vtl rurfus E cadet infra H,&F velinH, ita utCHDfit rtSta /»-' 
nta, iquanquam tunc non txaUe aquidiffantium proprietat ferveturl velinfraHca* 
det. Oportet autem in dcmoniTratione quinqut cafuum pofiremorum UntamD F ufquc 
ad fctHoncm ,CTad ipfam (j C produci . Sed ex his aliam quandam dtfcriptioncm mtn- 
tt concipcrt poffumus , cum vidclicct fumatur aliud punttum , & qua in principio fnm- 
ptafucrant lintafaciant id , quod di&um cfi . sed hoc theortma tfi , non cafus . 

FED. COMMANDINVS* 

Triangulum igitur AHC parallclogrammo B C cft aequale.) Efienim paral- 
lclogrammum C HA duplum trianguli A HC, itcmijue duplum parallelogrammi CHB, 
hoc cfi ipfius 'B C . quare ex nonn quintifcquitur triangulum AC H parallclogrammo 
Ti C aquale effc . 

Vt autem quadratum C H ad quadratum DF, ita triangulum A C H ad tri- 
angulum E D F . ) Quadratum enim C Had quadratum D F duplam proportionem ha- 
tetciut, qua efi lateritC H ad D F,ex coroi. lc. fexti : O fimiliter eandem hahet 
proportionem triargulum AC Had triangulnm E'D F ipfifimile . ut igitnr quadratum 
C Had quadratnm D F , ita triangulum AC Had triangulum EDF . 

THEOREMA XLIII, PROPOSITIO XLIII. 

SI hyperbolen ,vel ellipfim, vel circuli circunferentiam recla 
linea contingens conveniat cum diametro ; & a ta&u ad diame- 

trum 



4t.pnin!. 
1. lexci . 

B 



Digitized by Google 



lONICORVM LIBlER t 



71 



trum linea ordinatim applicetun Huic ver6 sequidiftans ducatur 
per verticem feclionis, quaecum linea pertaclum &centrumdu- 
cla conveniati &fumptoaliquo punclo in feclione, ab eoaddia- 
metrum duae lineae ducantur , una quidem contingenti acquidi- 
ftans j altcra verb sequidiftans ei , quae a tac"tu applicata eft: tri- 
angulum ab ipfis faclum in hyperbola minus erit , quam trian- 
gulum , quod abfcindit linea per centrum & taftum ducla , trw 
angulo ab ea, quaeexcentro,fimili abfciflb: in ellipfi verb , & cir- 
culi circunferentia, una cum triangulo abfciflb ad centrum , acqua- 
leerit triangulo fimili abfcilTo, quod ab ea quae ex centro defcri- 
bitur . 

SIT hypcrbolc, vcl ellipGs, vcl circuli circunferentia, cuiusdiameter A B , 
centrum C ; ducaturquc linca D E fcftionem contingens i '& iunfta C E , ordina- 
tim applicctur E F : sumatur autcm aliqupd punftum in feftione , quod fit G ; & 
ducatur linca G H contingcnti aequidiflans ; &GKM ordinatim applicetur ; per 
B ver6 ordinatim applicctur B L . Dico triangulum KMC differre a triangulo 
CLB pcr triangulum G K H . Quoniam cnim linca E D feftionem contingit; or- 



rr. bfifl . 




dinatim ver6 applicata cftEF: habebit E F ad F D proportionem compofitam cx *9. huius. 
proportionc C F ad F E , & ex proportione refti latcns ad tranfvcrfum . scd ut EF , . 
adFD, ita GKadKH; &utCF ad FE, itaCB adBL . crgoGK adKH * Icxt '- 
proportionem habcbit compofitam ex proportione C B ad B L , & cx proportione~> 
rctti latcris ad tranfvcrfum . quarc ex his , quae in quadragefimo primo theore- 
mate oftendimus , triangulum C K M a triangulo B C L dittert, triangulo GHK. 
ctcnim in parallelogrammis triangulorum duplis haec eadem dcmonftrata funt . , f >qu int - u 

EVTOCIVS. 

/Naliquibut codicibut httius theorematis talis legltHr demonftratio . Quoniam cnim j-jjuioj. 
rcftangulum F C D ajquale cft quadrato C B : ent ut F C ad C B , iu B C ad C D. [«.tczd. 
quarcut figura, quac fitexFC ad figuram ex C B , italineaFCadCD . acdut cor. 20.' 
iigura ex F C ad figuram exCB, itaECF triangulum ad triangulum L C B ; & *««• 

F ut 
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ut linea F C ad ipfam C D , ita E F C triangulum ad triangulum E C D . ut igitur 
E C F triangulum ad tnangulum L C B , ita triangulum ECFad ipfum ECD 
proptercaquctriangulum E C D triangulo L C B cft arquale. crgo in hyperbola 
pcrconverfionemrationis; &in cllipfi , convertcndo, dividcndoquc, & rurfus 
convcrtcndo, utEFC triangulumad quadrilatcrum ELBF, ita trianguium 
ECFadtriangulum EDF. quare triangulum E D F asqualc eft quadrilatero 
E L B F . & quoniam ut quadratum FCadCB quadratum, ita triangulum E C F 
ad tnangulum LCB : in hypcrbola quidcm dividendo ; in clJipfi aucem convcr- 
tcndo , & pcr converfionem rationis , & rurfus convcrtendo , crit ut reftangulum 
A F B ad quadratum B C , ita quadrilatcrum E L B F ad triangulum BLC; 6t 

? 



A p D ad quadratum B C , lta 




fimiliter ut quadratum C B ad redlangulum A K B , ita triangulum LCBad qua- 
drilatcrum MLBK. crgo ex aequali ut rcOangulum A FBad rertangulum AKB, 

fti huiui ^ B L B F quadrilaterum ad quadrilatcrum M L B K . ut autcm re&angulum_, 
AFB adredtangulumAKB,itaquadratumEFadquadratumGK:&utqua- 

— dratum E F ad quadratum G K , ita triangulum E DFad trianguium G H K . 
quare ut triangulum EDFad triangulum G H K , ita quadrilaterum E L B F ad 
quadri laterum M L B K : & permutando ut triangulum E D F ad quadrilaterum 
ELBF, ita triangulum G H K ad quadrilaterum MLBK. sed triangulurru, 
EDF oftenfum cft asqualequadrilatero ELBF . crgo & triangulum GHK qua- 
drilatcro M L B K eft aequalc . triangulum igitur MCK a triangulo LCB diffcrt 
triangulo G H K. 

Sed cum htc demonflrAtio obfcuritatem quandam haheat in proportionibus ellipfts , 
£ cnitendum esl , ut ca, qut brcvitcr ditlafunt , latihs exp/icentur . Quoniam , mquk , 
ut quadratum F C ad quadratura C B,ita triangulum EC Fad triangulum L C B, 
erit convertcndo , & per converfionem rationis , rurfusque convertendo . efl enim 
convertendo ut quadratum "3 C ad quadratum C F , ita LC B triangulum ad trian- 
gulum EFC : & per converfioncm rationis , ut quadratum 2 C ad rctlangu- 
Ium AF B [ hoc efi ad cxceffum , quo quadratum B C exccdit quadratum C F , quo- 
\JechdU ttiampunEkumC UneamAC bifariam fecat ] ita triangulum LBC ad quadrilaterum 
LTFE: & convcrtcnda , ut rcttangulum AFB adquadratum 13 C , fcl quadrilate- 



rum LBF Ead LC B truutgulum . Habet autem in byperbola cafus undecim, quot ha- 
bebat pracedens thcorema in parabola, & pratcrca alium quendam,cum fcilicet punElum, 
quod in (j fumitur, idemfit, quod £. tunc enim contingit trianguium ED F und cumtri- 
angulo L3C aquale effc triangulo C E F: quouiam oftenfum efl triangulum E D F qua- 
drilatcro LBFE aquale . quadrilatcrum autc m L B F E d triangulo C E F ipfo L R £ 
tri**guiadijfert ,SedincUipfivclpun%um C idcmcfi,quodE, vel fupraE fumitur , 

&tunc 
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& tunc utrafqut aquidifiantcs intcr T>& F cadcrc pcrfpicuum cfi . Qwtd fi g fumatur 
infra E , CT ah co duda iinea aquidifians ipfi E Fcadat intcr F &C ; punQum Hquinque 
cafus ejficit. vcl enim cadit inter D&B, vcl in B, vel intcr B&F, vcl in F, vci intcr 
F&C. Si vero,quaper G ducitttr appiicata aquidifians, inccntrum C cadai ;pun£tum H 
fimilitcr quinque cjfcit cafns . Attcndcndttm tamcn efi, triangulum faflum d Itncis , qua 
ipfis D E , £ F aquidifiant , triangulo L"BC aquatc cffc. Quoniam cnim ut quadratum 
EF ad quadratum G C, ita triangulum ED F ad triangulum G HC ; fimitia cnim tri- 
angulafunt . & ut quadratum EFad quadratum GC , ita rettanguium *B F tAud rc- 
tlnngulum 2? C A , hoc csl ad quadratum BC • trit, ut triangulum E D F ad ipfunu, 
G HC , ita rcttangulum HFAad quadratum "BC.ut autcm rcZtangulum B FtAad 
qnadratum 3 C , ita quadrilaterum LBFEad triangulum LBC, quod dcmonfiratum 
,amfuit. ergout EDFtriaftgulumadtriangutttmGHC, itacfi quadrilaterum LH 
FEad triangulum LVC: & permutando ut triangulum EDFad quadrilatcrum L B 
F E, ita triangulum G HC ad triaugutum 
LBC . fed aqualc efi triangulmm E7>F 
quadrilatcro L "B F E . triangulum igitur 
GHC triangule LVCcfi aqualc . Toffu- 
mus autcm bac ctiam aliter probarc ;fi di- 
camus in paraHclegrammis triangulorum 
dupiis cadem demonfirata effe, videlicct 




in auadrageftmo primo theorcmate, Quodfi 
dutla per G aquidifians EF cadat intcr 
C & tA , producctur quidem , quoufquc li- 
nea C E cum ipfa conveniat ; & pun&um H 
feptcmcafut efficict . vet cnim int.er B C 
D cadit , vcl in S , vel intcr B & F , vet 
in F , vcl intcr F&C,vctinC t vtt »/»- 
tcr C&A:& in his cafibus contingit , differentiam triangulortmcL H K **frs 

confiitui d Uncis G K , EC produHis . Sivuri G fumatur in alttraparte fcfteuis ; & 
qua pcr g ducitur, ipfi E F aquidiftant, intcr B&F cadat; praducctur ob dcmenfiratio- 
nem , quoufque fecet ipfam LC : & punttum Hfaciet feptcm cafus ; vct tnttr H& F 
cadens , vel in F , vel intcr F&C , velinC , vcl intcr C&eA, vct in A, vcl in- 
fratA. Etfi g K cadat intcr F&C ; punEtum Hquinquc cafus e§cict . vcl cnimcrit 
inter F & C, velinC, vcl inter C & tA, vel in tA , vel infra A . SedfiG K in ccn- 
trumCcadat ; punttum Hcafut cfficict tres , vcl intcr C & tA cadens , vcl ineA 
vel extra tA : atque in hts cafibus rurfus contingit triangutum G HK aquatc ejjfc trian- 
gulo L"BC . Denique fig K cadat inter C & eAi puntlum H vcl cadct intcr C & A, 
vcl in *A , vei extra . Itaque in ettipficafus omnes crunt quadraginta duo , & totidcm 
in circuli circunfercntia ; ita ut huius theorcmatis cafusfint nonagintafex . 

FED. COMMANDINVS IN DEMONSTR ATIONEM. 

Qjr JE eAB EVTOClO AFFERTVB^. 

Ergo in hypcrbola pcr converfionem rationis ) Queniam enim cff, utECF trian- A 
«ulum adtriangulum LC B , ita triangulum EC F adtriangulum E C 7>:critper con- 
Xerftonem rationis , ut EC F triangutum ad quadrilatcrumE LB F , ita triangulum 
EC F ad trian^ulum EDF . 

Et in ellipfi convertendo, dividendoque, & rurfus convcrtendo) 'B^rrfus quoniam 3 
nt triangulum EC Fad triangulum L CB , ita triangulum ECFad triagulum E C D: 
convcrtendo erit, ut LCB triangulum ad triangulum ECF, ita triangutum ECDad 
trianguium ECF: dividendoque , ut quadritaterum EL7tFad triangulum EC F , 

G tta 
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ita triangutum EDFad triangnlum E C F: & rurfnt convertendo ut triangklum £C F 
ad quadrilatcrum E L B F , ita triangulum EC F adE c D F triangulum . 
C EtquoniamutquadratumFCadCBquadratum, itatriangulum EC Fad tri- 
eor *o. angulum L C B . ) Sunt tnim triangula ECF, LBC ftmiiia , V duplam intcr /<u 
' proportiontm habcnt tiut , qua efi latcris ad latus fimilis ratienis , quemadmodttm CT 

ipfa auadrata . . 
n In hyperbola quidera dividcndo .) Namcumfit,ut quadratum F C adCBqua- 
dratum, ita triangulum EC F ad triangulum LC B ; erit dividendo ut excejfitt , quo 
quadratum F C cxcedit C 7t quadratum , boc efi rtSkangulum AF"B,ex fexta fccur.di 
elemcntorum , adquadratum C V , ita quadrilatcrum E L B F ad triangulutn LCB. 

Et fimilitcr ut quadratum C B ad reftangulum A K B , lta triangulum LCB 
ad quadrilaterum MLBK. ] Quoniam enim ut quadratum KCadC B quadratna, 
ita trianrulumMC K ad triangulum LCB tfimiliter demonfirabttur, ut rcttangklHm 
AKTladBC quadratum , ita quadrilatcrum MLVKad triangulum LCB. quarc 
& convtrttndo. 

THEOREMA XLIV. PROPOSITIO XLIV. 

SI unam oppofitarum fe&ionum recla linea contingens cum 
diametro conveniati a taclu verb ad diametrum linea ordinatim 
applicetur i atque huicxquidiftans ducatur per verticem akerius 
(eaionis, ut conveniat cum linea per taftum & centrum du&ai 
fumpto autem in fe&ione quovis pun&o,applicentur ad diame- 
mimdu«Unex,quarumalteracontin5entiacquidiftet,alteraaequi- 
diftet ei, quse a ta£hi ordinatim applicata eft : triangulum ab i- 
pfisfa6Vum minus eft, quamtriangulum, quodabfcindit applica- 
ta ad centrum fe&ionis, triangulo fimili abfciffo ab ea , quae ex 
centro» 

Sint oppofitsefeftioncsAF, BE, quarum diametcr A B, ccntrumC; &ab 
aliquo pun&o corum, quae funt in fcclionc F A , vidcliceta puncloF ducatur 
linea F G fcftionem contingcns ; ordinatimque appli- 
cetur FO; & iunfta F C producatur , utadE: perB 
vcrd ducaturBLipfi FO aequidiftans ; & fumatur ali- 
quod pun&um in feftionc B E, quod fit N ; a quoN H 
ordiHatim applicctur ; atquc ipfi F G aequidiltans duca- 
tur N K. Dico triangulum NHK minus.cffe, quam tn- 
angulum C M H , triangulo CBL. Ducatur cnim per E 
linea E D contingens EBfettionem: & EX ordinatim 
applicctur . Itaquc quoniam oppofitae fectiones funt F A, 
B E, quarum diametcr A B ; & linea FCEpcr centrum 
ducitur ; &FG, E D fedtioncs contingunt : erit D E 
ipfiFGaMuidiitans. eft autcm NK aequidiftans F G . 
ergo &NK ipfi E D, & M H ipfi B L aequidiftat . quo- 
«iam igitur hypcrbolc cft B E, cuius diamcter A B , cen- 
•ttum C ; & linca E D fcctioncm contingit ; ordinatim- 

quc applicata eft E X ; & ipfi E X aequidiftat B L ; fumpto autcm in feftionc pun- 
■AoN , ab coordinatim applicatur N H , fcipfiDE jequidiftans duciturNK: 

crit 
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crit triangulum NHKminus, quam triangulum H M C , ipfo CBL triangu, 
lo . hoc enim in quadragcfirao tcrtio thcorcmate oftenfumeft. 

EVTOCIVS. 

Itaquc quoniam oppofitae feaionesfunt F A , B E, quarum diameter A B ; & 
JineaFCEpcrccntrum ducitur; & FG, DE feftioncs contingunt: crit DE 
ipfi F G ajquidiftans.] Quoniam igitur hypcrbole cftAF; lincaque F G /ettionem con- 
tingit ; & applicata cftFO: erit rcttangulum OCG aquaie quadrato C A , ex trigcfi- 
mo /cptimt thcoremate : Cr fimiliter rettangulum XC2> quadrato C B aquatc . eil igi. 
tur ut reftangutum OCGod quodratum »AC , ita rc8*ngulum XCD ad quodratum 
BC,& permutondo ut rcZkongulum OCGud retlangulum XCD, ita quadrotum *AC 
*d ipfum C B: & iccirco rctiongutum OCG oquoic eft rcSangui» XCD. cftque linea 
OC oquotis ipfiCX. ergo&GcipfiCD t fcd FC ipfiC E eft aqualit , ex trigefim» 
tbcoremote . ttnca igitur FC ,CG oquolet funt ipfisEC , C Z> . ungutofque oqua- «demon 
les contincnt ud C ifunt enimfccundum verticem. fuore &FG ipfi E D efh a*u*lis t ^ 1 *"' ln 
& angulus CGF angnlo CDE: qui quidcrn onguU mlterm fuut. m jpG ipfi E D ??' h»' 4 
oquidislabit . Cifus buius theorematis duodecimfunt,qucmadmodumin hyperboia ,ut I. 
diximut in quadragefimo tertio thcoremate , atque eadcm elr dcmonftrutia . [ 27. 

FED. COMMANDINVSu 
Ex his, qua fuperius dittafunt , ticet ttiam illud demonfhare . 

Si unam oppofitarum fcBionumreBa llnea contingat; 
& a tatlu ducatur diameterufeue ad dteram feBionem: 
qu* ab eopunffodueitur,line* feBionem contingenti ngtd^^ 
dsBans , feBionem ipfam contmget . 

Sint oppofit* fcilioncs A F ,"B E , quarum diamcter A B, cest- 
trum C , ut in propofita figura ; & linea FG in F /eftioncm c»*~ 
tingat : ducatur autcm diamcter F C EJe&ioni B £ in puntto E oc- 
currcns ; & ab eo ducatur E D aquidtftans F G. Dico UncamED 
/ctlionem in E contingerc . Nam finon contingit E Z> ; ducatur ab 

eodcm punSo aliatinea feQiouem coutinrens , quafit ET . aqui- / \ jowprumJ 

di/tabit E P linct F G , cx iam dcmouftratis . ergo & ipfiE D : F 
q uodfieri non potcff ; conveniunt cnim iutcr /c in punfto E . linea 
igitur EDin E /cttianem coutingat uece/fe eft. 




THEOREMA XLV. PROPOSITIO XLV. 

SI hyperbolen , vel ellipfim , vel circuli circunferentiam re- 
£ta linea contingens cumfecundadiametro conveniati & a taclu 
ad eandem diametrum linea applicetur, diametro alteri acquidi- 
ftans ; & per tafhim & centrum ducla linea producatur 5 fum- 
pto autem in feclione quovis pun£to , ad fecundam diametxum 
ducantur duae lineae, quarum una contingcnti, altera applicatac 
aequidiftet: triangulum , quod ab ipfis conftituitur, in hyperbo- 
laquidem maius eft, quamtriangulumabfciffum ab applicata ad 
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centrum , triangulo , cuius bafis eft linea contingcns , & vertex 
centrum feclionis ; in ellipfi vero & circuli circunferentia una 
cum triangulo abfciffo aequale eft triangulo , cuius bafis linea 
contingens , & vertex feclionis centrum. 

SIT hvperbole, vdcllipfis, vclcirculi circunfcrcntia ABC, cuius dbmetcr 
A H , fecunda diamcter H D, & ccntrum H , linca vcro C M L fccuoncm coucm- 
gat in C ducaturcjuc ■ 
CD ipfi A H squidi- 
rtans;&iunfta CH pro- 
ducatur: fumptodcin- 
tlcin fcclione quovis pu 
dto B , ducantur linejc 
J5 E,BF,qu«e ipfis LC, 
CDxquidiftent. Dico 
triangulumBEFin hy- 
petbola quidcm maius 
cflc , quam triangulum 
G H F,triangulo LCH; 
in ellipfi vcro & circuli 
circunfcrcntia una cum 
trianguloFGHaequa- 
JcclTe trianguloC L H. < 
Ducantur enim CK,BN 
aequidiftantcs ipfi D H. 
Et quoniam JineaCM 
fcctionem contingit; at- 
queapplicata cft CK: 
, JiabebitCKadKHpro- 
portionem conipofitam 
ex proportionc , quam 
habet MK ad KC,& 
cxea,qua rcftum figu- 
ra; latus habct ad traf- 
vcrfum . utautcmMK 
adKC,itaCDadDL. 
crgo C K ad K H pro- 
portioncm compofitam 
habct cx proportione C 
D ad D L,& cx propor- 
tionc rc&i lateris ad traf- 
verfum. atquc efl tri- 
anguium C D L figura, 
qux fit ex K H : & tri- 
angulum CHK , hoc 
cft C D H , figura, quac 

fit cx C K , hoc eft ex D 
H. quarc triangulumC D L in hypcrbola quidem maiuscft, quam tnangulurr^ 
C K H , trianeulo fado cx A H fimili ipfi C D L : in ellipfi vcro & circul. c.rcun- 
fcrcntia unacumipfoCKHeidcmtnanguloeft arqualc. hoc cnimin parallclo- 
r gum- 
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grammis trian^ulorum duplis in quadrageGmo primo theoremate eft dcmonftra- 
tum . Itaquc quoniam triangulum CDL a triangulo C K H,vel CDH differt tri- 
anguio , quod fit cx A H,ipfiCDL fimili. diffcrt autcm & triangulo CHL. cric 
C H L triangulum aequale ci , quod fit cx A H , limile ipfiCDL. rurfus quoni- 
am triangulutn B F E fimile eft triangulo C D L ; & triangulum G F H triangulo 
C D H : ipforum latera inter fc candcm proportioncra habcnt . atque cft triangu- 
lum B F E , quod fitcxNH inter applkatam & ccntrum intcric&a ; triangulum 

i>pr<\ d F H .OUnd fitCX B N aDOlicata . hncpft «PH #>v iic ioiri» nn» «ri.V 




E V T O C I V S. 

Attendendum cfl hoc theoremaplures habere cafus. in hyperbolaenimvijinti habct. 
Kitm puntlum , 7 uod pro "2 fumitur , vel idem efi , ejuod C , vel idem auod oA : & 
tunc contingit , trianjrulam fatlum ex tA Hfimile ipfi D C L idem ejfe , quod d lineis 
dauidifiantibus Ipfis D L , LC abfcinditur • Si vero H fumatur intcr A C , & pnncia 
D, L fint fupra terminos fccunda diametri , fent tres cafus , nam puncla F, Evei fupra 
tcrminosferent*r , vdin ipfos , vel infr* : &fiD,Lfintin terminis fccunda diametri; 
F, £ tnfra terminos erunt . Quodfi B fumatur infra C ; & HCadO producatur ; tres 
alios cafus feri contingit ncmpe ipfo D velfupra tcrmintsfecnnda diamctri exifiente, 
vel in ipfis , vcl ir.fr a : & fimUiter F faciet tres aiios cafus , Sin autem B fumasur ex 
altera pattc fcUionis ; producetur C H ad H propter demonftrationem : &"B F ,B E 
tres cafus efficient . ejnoniam F, E vel ad terminos fecunda diamctri fcrentttr , vel fupra, 
vci infra . Ellipfis vcro , & circuli circunferentia varios cafus nmnc non expiicaiimus ; 
ckm de bis fatis diitumfit in pracedenti theoremate . erunt ifitur huius theorcmatis ca- 
Jhs omncs ccntum . Sed poffunt htc eadem etiant in oppofitis ftUiensbus demonflrari . 



THEOREMA XLVI. PKOPOSITIO XLVL 

SI parabolen re£ta linea contingens cum diametro conveniat: 
qux per tactum ducitur diametro aequidiftans ad eafdem partes 
fe&ioni, lineas in feclione duclas , quae contingenti aequidiftant, 
bifariam fecabit , 

Sit parabole , cuius diamcter A B D ; & linea A C fc&ionem contingat : pcr C 
vcrb ducatur H C M aequidiftans A D ; & 
fumpto in fcclionc quovis punfto L,ducatur 
L N F E , quae ipfi A C «equidiftet . Dico L N 
ipli N F ajqualem effc . Ducantur enim ordina- 
tim B H, K F G, L M D . Et quoniam cx his , 
qux in quadragefimo (ccundo thcorcmate dc- 
monftravimus, triangulum E L D aequale cft 
parallclogrammo BM, & triangulum EFG 
parallelogrammo B K . erit parallclogrammum 
G M , quod rclinquitur, asquale quadrilatcro 
LFGD . communc aufcratur M D G F N 
quinquclatcrum. rcliquum igitur triangulum 
K F N rcliquo LMNeft xoualc. fcd linca K F 
asouidiftatL M.ergo F N ipli N L aequalis erit, 

EV- 




Digitized by Google 




x».primi. 
I* 

cor.to fe- 
xti. 



78 APOLLONII PERG jEI 

BVTOCIVS. 

HOC thtorem* plures c*fus h*bet : demonslrttbinstts atitem ,h*bit*r*tiettc ,**fttum 
quadragefimi fecundi theorem*tis ; stt exempli c*uf* 
fiFcadat tn B , it* dicemsts . Quoniam trUngulunL, 
B D L *qu*le efi p*r*Otlogr*mmo H BD M . com- 
mune ttufertttur NMDB. erit reiiquum triangn' 
lum y fcilicet L N M *qu*le reliauo HNB . Itt^ 
aliis *utem *d hunc ntodum . Qttoniam triungulunL, 
L E D p*r*llelogr*mmo HB D M eit *qu*le . & 
trittngulum F £ y p*r*llelogr*mmo H"B(j K . erit 
relitptum LFGD *qu*le reliautt JCCjDM. com- 
tnune aufertttur NF <j D M. reliauum igitur triungu- 
lum LNMreliauo KNF efi **n*ie t , 

F E D. COMMANDINVS. 

SED Hnca K F «quidiftat L M . crgo F N ipfi N L «cqualis erit . ) ^nvtumu 
tnim aquidifitmt K F y LM: nnguins F K N*qu*Jis efi angulo L MN. angttlt *uttm 
*d Nfecunditm vtrticem inter fe funt *qu*les . ergo & reliqmts ajuatis retiquo ; C tri- 
tmgulum F K Ntrittnguio L NMfmiie . It*quefi*t t ut F N*d N L ,fc N L ad aUam 
lineam , q uafit O P t erit line* F N*d O 7», ut triangulum F K N ad tp/ttm L Af N. 
quttre line* F Nline* OTefr *qu*iis. fed citm tres tine* F N,N L t O P proportionales 
fint ; fequitnr re&*nguiuM exFN^OT Jtec esl qu*dr*tum F Nquttdrato NL aqualt 
tffe: proptere* linettm F Niine* L Naquaiem, 

THEOREM A XLVII. PROPOSITIO XLVII. 

SI hyperbolen , vel ellipfim , vel circuli circunferentiam recla 
linea contingens cum diametro conveniat : per taclum & cen- 
trum ducla linea ad eafdem partes fec"honi , lineas , quae in fecli- 
one ducuntur contingenti xquidiftantcs , bifariam fecabit. 

SIT hypcrbok , vd cllipfis, vd circuli circunfercntia,cuiusdiamctcr AB, 
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centrum C , ducaturque D E feftionem contingens ; & iun&a C E producatur : 
fumpto autem in feftione quovis punfto N , ducatur per N linca H N O G ipfi D 
Esquidiftans. Dico N O ipfi O G aequalcm efle . Applicentur enim ordinatirru 
XN F ,BL,GMK . ergo, ex dcmonflratis in quadragefimo tcrtio theoremate , 
triangulum HNF aequalc cft quadrilatcro L B r X . & G H K triangulum qua- 
drilatero L fi K M . reliquum igitur N G K F quadrilaterum reliquo MKFXdl 
xquale . commune auferatur O N F K M quinquelaterum . erit reliquum trian- 
gulumOM G sequale rcliquo OXN. acguc cft MG aequidiftans N X. ergo 
NOipfiOGcftasqualis. C , 



E V T O C I V S. 



HOC tbeorema in hyptrboU tot babct cafus , 
quot habcbat pracedens in parabola : demonftratio- 
nes autem eorum faciemus , attendentes cafus 
quadragefimi tertij theorematis ; CT in ellipfi iti- 
dem , nt in JubicSta figura , citm puntlumG. extra fumi- 
tkr . Ouoniam triangulum L */l C aquate cft triangu- 
lis HG V > VC M y hoc e/f triangulis O HC , O MG. 
atque eft idem triangulum L C aquale triangulo 
X PC , & quadriUtero L*s4P X , hoc eft triangulo 
NHP , ex his , qna demonftrata funt in quadragefi- 
mo tertio theoremate . erunt triangula X P C ' , N HP 
aqualia triangulis O HC , O MG . commune aufera- 
tur triangnlum O HC . reliquum igitur triangulum-» 
XON aquale cft reiiquo MO G ; cr eft NX aquidi- 
(lans M G . ergo NO ipfi OGeft aqualis . 




-:-3 rru : 



THEOREMA XLVIII. PROPOSITIO XLVIII. 

% *-V « % « , 1 ■ • 

SI unam oppofitarum feclionum recla linca contingens cum 
diametro conveniat j & per taftum - G > 
& centrum linea producla fecet alte- 
ram feclionem : quae in akera fe6Vione 
du&a fuerit contingenti aequidiftans > 
a linea produc"ta bifariam fecabitur. 

Sint oppofitac fc&iones , auarum diamcter 
A B, cemrum C ; & linea K L feaionem con- 
tingat j iunftaqucL Cproducatur: fumptoau- 
tcm in B fcttionc puncto N, pcr N ducatur N G, 
qu-<£ nequidiflctLK. Dicohneam NOipfiOG 
rcquakrn ciTc . Ducatur enim per E feitionem 
concingcns E D ; erit E D ipfi L K aequidiftans . 
quare & ipfi N G . Quoniam igitur hypcrbole-j 
ett B N G,cuius centrum C; lineaquc D E fedtio- 
ncm contingit ; & iunfta cftCE; fumpto au- 
tcm in fc&ione puntto N , per N ipfi D E sequi- 
diftans dufta eft N G : ex iis , quas in hypcrbola oftcndimus , erit N O ipfi O G 
«qualis . EV- 




fcntis ab 
Eutocioi 
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EVTOCIVS. 

HVIVS etUm thcorcm*tit cafut iu fe babcnt , »t in anadragcp.mo Jeptimo thc 
orcmate dittnm efi dc hypcrbola defcriptionc . 

THEOREMA XLIX. PROPOSITIO XLIX. 

.... 

SI parabolcn re&a linea contingens cum diametro conveniat j 
& per taclum ducatur linea diametro aequidiftans i a vertice verb 
ducatur aequidiftans ei , quae ordinatim applicata eft j & fiat,ut 
portio contingentisjinter applicatam& tactum interie£}a,ad por- 
tionem aequiaiftantis , quac itidem inter taclum & applicatam 
interijcitur, ita quaedam recla lineaad duplam contingcntis : qua: 
a feclione du&a fuerit aequidiftans , poterit rectangulum con- 
tentum inventa linea , & ca , quae inter ipfam & taflum in- 
terijcitur. 

SIT parabole , cuius diameter M B C ; & linea C D feaioncm concingat , per 

D vcr6 ipfi B C asquidiftans ducatur F D N;& F B ordinatim applicctur , flatque, 

ut £ D ad D F, iu quxda" refta linca G ad duplam ipfius C D: & fumpco in fcftio- 

ncpundtoK, ducatur perKipfiCD asquidiftans KLP. Dico quadracumKL 

sequaJc cfle re&angulo , quod fit ex linca G & 

D L , hoc cft , diamctro exiftente D L , lineam 

Gcflcre&umlacus. Applicentur enim ordinitun 

D X , K N M . Ec quoniam C D fcftionem con- 

tingic ; ordinatim vcro applicau cft D X : cric C B 

acqualis B X . fed B X cft asqualis F D . ergo C B 

ipfi F D aequalis erit : & propcerca triangulura 

E C B aequalc triangulo E F D . commune adda- 

tur, figura fcilicct DEBMN. quadrilatcrum 

igitur DCMN aequalc eft parallelogrammo P M, 

hoc cft triangulo K P M. commune auferatur qua- 

drilaterum L P M N . ergo reliquum triangulum 

K L N parallelogrammo L C eft aequale . angulus 

autem D L P aequalis eft angulo K L N . quare 
. rcclagulum K L N duplum cft rectanguli LD C 

quoniam igitur ut E D ad D F , ica cft linea G ad duplara ipfius C D . & ut E D 

adDF,iuKLadLN.eric,ucGadduplamCD,icaKL ad L N . fcd utKL 
• adLN ,itaquadracumKLadrcc*tangulumKLN :&ucGaddup!amCD,iu 

rectangulum , quod fit ex G & D L, ad duplum rc&anguli C D L . quarc ut qua- 

dracum KLad rcdUngulum KLN,iu rc£tangulum cxG ck DL ad duplum ipfi- 

us C D L rc&anguli ; & permuundo . cft aucem K L N rcclangulum aiqualcdu- 

pJo rcftanguli C D L . crgo quadracum K L rcclangulo ex G & D L squalc cric . 




EVTOCIVS. 



ERGO reliquum triangulum KLN parallclogrammo DLPC eft aequale, 
aogulusautemDLPaequaliscftaxiguloKLN. quarc rcftangulumKLN du- 

plum 
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plum cft re&anguli L D C . ] Triangulum tnim KLN fcorfum defcribaturi itemqut 
parallttogrammum D LP C . Et quoniam triangulum K L Naquait tfi paralltlogram- 
mo *D P : ducatur pcr NipjiL K aquidisHuts , aua fit NR \& ptrK ducatur K K 
aquidifians L N. paraltclogrammum igitur efi LR,& duplum trianguli KLN. qua- 
re & paratUlogrammi 7> 7» duplum , producantur DC , LT ad puntta S , T: 
turque ipfi 7> C aqualis C S , & 
P T tqualis ipfi LP ,& iun- \ 
gantur S>T . ergo D T p*raie- 
logrammum efi , duplum ipfius 
'D P : & iccirco L R parattelo- 
grammum aquale paraUclogram- 
mo L S • efi autem & aquiangu- 
lum - f quoniam anguli ad L fecundum vtrticcm funt aqualct . fed aqualium , & aquian- 
gulorum paralltlogrammorum latcra , qua circa aquales anguJos, ex contrurut partc fibi 
ipfis refpondcnt . ergo ut K L ad LT , boc efi ad D S t ita7> L ad LN : propttrtaqut 




re&angulum K L Naqualc efi retJangulo L 7> S . & cum D S duplafit ipfius DC.rt- 16. fexti 
Etangulum K L NrcEfanguli L7>C duplum trit . 

tstT fi linea DC ipft LT aquidiftet ; C P vtro ntn aquidifitt ipfi7>L: erit 
DC P L trapczium : & tunc dice rcQanguUtm K L Naquale effe ei , quod linea 7> L , 
& utraque ipfarum C7> , L 7* 
centinetur . Si enim parallclo- 
grammum L R complcatur , fi- 
cuti prius ; producauturque D C , 
L P •, ita ut ipfi L P aqualit 
ponatur C S ,& ipfi D C aqua- 

UsPT; & iungantur S,T : fitt D T parallelogrammum duplum ipfius T)? , &. **- 
dcmerit demonjtratio . Hoc autcm uttlt cft etiam adta, qua fcquuntur. 




THEOREMA L. PROPOSITIO L. 



SI hyperbolen , vel ellipfim , vel circuli circunferentiam recla 
linea contingens cum diametro conveniat j & per taclum & cen- 
trum linea producatur > a vertice autem ordinatim applicata con- 
veniat cum ea 3 quaeduciturperta£tum&centrumi fiatque,utpor- 
tio contingentis , inter ta6Vum & applicatam interie&a , ad por- 
tionem lineae du£fae per taftum & centrum,quae itidem inter ta- 
6tum & applicatam interijcitur , ita quaedam recla linea ad du- 
plam contingentis : quae a fec"Vione ducitur , contingenti aequidi- 
Itans , ad lineam per ta£him& centrum du£Vam , poterit fpatium 
rcclangulum , quod adiacet inventae lineae , latitudinem habens 
interiectam inter ipiam & ta£Vum > in hyperbola quidem exce- 
dens figura fimili contentae linea dupla eius , quae eft inter cen- 
trum , & taclum , & inventa linea s in ellipfi verb & circulo ea- 
dem deficiens . 

H srr 
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SIT hvperbole, vcl cllipfis , vd circuli circunfcrcntia , cuius diamcter A B , 
«ntrumC & JiiaPE fctfionem contingat ; lundta vcrdCE produca ur ad 
Pa'rtcs, ponaturguc C K ipfi E C squalis ; & pcr B ord.natun applicetur 
S^tf^SSlSrEadiaosanguk» ipfi E C ducatur E H ; natquc, utF E ad 
l G ita E H adduplam ipflus E D ; & iunfta H K producatur : fumpto deniquc 

Sj2 Su?eX&uU E q "t F E ad E G iu S E a^E 
AFEadEG, itaLMadMR.crgoutLMad MR, itaSE aJED. fedcum 
t Lmonnratum ^fit triangulum R rfC in hypcrbola quidem rnaius eijc , quam tri- 
5 acm , lir yrrn w eft trianpulum C D E i m clhpli vero & circulo minus , ipfo 

^LTxT^ 

NRMXquadrilatcro; incllipfi autcm& circulo , triangulo M X C : cnt L M 
R txiangulum quadrilatcro M EDXacqualc . atquc cit M X *qu.diftans DE.6: 




^ angulus L M R asqualis angulo E MX . crgo rc&angulum LMR aequalc eft re- 
p clangulo, quodlineaEM, & utraque ipfarum ED, MX continetur. efl : au- 
temutMCadCE, ita&MXadED, cVMOad ES.utigiturMOad ES, ita 
MXadED: & componcndo ut utraque M O , S E ad E S , ita utraque MX , 
D E ad E D . quare permutando , ut utraque M O , S E ad utranque M X , D L, 
», fcxti . ita S E ad E D . fcd ut utraque M O , S E ad utranquc M X , D E , ita reflan- 
gulum , quod continctur utraquc M O, S E, & ipfa E M , ad contcntum utraque 
M X, D E,& E M. ut autem S E ad E D > iuFEad EG, hoccftLM ad MR , 
videjicet quadratum L M ad reftangulum LMR . quare ut rcttangulum, contcn- 
tum utraquc M O , S E & E M, ad contentum utraque M X , D E, & E M , ita-, 
quadratum L Mad reflangulum LMR: & perrautando ut rcftangulum, contcn , . 
tum utraquc M O , S E, & EM ad quadratum M L , ita contcntum utraquc M X , 
DE, & E M ad L M R reftangulum . eft autcm retfangulum L M R acquale rc- 
ttangulo , quod fitex EM , & utraque M X , D E . crgo quadratum L M aequa- 
lc cft reftangulo ex E M , & utraque M O , S E . cftque ES ipfi SH asqualis , & 
S H ipfi O P . quadratum igitur L M reftangulo EMP aequale erit . 

EV- 
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EVTOCIVSJ 

CASVS baius thtortmatis ita /t habtnt , ut in quadmgtfimo tertie , & ita cafus thte-' 
rematis quinquagtfimi primi . 

FED. COMMANDINVS., 

Vt autem F E ad E G , ita L M ad M R . 3 Ok fimilitudintm triangulorum F E A 
G , L M t\. namcum aquidifitnt GF , L R ; angulus QFE aqualis ejr angulo RLM\ »?.primt; 
Cr angulus FG E angulo L t\ M» ergo & rtliquus rtliquo aqualis ; & triangulum F Ety 
trianguio LMR fimilt trit . 

*Sed ciim demonftratum ilt triangulum R N C in hyperbola quidem maius cflc > B 
quamtriangulumCGB. ] Etenim in quadragtfimo ttrtio buius demonfiratumeii 
triangulum X L N in hyperbola minus tjfe , quam triangulum C N 2{, triangulo 
CGE t in cllipfivcro , & circuli circunferentia und cum ipfo C ^Ndquaie tffe trian 
gulo C G 2 . 

Hoc cft triangulum CDE.] Triangulum euim CDE triangulo CGH aqualc de- Q 
monflratum tfi in quadragefimo tertio buius, videlicet in fecunda demonfiratione , quam 
afert Eutocius in commentarijs . 

Ergo re&angulura L M R aequalc cft rettangulo , quod Iinea E M , & utraque D 
ipferuraED, M X continetur . ] Ex oUavolemmate Fappi, & ex tjs,quaEutocius 
proxime demonfiravit . 

Eft autem ut M C ad C E , ita & M X ad E D ; & MO ad ES. ] Ex quart* £ 
ftxti , funt enim triangula C E 'D , C MX fimilia ; itemque fimilia inter fe triangula 
CMO t CES. 

THEOREMA LI. PROPOSITIO LI. 

SI quamlibet oppofitarum fec"Honum recla linea contingens 
cum diametro conveniat > & per ta£rum & centrum linea pro- 
ducatur ufque ad alteram fechonem ; a vertice verb ducatur li- 
nea aequidiitans ei , quae ordinatim applicata eft > convenienfque 
cum linea pcr taclum & centrum du&a > & fiat, ut portio con- 
tingentis inter applicatam &c taclum ad portionem lineae duclae 
per taclum & centrum , quae inter ta£Vum & applicatam inter- 
ijcitur, ita quaedam rec~ra linea ad duplam contingentis : quac in 
altera feclione ducitur,aequidiftans contingenti a ad lineam per 
ta£rum & centrum duclam , poterit reclangulum , quod adiacet 
inventac lineae , latitudinem habens lineam , quae eft inter ipfam 
& ta£Vum > excedenfque flgura fimili ei , quae linea,inter oppo- 
fitas fecliones interie£ta,&inventa continetur , 

SINT oppofita: feftioncs , quarum diametcr A B , centrum E ; & linea C D 
feftioncm B contingat ; iun&aquc C E producatur : ordinatim verd applicetur 
B L G i & tiat , ut L C ad C G , fic quxdam rccla linca K ad duplam C D .Itaque 
perfpicuum cft in fcftionc B C lincas aequidiftantcs C D, quas ducuntur ad lincam 50« huita 

H x in 
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in direftum ipfi E C produftam , pofle fpatia adiaccntia Jinea? K , latitudinemquc 
habentia Jineam , quatcftintcripfas&ta&um, & cxccdcntia hgura fim»li con- 
tcntac linca C F& K.dupla eft cnim F C ipfius C E . Dico igi- 
turidcmcvenirein fc&ionc AF. Ducatur pcr FlineaMF, 
quae A F fe&ionem contingat : ordinatimque applicctur A X 
N Et quonian\oppofita: fcftioncs funt B C , A F.atque ipfas 

vide Eut. contingunt C D , M F . erit C D ipfi M F asqualis , & feequi- 

ln 44. hu- diftans. eft autem C £ «equalis E F. ergo & E D ipfi E M . 

,u * • fed quoniam ut L C ad C G , ita Jinca K ad duplam C D , hoc 
cftMF. crit ut XFad FN, ita K ad duplam M F . atquc 

jo. huius cft hypcrbolc A P > cuius diamctcr A B ; & M F ipfam con- 
tingit ; ordinatim verd appJicata eft A N ; & ut X Fad F N , 
ita K adduplam M F . crgo quascunque a fc&ione ducuntur, 
ayjuidiftantes F M, ad Jincam , quas in dire&um protcnditur 
ipfiEF, poteruntrc&angulura contcntum lioca K, & in- 
tcricfta intcr ipfas & punftum F , exccdenfquc figura fimili 
ci , quas linca C F & K continctur . 

hnius ITAQUE his demonftratis , perfpicuum eft in parabola una- 
quanque re&arum linearum , quae diametro ex generatione du- 
JJ; hoio$ cuntur aequidiftantes,diametrum elTe j in hyperbola verb, ellipfi, 
& oppofitis feclionibus unaquanque earum , quae per centrum 
49. huius ducuntur : & in parabola quidem applicatas ad unaquanque di- 
ametrum , aequidiftantes contingentibus , polTe reftangula ipfi 
adiacentia > in hyperbola , & oppoiitis poflfe reclangula adiacen- 
tia ipfi, quae excedunt eademfiguras in ellipfiautem, qux eadem 
deficiunt : poftremb quaecunque circa fecliones , adhibitis princi- 
palibus diametris,demonftrata funt , & aliis diametris alTumptis, 
eadem contingere . 

E v T o c I v S. 

blAMiTKgM cx gcncrAtionc voc*t communem /caioncmpUni/ecantis, & trUn» 
g*li per stxem , q um in ip/o cono ejjicitjtr ; quam & principalcm dinmetrum AppelUt . 
Dictt dHtem omnU 4ccidentiA /cclionum , qut in /upcrtoribus theorem^tibus demon- 
firdta fnnt , po/itis principdJibuj dmmetris , G" aliis quibu/cunquc dinmetris Ajf.tmptis , 
tddem continicrc pojfc . 



jo. 51. 

fO. 



PROBLEMA L PROPOSITIO LIL 

RECTAlineadatainplano, ad unum pun&um terminata, in- 
venire in plano coni fec"honem, quae parabole appellatur > ita ut eius 
diameter fit data linea, vertex lineae terminus, qux verba fe&io- 
ne ad diametrum in dato angulo applicatur , pofTitreclangulum 

con- 
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contentum linea, quae eft interipfam & verticem feflionis, &al- 
tera quadam data linea. 



SIT recta linea data pofitionc A B , ad A punclum terminata ; altera autem 
magnitudinc data C D : & datus angulus primiun fit rc&us. Itaque oportct in 
fubicdto plano invenirc parabokn , itautciusdiamcterfit AB , & vcrtexA: rc- 
c*tum autcm figurs latus C D , & ordinatim dudta in refto angulo appliccntur , 
hoc cftutAB fit axis . Producatur A B ad E j fumaturquc ipfius C D quarta pars 
C G ; & fit A £ maior , quam C G : ipfarum autcm C D , E A mcdia proportio- 
nalis fit H . cft igitur ut C D ad E A , ita quadratum H ad E A quadratum . fcd 
CDcft minor , quamquadrupla ipfius E A . ergo ck quadratum H quadrati E A 
minuscft, cjuam quadruplura: & propterca linea H minor , quam dupla ipfius 
EA. Cum igitur duas lihcae E A maiores fint, quam H; fiertpoted, utcxil, 
& duabus E A triangulum conftituatur . crgo in linea E A conftituatur triangu- 
lum E A F rcclum ad fubieftum planura i ita ut E A acqualis fit A F , & H jequa- 
lisFE: ducaturquc AK atquidiftans E F, ckFKipfiEA: deinde intclligatur 
conus,cuius vcrtex F punctum , bafis autem circulus circa diametrum K A, rc- 
ftus ad planum , quod pcr lincas A F ,. F K trafcfit . crit igitur is conus rc&us, quo- 
niam A F aequalis cft F k. Itaquc fccctur conus pla- 
no , quod circulo K A jequidiftct ; faciatquc feftio- 
ncm circuiura M N X, rettum vidclicct ad planum 
tranficnsperMF, FN : & fitcirculiMN X, & 
M F N trianguli communis fcctio M N « quare-» 
M N circuli diameter cft • comraunis autcra fectio 
plani fubiccti , & circuli fit X L . Quoniara igitur 
circulus M N X rcdtus cft , & ad i ubicctum pla- 
nura , & ad triangulum M F N : communis ipfo- u, 
rum fcdtioXLadMNFtriangulum, hoc cft ad 
K F A pcrpendicularis erit . quarc & ad omnes re- 
£tas lineas , quje in triangulo ipfam contingunt, & 
ad utranque lpfarum M N , A B . rurfus quoniam 
conus baiira habcns circulum M N X , verticcm ve- 
ropunc r tumF, fecatur plano ad MFN triangu- 
lumrctto, quadfc&ionemfacitcirculumMNX; &fccatur altero plano fubie 
&o , fccantc oafira coni fccundura recTam lineamX L , pcrpendicularcm ad M N, 
qute communis- fettio eft circuii M N X ,& M F N trianguh*. communis autcm fc- 
ctio fubiciti plani , & trianguli MFN , vidclicct A B acquidiftans eft lateri coni 
FKM. erit coni fcftio , in fubic&o plano fafta, parabolc, cuius diameter A B: 
& linca: » a fc&ione ad ipfam A B ordinatim duttae, in reclcrangulo applicabuntur. 
sequidiftantesenimfunt lineaeX L, quse cftad A B pcrpendicularis . &quoniam 
trcs linea; C D, H , E A proportionales funt . aequalis autem E A ipfi A F , & ipfi 
F K ; atquc H a;qualis E F , & A K . erit, utCDad AK, ita AKad AF. quare_j 
ut C t) ad A F , ita quadratum A K ad A F quadratura , hoc cft ad id , quod 
AFK continetur . ergo re£"tum feftionis latus clT C D. iliud enim in undecimo 
theorcmatc dcmonftratum fuit . 

IISDEM pofitis non fit datus angulus rcclus ; intclligaturque ipfi asqualis , 
qui H A E continctur ; & fit A H diraidia C D ; ab H vero ducatur H E ad A E 
perpendicularisi pcrque E ipfi BH ajquidiftans ducatur EL ; & abA ad EL 
pcrpcndicularis A L: deinde feclaEL bifariaminK, ab ipfo K ducatur K M ad 
rcctos angulos ipfi E L ; & ad puncta F , G producatur ; & quadrato A L asqua- 

lc 
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lefitre&aiigulumLKM. Itaque duabus rc&is lincisLK, KM datis,LKqui- 
dcmpofitione, quae ad K tenninatur , K M verd magnitudme; & dato angulo 
rcdo, defcribatur parabolc, ut dictum cft, cuius diametcr KL> vcrtcx K, & 
rcftum latus K M : tranfibit autem per A , pro- 
pterea qudd quadratum A L re&angulo L K M 
cft aequale ; & iinca A E foftionem contingct , 
quoniam L K aequalis eft K E . fed H A aequidi . 
ftat E K L . crgo H A B diamctcr crit fectionis : 
c3t a fc&ionc ad eam appUcats, ipfi A E aequidi- 
ftantes, bifariam dividentur a iinca A B ; & in an- 
gulo H A E applicabuntur . Quoniara igitur 
angulus A E H aequalis cft angulo A G F . & 
communis.qui ad A. triangulum AHE fimile 
cft AGF triangulo . ut crgo H A ad A E , ita 
FAadAG: &ideo ut dupla H A ad duplam 
A E , ita F A ad A G . fcd ciim CD fitdupla / 
ipfius H A ; erit ut F A ad A G, ita CD ad 
duplam A E. quarcpcrca,qu2einquadragci]mofextothcorcmatcoftenfafunt, 
erit C D rcftum fcftionis latus . k 

PROBLEMA II. PROPOSITIO LIII. 

DATIS duabusrer5lislineisterminatis,quaeadre£los interfe an- 
gulos conftituantun & altera produ<fta ad eafdem partes angulo 
A reclo, invenire in linea producta coni fec~tionem , quae hyperbo- 
le dicitur , in eodem plano , in quo funt datae lineae > ita ut pro- 
dufra fit diameter feclionis , & vertex pun&um , quod ad angu- 
lum confiftit : quae verb a fe&ione ad diametrum applicatur , 
angulum faciens aequalem dato , poflit re£tangulum , quod adia- 
cet alteri lineae , latitudinem habens lineam interieclam inter ap- 
plicatam & verticem feclionis , excedenfque figura fimili , & fi- 
militer pofita ei , quoe datis a principio lineis continetur . 

• 

SINT datae rettae lineae terminatae AB, BC, ad reclos intcr fc angulos; & 
producatur A B ad D • Oportet igitur in plano , quod pcr A B C tranfit , inve- 
nirc hyperbolen ; ita ut*cius diametcr fit ABD, vcrtcx B pun&ura, & re&um 
iigurae latus B C : quae ver6 a fe&ione ad B D in dato angulo appliccntur , poffint 
re&angula adiaccntia ipfi B C ; quae latitudines habcant lineas interie&as inter 
ipfas , & pundlum B ; excedantque figura fimili , & timilitcr pofita ei , qu.x lineis 
B A B , B C cpntinctur . Sit datus angulus primum rectus ; & cx linea A B planuna 
attollatur, rettum ad fubieftum planum , inquocirca lincam AB circulus dc- 
lcribatur A E B F ; ita ut pars diametri circuli , quae in portione A E B compre- 
licnditur , ad partcm comprchenfam in portione A F B non maiorem proportio- 
neinhabcat, quamABadBC: &fcceturAEB circunfercntia bifariatn in E; 
i, certii . «Jucaturque a pun&o Ead A B pcrpcndicularis E K ; & ad L producatur . crgo 
E L (iiameter cft circuli . Quod fi ut A B ad B C , ita fuerit E K ad K L ; utemur 
pundo L : fin minus ; fiat, ut A BadBC, ita EK ad minorcm ip/a K L , quae fit 

KM 
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K M ; & pcr M ducatur M F aequidiftans A B; iun&ifque A F , E F , F B , per B 
ducatur B X ipfi F E aequidiftans . Itaque quoniam angulus A F E aequalis cit an- 
guloEFB. angulus autcm A F E angulo A X B : & E F B ipfi F B K . erit & 
FBXangulusanguloFXBaequalis. quare&linea FB aequalis JineaeFX. In- 
tclligatur conus , cuius vertcx F , & bans circulus circa diametrum B X , re&us 
ad F B X triangulum . erit utiquc is conus rcftus ,. quia F B aequalis eft F X . pro- 
ducantur FB, FX, M F ; & fecetur conus plano , quod circulo B X sequidiftct: 
eritcafe&iocirculus; quifitGPHR. crgo GH circuli diamctcr cft . commu- 
nis autcm feftio circuli GH, & fubicfti plani fic P D R . erit P D R ad utranquc 
ipfarumGH, D B perpendicularis. uterque enim circulorum X B , HG re&us 
eft ad triangulum FGH. fcd & fubiectum planum ad F G H reclum cft . ergo 
communis ipforum fc&ioPDR erit&adFGH pcrpendicularis , & ad omnes 
reclas lineas , quae, in eo plano confiftentcs , ipfam contingunt . Quoniam igitur 
conus, cuiusbafiscftcircuJusGH, & veitcx F, fecatur plano ad FGH trian- 
gulum rccto, quod facit feftionem cjrcuium ; fecatur autem & altero plano 
fubiefto, fccantcbafim coni fcqundum reOamlineam PDR, perpendicularem 
ad G D H ; & communis fe&io fubiedi plani , 
& trianguli F G H , vidclicct P B produ&a 
ad B convcnit cum G F in pun&o A : crit ex 
ijs, qua; dcmonftrata funt, fc&io PBR hy- 
perbolc, cuius vcrtcx B ; & ordinatina duOae 
ad diamctrum B D in re&o angulo applica- 
buntur . squidiftantes ctenim funt ipfi P D R. 
PraetercaquoniamutABadBC, ita cft EK 
adKM. &utEKadKM,ita EN adNF, 
hoc eft rectangulum E N F ad N F quadratum. 
crit ut A B ad B C , ica E N £ rt£angulum 
ad quadratum N F . fed E N F rct}angu]iini 
aequale cft re&angulo A N B . ergo ut ABad 
BC, ita rctanguium A N B ad N F quadra- 
tum . rcftangulum autcm AN BadN F qua- 
dratum proportioncm habct compoGtatn cx 
proportionc A N ad N F, & cx proportionc 
B Nad N F . fed ut A N ad N F , ita A D ad 
DG, &FOadOG: & utB N ad NF, ita 
FOadO H . quare A B ad B C proportionem 
compofitam habet ex proportionc F O ad O G , 
& cx proportionc F O ad O H , hoc cft cx proportione quadrati FOad rectangu- 
lumGOH. cftieiturut ABadBC, ita quadratum FO ad GOH reftangu- 
lum . atque cft F O aequidiftans A D . icquitur ergo , .ut A B fit tranfvcr- 
fum figura: latus^ & BC rectum. etcnim haec in duodecimo theorematc oftcn- 
fa func . 

NON fit autcm datus angulus reftus: fintque rcAae lincae datae A B, AC: 
& datus angulus asqualis fit ci , qui B A H continctur . Oportet igitur de- 
fcribcrc hypcrbolcn ; ita ut cius diameter fit A B , & rec"tum latus A C : du- 
fta: ver6 ad diamctrum in angulo B A H appliccntur . Sccctur A B bifariara 
in D ; & in linca A D dcfcnbatur fcmicirculus A F D : & ducatur quaedam 
rcfta linca F G in fcmicircuJum , aequidiftans A H ; facienfque proportionem 
quadrati FG ad rectangulum D G A candem > quam habet C A ad dupJam 
A D ; & iuncta F H D producatur : ipfarum autem FD, DH mcdia propor- 
tionalis fit DL; ponaturquc ipfi LD aequalis DK; & quadrato A F aequa- 
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lc re&angulutn LFM; & iungatur K M : dcindc pcr L ad rcftos angulos lpfi 
KF ducatur L N ; & ad X producatur. Datis crgo duabus rcftis lmeis tcr- 
minatis , & ad rettos intcr fc angulos K L , L N , dcfcribatur hyperbolc ; cu- 
ius tranfvcrfum quidcm latus fit KL, rcttum verd LN: & a leftionc ad dia- 
ractrum du&ae in rc<fto angulo appliccntur ; & poflint re&angula adiaccntia 
lincx LN, qua latitudincs habcant intcrieftas intcr ipfas & punclum L;ex- 
ccdantquc figura fimili ipfi K L N . tranfibit igitur feflio pcr A , ciim qua. 
dratum A F ajquale fit reftangulo L F M : & 
linea A H feclionera contingct ; re&angulum 
cnim F D H quadrato D L eft asqualc . crgo 
A B diameter eft fc#ionis . £t quoniam ut C A 
ad duplam A D , hoc cft ad A B , ita quadra- 
tum F G ad rcdtangulum D G A . fed C A ad 
duplam A D compofitam proportionem habet ex 
proportionc C A ad duplam A H , & cx pro- 
portionc duplas A H ad duplam D A , hoc eft 
cx proportione H A ad A D , hoc cft F G ad 
G D . habebit C A ad A B proportioncm com- 
pofitam ex proportione C A ad duplam A H , 
& ex proportione F G ad G D . habct autcm 
& quadratum F G ad reftangulum DGA pro- 
portionem compofitam ex proportione F G ad 
G D , & ex proportione F G ad G A . propor- 
tio igitur compofita cx proportione C A ad du- 

plam A H,.& ex proportionc F G ad G D eadem cft , quac proportio * 
pofita cx proportionc F G ad G D , & cx proportionc F G ad G A . com- 
munis auferatur proportio , quae cft F G ad G D . ergo ut C A ad duplam 
A H , ita F G ad G A . & ut F G ad G A , ita O A ad A X . ut igitur 
C A ad duplam A H , ita O A ad A X : quod ciim ita fit , erit A C linea, 
iuxta quam poflunt , qua; a feclionc ducuntur . hoc cnim inquinquagcGmo 
thcoremate demonftratum eft • 




EVTOCIVS. 

ET cx linca A B pJanum attollatur, reftum ad fubicaum planum,in quo 
circa hneam A B circulus defcribatur A E B F, ita ut pars diametri circuli, 
qua: in portione AE B comprchcnditur,adpartcin comprchcnfam in portio- 
nc A F B , non maiorcm proportionem habeat , 
quam A B ad B C . ] Sint dua reila linca tsi £ , 
« C i & oportcat 'circa <tsf B circulum dc/cribcrc , 
,-niuj diametcr a linea A B ita dividatur , ut part 
ipfitu , q ua efl ad C, ad reliquam partem non maiorem 
yroportionem b.tbeat , qudm A £ ad B C . Ponatur 
..unc eandcrn babere : feceturque tsi B bi/ariam in Z>; 
& pcr D ad rcEios angulot ipft A B , ducatur E Z> F; 
& fiat y nt iA B ad '£ C , ita E D ad D F i at- 
t;ttc E F bi/ariam fecctur . conflat erjo , fi quidcm 
±4 3 fit aqualit B C ; cr E D ipft D F aqualem, 
cjfc t C id:o punSlum Z> lineam E F bi/ariam /ecare: 
fi vero A £ fit maior £ C , & E D ip/a Z> F ; punc7um,quod bifariam lineam 
E F /ccat , in/ra Z> cadet : & fi minor fit , cadct /upra . /cd in/ra cadat ut G: & 
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centro quidem G , intervatio autcm G F circulus defcribatur . neceffarium utique tsl 
eum vtl per puntla A ,'15 tranfirt , vel extra , vel intra : & fi tranftat per A,B;fattum 
iamerit , cjuod oportebat ;fivcro tranfeat extra ,pr*ducatttr tsfB inmtrauque partem, 
ut conveniat cum circunferentiu circuli in punQis H, K : iunSHfyuc F H, HE ,E K, 
K F 3 ducAtur per 71 lineu M H , tquidiftans F K , & B L aquidiftans K S:& iungan- 
turMA, *si L , qus ipfis F H , HE aquidiftabunt : propterea quod aquales inter fe j 1. tertti. 
fint AD ,D B , itemq ue HD , D K , O" E D F ad rcQos angulos ipfiHK. Quoniam *9.primi. 
igitur angulus , qui ad K, rc&us cft.CT MTt, B L aquidiftant ipfis F K, K E. erit & 
qui ad 7t retlus . & eadem raxionc , qui ad A . quare circulus circa M L defcriptus per 
punfta A , B tranfibit . Itaque defcribatur , fttque MtAL B . Et quoniam M 7t aqui- 
diftans eft ipfi F K ; erit ,ut F D ad D M ,ita K D adDTt : & fimiliter mt K D ad 
D 7t , ita E D ad D L : &ptrmutando ut E D ad D F,ita LDadD M.ergo utAH 
ad B C, ita LDadDM. Quod fi circutus circa F E defcriptus ftcet lineam A 7t ; 
idem nibilominms demonftrabitmr . 

ETinlincaADdefcribaturfeinicirculusAFD: & ducatur quacdam reflali- 
neaFG infemicirculum , aequidiftans A H : facicnfque proportionem quadrati 
F G ad redtangulum D G A candcm , quam habet C Aad duplam A D . ] Sit fe. 
micircmlms ABC circa diametrmm A C ; data amtem proportio fitEF 
adFG : & oporteat facere ea , qua propofita funt. 'Ponatur ipfi E F 
aquatis F H ; & H G in punfto K bifariam dividatur ; ducaturque in 
femicircuto quapiam retla linea CB , in angulo tACTt : CT a centro 
L ad ipfam perpendicmlaris ducatur , ejua produ&a occurrat circuli cir- 
cunferentia in N; & per Nipfi C B aquidislant N M. ergo N M cir- 
culum contingit . Baque fiat , ut F H ad H K , ita M X ad X N ; & 
ipfi X Naqualit ponaiur NO : iungautur autem L X, LO, quafemi- 
circnlmm in pmn&is 7{j P fccent ; er ducaturP RD . Quoniam igitur 
X N aquaiis eft NO . communifque & ad retJes anguios N L erit L O 
ipfi L X aqualis . fed L*P eft aqualis L R . ergo & reliqma *P O retiqua 
B. X : C propterea *P R D ipfiO Maquidiftat. eft autem mt F H ad 
HK , ita MX ad X N: cr mt H K ad HG, ita K NadX O. ex aqma- 
li igitmr mt F Had HG , itaMX ad XO: convertendoque utGHad 
HF , ita O X mdX M: & componendo ut q F ad F H , hoc efl ad 
FE , itaO MadM X , hoc eil P D ad D*\.ut autem PDadDR^ 
ita re&angulum P D Rad D R quadratum . fed reftangulum P D R 
aquale eft rctcangulo ADC . ergo utG F adF E, ita tAD C rc&an- 

gulum ad quadratum D R : & eonvertendo utEF adFG ,ita , , DRadre- 

ttangulumeADC . 

FED. COMMANDINVS. 

IN VENIRE in linea produfta coni fe&ionetn , qiue hyperbole dici tur . ] Gracut a 
codex ita habet : <£?m tV< w ^omx^a^hW kuv* 'nfdw , rlui KOKnfu/flu/ vnrtf&oKljj . Sed vi- 
de , ne verba itla ( tV/ rnt fl**r«jSA»J#«n* ) (uptrvacanca, fint , ft*tim enim fubiungit : 

ESTigiturut ABadBC, ita quadratum F O ad G O H roaangulum, ] *Ad C 
hunclocum, ut opinor , unum Pappi lemmapertinet ; in quo oftcnditur, ut quadra- 
tum E Oad rcEtangulum QOH, ita efe rctlangmium tANB ad N F quadratum . 

Facienfque proportionera quadrati F G ad rc&angulum D G A candem , 
quam habet C A ad duplam AD.] ln Graca codice tegitur : tou<ta wnmZH 
rivni A H A biytt rip dvnr t$ rn< A T ^cV Ag. fed lcgcndmm tB , ut apmd Eutocium . Wr 
-TFtfwATw lUu ftTkMi** ™ Ai, quod ttiam tx ijs , fma ftquuntur, ptrfpicui 

, I ET 
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F ETlincaAH fe&ioncm continget ; rcftangulum caim FDH quadrato DL 
cftcequajc. ] Namcumintcr lincas F D , D H propatiotiglis faitafit D L ; rccian- 
1 7. fcxti . gttlnm F D Htqnaie cft tjuadrato D L . <j«arc ex ijs, tjua dcmonsrravimus in c ommcn- 
tarijs i* trigefimamfeptim** propofirioncm hniits , linc.% *A H fccttonem ipfam w 
tingat tteccj/c tfi . 

PROBLEMA III. PROPOSITIO LIV. 

DATIS duabus reclis lincis terminatis , atque ad reclos inter 
(c angulos,invenjrecircadiametrum alteramipfarumconi fc£ho- 
nem, quae ellipfis appellatur , in eodem plano , m quo fu.^t datx 
liheae 5 ita ut vertex ht punclum ad reclum angulum : & a fcclio- 
ne ad diametrum applicatae in angulo dato, poflint reclangula adia- 
centia alteri lineae, quae latitudinem habeantlineam,inter lpfas & 
verticem feclionis interiectami deficiantque figura fimili,&:fimi- 
liter pofita ei, quae datis re&is lineis continetur . 

• 

SINTdatsereasclineaeAB, ACad re&os angulos cooftitutx, quarum ma- 
ior A B . Itaquc oportct in fubicfto plano dcfcriberc cllipfim ; ita ut cius cji.uuctcr 
lit A B , vcrtex A , & re&um latus A C : du&ae vcr6 a fcftionc ad A B in da 10 au- 
gulo appliccntur ; & poflint fpatia adiacentia lincae A C, qux latitudincs habcant 
lincas ,interied~tasinteripfas cVpunftumA; dcficiantquc figura fimili , & fimi.i- 
terpofitaei, quae lineis B A , A C continctur . Sitdatusanguluspriuuim rettus; 
* &cx linea AB planum attollatur, re- 
ftum ad fubiettu planura; in quo ad AB 
circuli portio ADB defcriptt bifaria di- 
vidatur inD; & iungantur D A, D B: 
ponatur autcm ipli AC aequalis A X;& 
pcr X ducatur X O asquidiftans B D; & 
pcr O ipfa O F asquidiftans A B;iun£U- 
quc DFconvcniatcum ABprodutta in 
pun&o E . erit igitur ut B A ad A C , 
itaB AadAX , hoccftDAadAO, 
hoc cft D E ad E F : deindc iungantur 
A F, F B , & producantur ; (umatur- 
quc in F A quodvis pun&um G; & pcr 
G ipfi D E asquidiftans ducatur GL , 
quscum AB produ&a convcniat ia 
K: dcnique producatur F O; & convc- 
niat cum G K in L . Quoniam igitur 
circunferentia ADaequalis cft ipfi D 
B : & angulus A B D angulo DFB 
aEqualis crit. & quoniam angulus E FA 
.-cqualis eft duobus angulis F A D , 
F D A. atque eft F A D angulus aequa* 

lis aneulo F B D , & F D A ipfi F B A. crit angulus EFA aequalis angulo D B A , 
hoc cft B F D . fcd ciim D E aequidiftct ipfi L G ; & angulusE F A aequalis cft an- 
guloFGH, & DFB ipfi FHG. quarc fcquitur, ut FGH angulus.aneulo 

F HG 



7,quinti. 
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F If G fit asqualis , & linca F G linca: F H . itaque circa G H dcfcribatur circulus 
GHN, rcftus ad triangulum H G F : & intclligatur conus , cuius bafis circulus 
G H N , & vcrtcx punctum F . erit is conus rcctus , quod G F asqualis fit F H . & 
quoniam circulus G H N redtus clt ad H G F planum . cft autcm & planum fubic- 
cium rectum ad planum , quod per G H F tranfit . comraunis ipforum fectio ad 
planum perG H F pcrpendicularis crit. communis autem fcctio fit linca KM. 
crgoK M perpcndicularis cft ad utranquc ipfarum A K , KG . rurfus quoniam 
conus , cuius bafis eft circulus G H N , cfc vertex F , fecatur plano per axem, quod 
facit fcdtionem triangulumG H F . fecatur autcm & altcro plano pcr A K , K M 
tranfeunte , quod elt fubic&um planum , fccundum rectam lincamKM, perpen- 
dicularcm ad G K : & planum occurrit ipfisGF, FH latcribus coni . cnt facta »i«hm'us. 
fedtio cllipfis , cuius diamcter A B : dudta: vero a fectionc ad A B in recto angulo 
applicabuntur : funt cnim ipfi K M asquidiftantcs . & quoniam ut D £ ad £ F , ita 
rcctangulum D E F , hoc eft B E A ad quadratum E F . rcdtangulum autcm B E A s6. tertii. 
ad quadratum E F corapofitam proportioncm habet ex proportionc B E ad E F , & 
cx proportione A E ad £ F : utquc B E ad E F , ita B K ad KH, hoc eft F L ad 4« scxti. 
LH: & ut A EadE F, ita AKad KG, hoc cft FL ad LG. habcbit B Aad A 
A C proportionem compofitam cx proportionc F L ad L G , & cx proportionc F L 

ad L H : qua: quidcra proportio eadcm cft , quam habct quadratum F L ad G L H 

rectangulum . ergo ut B A ad A C , ita F L quadratum ad rc&angulum G L H. 

quod ciim itafit, linca AC redtum crit figura; latus, ut oftcnfum cft in deci- 

mo tertio theoremate . 

IISDEM pofitis, fit linea A B minor ipfa A C : & oportcat circa diamctrurrL, 

A B cllipfim dcfcribcrc j ita ut A C rcclum fit figura; latus . Sccctur A B bifariam 

in D , a quo ad rcctos angulos ipfi A B ducatur EDFj& rcctangulo B A C squa- 

lc fit quadratum F E , & linea F D acqualis D E : lincae vcro A B jequidiftans du- 

catur F G ; & fiat , ut C A ad A B , ita E F ad F G . maior cft igitur E F , quam 

FG. ItaquequoniamreAangulumC A Bzequalc eft quadrato EF: ut CA ad 

AB, ita cft quadratum F Ead quadratum A B , & quadratum F D ad D A qua- 

dratum . ut autcm CAadAB,itaEF 

ad F G. crgo ut E P ad F G , ita qua- 

dratum F D ad quadratum D A . 

fcd quadratum F D aequalc cft rc- 

ctangulo F D E . quarc ut E F ad 

F G , ita rcdtangulum E D F ad D 

A quadratum . Duabus igitur rcctis 

lineis tcrminatis, aptatifque ad rcctos 

intcr fc angulos , quarum maior cft 

E F , defcnbatur cllipfis ; ita ut E F 

diainctcr fit , & F G rcctum figurx latus . tranfibit utique fedtio pcr A ; 
quoniam ut redtangulum F_D E ad quadratura D A , ita eft E F ad F G, 



B 

1 5.quioti 





atquc cft A D .xqualis D B , 
liplis circa A B dcfcripta crit . 
tum F D ad quadratum D A 
B aiqualc . crit ut C A ad 
A D B . quarc A C redtum cft 



tranfibit igitur ctiam pcr B : ac proptcrca cl- 
& quoniam ut C A ad A B , ita quadra- 
. atquc cft quadratum D A redtangulo A D 
A B , ita D F quadratum ad rcdtangulum_, 
rigurx latus . 



SED non fit datus angulus rcdtus; fitquc ipfi squalis B A D : & fedca-» 
A B bifariam in E , circa lincam A E femicirculus A F E dcfcribatur ; in 
quo ipfi A D a:quidiftans ducatur F G j ita ut raciat proportioncm qua- 
drati F G ad rccftangulum A G E candcm, quam habet linea C A ad A B: 
& iundta: A F , E F producantur : & fumatur ipfarum D E , E F mcdia pro- 



D 



C 
E 
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por- 
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portionalis E H , cui aequalis ponatur E K : flat autcm quadrato A F aequa- 

lc roaangulum H F L ; iungaturquc K L ; & per H ipli H F ad rcftos an- 

guJos ducatur M H X , aiquidiftans ipfi A F L; 
n.tcrtii. re&us eft cnim angulus, qui ad F . Itaquc da- 

tis duabus rc&is lincis terminatis , & ad re&os 

intcr fe angulos K H , H M , defcribatur clli- 

pfis, cuius diamctcr tranfverfa K H , & rcftum 

figurae latus H M : duclae verd a fcftionc ad 

H K in refto angulo appliccntur . tranfibit igi- 
u.huius, tur fe£io per A ; quia quadratum F A rettan- 

gulo H F L eft aequale . & quoniam H E ae- 

qualis cft E K , & A E ipfi E B ; tranfibit & 

pcr B fe£lio ; cuius quidcm ccntrura E , diamc- _ 
F tcr A E B , & linca D A fcaioncm continget; D 

proptcrca qudd re&angulum D E F ajquale cft 

quadrato E H . cft autem ut C A ad A B , ita 

F G quadratum ad reftangulum A G E . fed 

C A ad A B proportioners habct compofitam., 

ex proportione C A ad dupiam A D , & ex 

proportione duplae A D ad A B , hoc eft ex 

proportjonc D A ad A E , quadratum wcro F G 

ad re&angulum A G E compolitam proportio- 

nem habet ox proportione F G ad G E , & cx 

proportione F G ad G A . crgo proportio , com- 

poiita cx proportione C A ad duplam A D,& 

cx proportione D A ad A E , cadcm cft , quae 

componitur cx proportione FG ad GE, & proportlonc FG ad GA, fed ut 
4. sexti , DA ad A£, itaf G ad GE. ergo fublata communi proportionc , crit ut C A 
Q adduplam AD, itaFGadG A, hoceft XAadAN . quando autcm hoc ita 

fit , Jinca A C reftum elt figurae latus , 




EVTOCIVS, 

ET feta AB bifariam in E, circa lincam AE fcmicirculus A F E dcfcriba- 
tur; inquo ipli A D aequidiftans ducatur F G ; ita ut faciat proportioncrru, 
quadrati F G ad reftangulum A G E candcm , 
quam habct Jinca C A ad A B . ] Sit femicircutus 
Isl B C , tn quo reita linea qutpiam ssi B ; ponan- 
turquc drtx rcil*. linea intquales '& E , £ F ; C7 pro- 
ducatur £ £ ad G , ut ftt F G aqualis D E ; & E G 
in H bifariatm divtdatnr : fumpto antem circuli ccn- 
tro K , ab eo ducatnr perpendicularis ad A B , qut 
circunfercntia circuli occurrnt in L ; perque L ipfi 
tsi l B tquidiftans ducatur L M ; & K *A produtJa 
conveviut cum L M in punito M : dcinde fiat , ut 
H F ad F G , ita L M ad M N ; atque ipft L N 
ajuatis fit L X , W iunita N K , K X producantur 
adco , ut d completo circulo fecentur in punitit O , '?; 

iuvgatur OR P.^uoniam igitur Mt H F adFG, K . 
ita efi L M ad M A: componendo erit , ut HG ad 
0' F , ita L N ad N M : & convertendo ut F G ad G H , ita M N ad N L . 




r 
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ut auttm F<j adG E, ita MNad NX : & dividendo ut G F ad F E , ita NM ad 
M X . quod cum N L aqualis fit L X , communifque & ad retlos angulos L K ; erit Cr 
K Naqualis K X . & eil K Oipfi K P aqualis . aquidiflans igitur efl NX ipfi O T : 
atqne ob id triangulum K M Nfimtle triangulo KRO: & triangulum KMX ipfi 
KRP. ergo ut K M ad K j\ , ita M Nad RO . fedut K Mad K R , ita M X ad 
V R . quare ut M N ad R O , ita MXad P R : CT permutando ut NM adMX , ita 
ORadR^P. utautemNMadMX , tta G F ad F E , hoc efi D E ad E F ; & ut 
O T^ad R P , ita quadratum ORad rettangulum O RJ> . ergo ut D EadE F ,itaO R 
auadratum ad rettangulum ORP$ atque efi retiangulum ORP rc&angulo %ARC ^^• tc^t, '• 
aquale , ut igitur 'D EadEF , ita quadratum O Rad rcftangulum tsiRC . 

FED. COMMANDINVS. 

HABEBIT B A ad AC proportionera compofitam .] Superius nanque dcmon- A 
firatumeft B Aad AC itaeffe , utDEadEF. 

ITAQV E quoniam reaangulum C A B asqualc cft quadrato E F ; ut C A ad B 
A B , ita clt quadratum F E ad quadratum A B . ) Cum enim rcttangulum CAH 
quadrato E Ffit aquale. erit utCAadEF, itaEF adsAB . quare ut C A ad A'B , » '«« 
itaquadratum C tAadquadratum E F ,hoc efi quadratum E F ad tA'B quadratum . c ° r,t0, * e - 

TRANSIBIT utiquc feaioperAi quoniam ut rettangulum FDE adqua- q U 
dratum D A , ita cft E F ad F G . ] Ex vigefima prima propofitione huius • 

QVARE A C rcftum cft figuraj latus. ] Ex eadem vigefima prima. D 

ET linea DA fctfioncm continget ; propterca qubd reftangulura D E F F 
aequale cft quadrato EH. ) Exijs t quanos demonfiravimus in trigefimam ottavam 
propofitioncm huius libri. 

QVANDO autcm hoc ita fit,Iinca AC reftum cft figura: latus )Ex quinquagefima G 
propofitione huius . 

PROBLEMA IV, PR OPO SITIO LV. 
DATIS duabus reclis lineis terminatis , atque ad reclos inter 
fe angulos, invenireoppofitasfeclionesiquarum diameter (it una 
datarum hnearum , & vertices lineae termini : applicatae ver6 ab 
utraque fe&ione in dato angulo poflint fpatia adiacentia alteri li- 
nea^excedentiaque flgura limili ei, quae datis lineis continetur. 



SINT data; rcftae lineaj tcrminatae ad reftos intcrfe 
angulos B E , B H : & datus angulus fit G . Oportet uti- 
quccirca unam lincarum B E, B H fedhoncs oppofitas dc- 
(cribcrc ; ita ut dufoe a fe&ionc lincse in angulo G appli- 
ccntur. Datis igiturduabus rc&is lincis BE, BH, de- 
fcribatur hypcrbolc A B C ; cuius diamctcr tranfverfa fit 
B E, & reftum figurae latus H B : du&ae vcro ad lincam, g- 
qua: in direclum ipfi B E conftituitur, applicentur in an- 
gulo G ; quod quotnodo ficri oportcat , lam di&um cft . 
Ducatur pcr E linea E K ad rcftos angulos ipfi B E , quas 
fit aequalis B H : & defcribatur fimiliter alia hypcrbolc 
D E F ; ita ut cius diametcr fit B E , re&um figura; latus 
E K;& du&ae a feflione ordinatim appliccntur in angulo 
qui dcinccps cft ipli G . conftat igitur B, E feftiones cfle-» 
oppofitas , quarum diamctcr cft una ; duovcro rcfta Ja- 
tera inter fe asqualia . 





PRO- 
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PROBLEMA V. PROPOSITIO LVI. 

- 

DATIS duabus rec"tis lineis , fcfe bifariam fecantibus , circa 
utranque ipfariun fecliones oppofitas defcribere i ita ut rec~tae: li- 
nex fint coniugatae diametri : & quarumlibet oppofitarum fo- 
clionum diameter pofTit flguram aliarum oppofitarum . 

SINT datae rcOx lineae , bifariam fc invicem fccantes ,AC,DE . Oportet iam 

circa utranquc ipfarum diamctrum oppofitas fcttiones defcribere ; ita ut A C , D 

E coniugatae fint in ipfis : & D E quidcm polfit figuram carum , quae circa A C 

funt ; A C vcro figuram carum poifit , quas circa D E . Sit quadrato D E xqualc 

reftangulum A C L; fitque L C ipfi C A ad 
jj.huius. rcftos anguios : & duabus datis re&is li- 

ncis , ad re&os inter fc angulos confti- 

tutis , A C , C L , dcfcribantur oppofita: 

feftiones FAG, H CK; quarum diameter 

tranfverfa fit C A , & reftum latus C L : dudlae 

autcm a feetionibus ad C A in dato angulo ap- 
diff. fee. plicentur . erit ipfa D E fccunda diamcter op- 
diamec, pofitarum fettionum : qu6d mediam proportio- 

nem habeat intcr latera figurae ; & ordinatim 

applicatae aequidiftans ad B bifariam fccetur . 

Sit rurfus quadrato AC aequale reftangulum 

EDR: & fit R D ad rc&os angulos ipfi D E. 

Itaque datis duabus rcftis Jineis , ad re&os 

inter fe angulos , E D , D R , feltioncs op- 

pofitae , MDN , OEX dcfcribantur j qua- 

rum tranfvcrfa diamctcr D £ , & D R re- 

Aum figurae latus : du&ae ver6 a feclioni- 

bus applicentur ad D E in dato angulo . 

linea A C fecunda diamccer erit fe&ionum 

M D JSJ , O E X . ergo A C lincas ipfi D E 

aequidiftantes inter fe&iones F A G , H C K 

bifariam fecatj DE ver6 aequidiftantes ipfi AC , quod faccre oportebat. vo- 

centur autem huiufmodi fcftioncs coniugat*. 

* • 

EVTOCIVS. 

SCRIPSIMVS in commentarijs in decimum tbeorema , q uod namfuerit propofitum 
tApollonio in primis trefdecim theorematibus : & in commentarijs in fextum decimttm 
de tribus fequentibus diftttm efi . *s4t verb in feptimo decimo afferit tsfpoi/onius reciam 
lincam , quapcr verticem ducitur , ordinatim applicatt ajuidiftant, extrafeclionem ca- 
dere . In decimo otlavo lineam , q ua utcunque contingenti aquidifians intrd feclioncm 
ditcitnr , ipfamfccare . In decimo nono lineam , qna ducitur ab aiiquo punclo diametri , 
ordinatim applicata aquidislans , cum fcclione convenire . In vigefimo , & in vi^efimo 
primo lineas infeclionibus ordinatim applicatas inquirit , quomodo inter fe fe habeant ; 
itcmqtte diametri portiones t qua ab ipfisfiunt . Invigefimofecundo , & vigefimb tirtio 
traclat de linea , qua in duobus puntlis feclioni occurrit , In vigefimo quarto , & vigcfi- 
mo quinto de ea , qua ipfi occurrit in uno punclo tantitm , hoc efi de iinea , qua fcclio- 
nem continrit . In vigefimofexto dc ea , qua diametro parabola , & hjperbola aquidi- 

fians 
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fians dttcitttr . Iit vigcfimo feptimo de linea fccante parabola diametrum , qttippc qua cx 
ittraqitc parte fciiioni occurrat . In vigcfimo octavo dc ca , qua aquidifians ducitur con- 
tingcnti unam cppofitarum feUionum . In vigefimo nono dc ca , qua per centrum oppofi- 
teiritm fcilionum tranfiens producititr . In trigefimo dc linca tranfcuntc pcr ccntrum el- 
iipfis , & oppofitantm feUionum , qua produtla d ccntro bifariam dividitur . In trigcfi- 
nio primo dc iinca bypcrbolen contingente , qua quidcm diametrum fccat intcr ccntrum , 
& verticem ftciioais , Ih trigefimo fecundo , trigefimo tertio , trigcfimo quarto , 
trigefimo quinto , & trigefimo fexto dc iincis contingcntibus agitur . In trigcfimo 
fcptimo d: co'ttingcntibtts , & de ijs , qua d taftu appiicantur in bypcrbola , & tl- 
iipfi . /n trigejimo oUavo dc contingentibus hypcrboicn , & cilipfim , quo pailo fc babeant 
ad fecundam dtamctrum» In trigcftmo nono t & quadragcfimo dc ufdem agit , compofitas cx 
bts proportioncs inquireas . In quadragcfimoprimo dc parallctogrammis defcriptis ab ap~ 
piicata, & ea , quaex ccntro hypcrboU , & eUipfis . In quadragefimo fecundo ajferit 
triangulum in parabola , ex contingcnte & applicata fatlum , aauale cffc ci paraltclo- 
grammo , quod , citm aquatem aititudintm habeat , in dimidia bafi confiituitur . I*-, 
quadragefimo tertio inquirit in hjperbola 0" cllipfi , quomodo fc babeant intcr fcfe tri- 
anguUf qua d contingcntibus &.appiicatisfiunt . In quadragcfimo quarto idem inquirit 
in oppofifis fefiionibus . In quadragefimo quinto itidem in fecunda diametro hyperbola & 
cllipfis . In qu.tdragefimo fcxto dc alijs parabola diamctris , qua funt pofi diametrutn 
principalem . In quadragefimo fcptimo de aiijs diametris hypcrboU & eUipfis . In qua- 
dragefimo otiavo de alijs diametris oppofitmrum fettionum. In quddragefimo nono de iineir, 
iuxtaquas poffunt applicataad aiias paraboia diamctros . In quinquagefimo de yfdtm in 
hypcrbola & eltipfi . In quinquagefimo primo dc ijfdem in oppofitis fcftiouibns . Ita- 
quc cum bac fcripfiffct , addidsffctque cpilogum quendam, in quinquagcfimo fecundo pro- 
blema illud ofiendit ; quomodo parabole in plano dcfcribatur . In quinquagefimo tertio t 
quomodo dcfcribatur bypcrbole . In quinquagefimo quarto , quomodo tllipfis . In quin- 
quagefimo quinto , quomodo oppefita fc&ionts . /// quinquagcfimo fexto , quomodo dtfcri- 
bantur oppofita fettioncs ilU, quas coniugatas appcllamus . 

• r ■ . *T v 1 r " CT ""■••* ••• 

PRIMI LIBRI f INIS; 




PAPPI ALEXANDRINI 

LEMMATA IN SECUNDUM LIBRUM 
CONICORUM APOLLONII. 

LEMMA PRIMUM. 



ATIS duabus rettts lineis A2, ZCy&Ja- 
ta refta D E,in fpfas 
AE^ZC coaptareline- 
am, ipfi T> Eaqualem CS* 
<equtdiftantem. 

Hoc autem maniftftum_, 
eft . nam fi per E ducatur 
E C aequidiftans A B $ & 
per C ipfi D E aequidiftans 





imi « ducatur CA: erit ACED parallclogrammum : & proptcrea AC jpfi DE & 
xqualis & aiquidiftans ; quze quidcmin datas rcftas lmcas AB, BCcoapta- 
ta crit . 



L E M M A II. 



SINT duo triangula A2C, VEFifitque utJIt adZC, ita VE 
adEF : & A2 quidem fit aqutdsBans 
VEiXC <verb ipfiE F. Vtco & AC 




Producatur cnim BC; & convcniat cum 
a^.primi. DE, DF in punftis G , H . cft igitur angu- 
lusE;equalisanguloG,hoc eft lpfiB; pro- 

ptcrea qudd dua: lincac AB, BC duabus B c g h 

^ l cxt :, D E , E F jequidiftant . Itaque quoniam uc A B ad B C , ita eft D E ad E F . & 

anguliad B , E (unt aequalcs . erit angulus C sequaiis angulo F, hoc cft angu- 
»8. prinv. lo H . crgo linca A C ipfi DH cft «quidiftans . c 

L E M M A III. 
SIT re&a linea A^yfintqueaqualesAC.VXi^interCT) fuma- 
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tur quodvis punttum E . I)ic o reBanguUtm AT> 2? unk cum retlangulo CET> 
<equale ejfe reftangulo AEX. 

SECETVR enim C D bifariam in F , quomodocunquc fe habcat ad E pun&um. 
Et quoniam rectangulum A D B una cum quadrato FD asqualc eft quadrato F B. Mecudt* 
quadrato autcm fc 7 D reftanguluoi CED una 
cum quadrato F E eft asqualc : & quadrato F B 

aiquale re&angulum AEB una cum quadrato A X G FE D ifr 
Fh . erit re&angulum ADB, una cum rcftan- 
guJo C E D & quadrato F E , a:qualc re&angulo 

A E B & quadrato F E . communc auferatur quadratum F E . reliquum igitur 
ADB rcftangulum una cum rcftangulo C B D aequale cft rcftangulo AEB. 

L E M M A I V, 

SIT retla linea A*B',& <*quales fint AC,T>$:& inter C V quod- 

vis puntlum E fumatur . Vico retlangulum AC 2 aquale ejfe retlangu- 

loC ET> reBanguloV AC , 

* ' ' • • r. ;'. 

SECETVR cnira C D in F biforiam , quomodocunquc fe habeat ad punftum 
E . Quarc tota A FipfiFB eft aequalis . re<aangulum ^gitur A E B una cum qua- * J 
drato E F aequalc eft quadrato A F . fcd reftangulum D A C una cum C F qua- ' 
drato quadrato AF cft squalc . ergo rcftangulura 1 

A B B una cum quadrato E F ajquale eft reaangulo ^ F • — p — 7 

D A C, &CFquadrato. quadratum autem CF eft f-s 
sequale rcftangulo CED , & quadrato E F . quarc rfublato communi , nempc 
quadrato E F , crit , quod rclinquitur , rcaangulurn AiE B «quajc reaangulo 
C£D, & rcdtangulo D A C . " 

• 

L E M M A V. 

SINT duo triangula A2 C ,T> E F fit angulus quidem C aqua- 
lis angulo F , angulus <verh 2? angulo .E maior . T>ico lineam 2 C ad 
C A minorem proportionem habere , quam 
EF ad FT>. 

CONSTITVATVR enim angulus C B G 
a;qualis angulo E . & cft angulus C angulo F 

acqualis. ergo ut BCadCG, itaEFadFD. / \ / \ t. StatT 

fcd B C ad C A minorcm habet proportioncm , £ \ Z_ \ ' ^ 

quamBC ad CG, quarc&BCadC Amino- h 
rcm proportioncm haottyt, quamEFadFD. 

L E M M A VI. 




HAXEAT rurfus BC adCA maiorem proportionem , quam E F 

K ad 
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ad F T> : & fit angulus C tftalis angulo F . Dico angulum % angulo 
E minorem effe . 

QVONIAM cnim BC ad CA maiorcm^ 
proporcionem habet , quam E F ad F D : fi fi- 
at, ut fi C ad C A, ita E F ad aliam auandam ; 
critea minor , quam F D . itaque fit FG : & 
EG iungatur. cum igitur circa aequalcs an- 
6. fcxu. gulos latcra proportionalia fint ; angulus B eft 
«aualis angulo F £ G : & propterca angulo E b 
minor crit . 

L E M M A VII. 

SINT triangula fimilia A^C.VEF.t^ ducantur AG^VHytta 
utfit reclangulum HCGad quadratum C A , ficut reBangulum EFH 
ad quadratum FV . tytco trtangulum AGC triangulo T> HFfimtle efie. 

QVONIAM enim ert, ut re&angulum B C G % ad quadratum C A , ita rcttan- 
ai.fcxti. gulumEFHadquadratumFD. & proportio rcftanguli BCG ad quadratum 

C A corcpofica eft cx proportione B C ad C A , & proportione G C ad C A : pro- 

porcio autem rcOanguJi E F H ad quadratum FD componitur cx proportione 

EF ad FD, & proportione H F ad F P ; quarum quidcm proportio BC ad 

C A cadem cft , qua; £ F ad F D , proptcr fimilitudincm triangulorum . crit 

rcliqua G C ad C A cadcra , quae H F ad 

F D . & funt circa «equaJcs angulos Jacera 
6. sexti, proportionaJia . ergo uiangulum A C G tri- 

angulo D FHfimiJc eril . Hoc igitur cx con- 

iuncta proportionc in eum , qucm diximus , 

modum demonftracur : fed Jicct & alitcr dc- 

monftrare abfquc coniunfta proporcionc. 
ALITER . Ponatur cnim rettangulo BCG 
M * jEqualcrcftangulura ACK. ergo ut BC ad 

CJt , ita AC ad CG . rurfus ponatur rc- 

Ctangulo E F H aequalc redtangulum D F L . 

crit ut E Fad F L, ita D F ad F H . fcd po- 

fitum eft , ut rcclangulum BCG , hoc eft 
lcmm. t»' rccTangulum A C K ad quadratum A C , vi- 
decim. dclicct ut A C ad CK, ita rc&angulum E FH, 

hoc cft D F L ad quadratum D F , vidclicec 

utD FadFL . ut autcm BC ad C A, ita 
s*. <iui«i E F ad F D , ob fimilitudincm triangulorum , crgo ut B C ad C K , ita E F ad F Ll 

fcd utBCadCK, ita A C ad C G , quod dcmonftratum cft : iteraquc ut E F ad 

FL , ita D FadFH. quarc ut ACadCG, ica crit D F ad F H . & funt circa 

xqualcs angulos . criangulum igicur A C G fimilc cft criangulo D F H : & eadcm 

racionc criangulum AGB criangulo DHE j qu6d & ABC criangulum ipfi 

D E F Gmilc lic . 

L E M M A VIII. 

SIT triangulum ftidem <A$C firnile triangulo V E F j triangulum 

vero 




Digitized by Google 



IN II. LIBRVM CONICORVM. 



99 



rerd A$G triangulo T> E H fimile . Vico ut reclangulum X C G ad 
quadsatum C A , ita efie reftangulum EFHad quadratum F 2> . 



QVONIAM cnim proptcr fimilitudinem 
trianguloru totus angulus A toti D cft aequa - 
lis.angulusautcm BAG aequahscftangulo E 
DH.erit rcliquus GAC rcliquo HDP asqualis. 
fcd & angulus C cft asqualis angulo F . eft igi- 
tur ut G C ad C A , ita H F ad F D . ut au- 



■ 

/ 




tcmBCadC A,itaEFadFD.crgo&com- / _ 
pofita proportio compoiitx proportioni eadem ** 
erit : iccircoquc ut rcctangulum B C G ad qua 
dratum C A , ita retangulum EFH ad qqadratura FD . 

ALITER ABSQVE CONIVNCTA PROPORTIONE. 

PONATVR rc&angulo BCG a:quale rcaangulum ACK, &rc«aangu!o 
E F H aequale reltanguluin D F L : crit rur- a 
ius ut B C ad C K , ita A C ad C G . ut au- 
tero E F ad F L , ica DF ad F H : & eadem 
rationc , qua fupra , demonftrabimus, ut A C 
adCG , ua cfse DP ad FH. crgo ut BC 
adCK, itaEFaflFL . fed ut BCadCA, 
ita EF ad FD ob triangulorum fimilitu- 
dinem. ex asqualiigitur utKCadC A, hoc 
eft utrcaangulumKC A, hoc cft rcftangu- 
lum BCG ad quadratum C A , ita LF ad 
F U, hoc clt reftangulum LFD, hoc eft 
FD. quod dcmonftrarc oportcbat . 





ad quadratum 



E M 



I X. 



SIMlLLTE\demonfirabimus j fi ut retlanguktm _ C G ad fiadra- 
tum A.C , tta fuerit reclangulum E F H ad quadratum F 2) : C5* tri- 
angulum ^JC fimile triangulo 2) EF : CS* triangulum e/fBG tri- 
anguloV E Hfimtle effe . .< < 



E M M 



X. 



SINT duo triangula fimilia A$ C , T> E F : & ducantur per 



pendiculares JiG , 2) H . Vp- 
co , ut re&angulum 2> G C ad 
quadratum A G , ita effe re- 
clangulum EHF ad quadra- 
tum 2) H . 

HOC autem ex ijs , quas fupra di- 
fta funt , pcrfpicue conftat . 



4 



/ 



/ 



\ 



c- 
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PAPPI LEMMATA 
L E M M A X L 



SIT &qualis quidem angulur 2 angulo E , angulus yerb A anguh 2) 
mtnor . Dico C % ad 7> <A mtnorem 
proportionem habere > quam F E ad 
ED , 

OVONIAM cnim angulus A minor eft 
anguioD; conftituaturangulo A sequalis 
angulus EDG, cft igitur utCB ad BA, 
ita G E ad E D . fcd G E ad E D minorcm 
habct proportioncm , quara FE ad E D. 
ergo & C B ad B A minorcm proportioncm habcbit , quam F £ ad E D , fimiliter 
& omnia 3lia ciufmodi oftcndemus . 




L E M M 



X I l 



SJT ut rcBangulum 2 G C ad quadratum AG , ita refiangulum 
E H F ad quadratum DH: & jit 2 G quidem aqualis G C , CG <vcrb 
adG <A minorem proportionem babeat , qukm F HadHD . Dico F H 
majorem ejfe ipja H E . • 



QVONIAM cnim quadratum CG ad quadratum GA minorcm proportio- 
nemhabet, auamquadratumPHadquadratum HD. quadratum autcm CG 
scqualc cft rcftangulo BGC. 
habebit BGC reaangulum 
ad quadratum A G minorem 
proportionem , quam qua- 
dratum FH ad quadratum 
HD, fcd ut BGC rcftan- 
guJum ad quadratum A G , 
ita pofcum c4 rctfangulum EHFad quadratum H D , ergo reftangulum E H r 
adquadratumHD minorem proportionem habet , quam quadratum FH ad 
quadratum H D . maius igituf eft quadratum F H reaangulo E H F . quarc & 
hrfea F H maior crit linca H E . 





APOL- 
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CONICORUM LIBER II. 

CUM COMMENTARIIS EUTOCIl ASCALONITiE, 

E T FEDERICI COMMANDINI. 

ATOLLONIUS E U T> E M O S. V. 

I vales bene eft j ego quidem faris com- 
modc habeo . Apollonio filio meo dedi, 
ut ad te perferret,fecundum librum co- 
nicorum , quae a nobis confcripta funt . 
Tu eum diligenter percurres : &. com- 
municabis cum ijs , qui eo tibi digni vi- 
debuntur . Philonidae etiam Geometrx , 
quo cum tibi Ephefi amiciriam concilia- 
vi , fi quando m iftaec Pergami loca ve- 
nerit , legendum dabis : & tu cura, ut valeas . 

THEOREMA I. PROPOSITIO I. 

•i 

SI hyperbolen recla linea ad verticem contingat > & ab ipfo 
ex utraque parte diametri fumatur arqualis ei , quac ppteft quar- 
tam flgurx partem : lineac , quae a feclionis centro ad fumptos 
terminos contingentis ducuntur , cum feclione non con- 
venient . 

SIT hypcrbolc , cuius diamctcr A B ; ccntrum C , & rccium figurae latus 
BF, linca vero DE fciftioncm contingat in 8 ; & quartx parti figurse, qua: 
continetur lincis A B , B F,xquale fit quadratum utriufque ipfarum D B, 
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B E : iun&a: C D , C E producantur . Dico ea»tum feaionc non convenire . Si 
cnim fieri potcft ; convcniat C D cum fcclione in G : & a G ordinatim apphcetur 
G H . ergo G H aequidiftans cft ipfi D B . Et quoniara 
lem.ins»' ut ABadBF, ita cft quadratum A B ad rcctangulum 
decimi. ABF. quadratumautem C B quartapars cft quadrati 
A B : & quadratum B D itidcm quarta pars rc&anguli 
uint ; # A BF. ent ut A B ad BF , ita quadratum CB ad 
^BD quadratum, hoc eft quadratum CH ad quadra- 
B tum HG . fed ut AB ad BF , ita cft reftangulum 
A H B ad quadratum HG . quare ut C H quadra- 
qu i nt I. tum ad quadratum H G , ita rcftangulum A H B 
* ad H G quadratum . cx quibus fcquitur reftangu- 
q lum A H B quadrato C H ajquale efle : quod eft ab- 
furdum . ergo CD cum fe&ione non convenit . fimi- 
liter dcmonftrabitur ncque ipfam CE convenirc cum fe&ionc . funt igitur lineae 
D C D , C E afymptoti , hoc eft cum fettione non convcnientcs . 




EVTOCIVS. 

EXTLICATfRVS fecundum lihrum conicorum, amicijftme tsfnthcmi , illnd pra- 
diccre oportere exifiimo , me ea tantummodo in ipfum confcribere , qu* ex primo libro , 
intelligi non pojfunt . Trimum tbeorcma cafum non babet. line* enim DC,C E fettionis 
afymptoti cnm fint , eadfm mancnt in pmui tum diamctro , tum linta coniingente . 

FED. COMMANDINVS. 

A HOC eft quadratumCHadquadratumHG. ) Quoniam cnimponitur,Uneam 

C D produftam cmm fcUionc convcnire in G : crit t ex quArtafexti , ut C B ad B D , ita 

G Had HCquare ex vigefimafecunda ciufdcm s ut quadratum C BadB Dquadratum, 

ita auadratum C H ad quadratum HG . 
B Scd ut A B ad B F , ita cft re&angulum AHBad quadratum H G . ) Ex v t- 

gcfima prima primi libri huius . 
C Quod eft abfurdum . ) E-sl enim quadratum C H aquale rettangulo *AHBuni 

cum quadrato 3 C , cx fexta fecundi tibri elementorum . 
I> Suntigitur lincas CD, CE afymptott, hoc cft cum fc&ionc non convcnicn- 

tcs . ) Has Graci AwuTnvTix ri Ti/*» , vcl fimpliciter **t/uxt»ts.- appcllant . qnare 

nobis deinccps , ut uno vcrbo dicamus , Grtca vocc nti itccat . 

THEOREMA II. PROPOSITIO II. _ 

IISDEM manentibus, demonftrandum eft non efTe altcram 
afymptoton , qux angulum D C E dividat . 

SI cnim ficri poteft; fit CH: &pcr 3 ipfi CD cequidiftans ducatur BH, 
qux cuai C H in H punfto convcniat; ipfi ver6 BH ponatur .xquahs D G; 
jj.primi. & iunrta GH ad K, L,M producatur . Quoniam igitur BH, DG cequales 
Junt & aiquidiftantcs : & ipfac DB , G H aquales & arquidiftantes fint,nc- 
6.sccuRdi cc jf c cll . fecatur autcm A B bifariam in C: & ipfi adiungitur quaidam li- 
nca B L . crgo rcttangulum A L B una cum C B quadrato requalc cft qua- 

drato 
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dratoCL. fimilitcrquoniamG M ipfi DE asquidiftat . atquc cft DB aequalis A 
BE. &GLipfi LM xqualis crit. qu6d ciim GH fit «equalis DB: critGK B 
ipfaDB maior. eftque K.M maior BE , quo- 
niam & ipfa LM . rc<3angulum igitur MKG 
maius cft rcdtangulo DBE , hoc cll quadrato 
D B . & quoniam ut A B ad B F , ita cft quadra- 
tum C B ad B D quadratum . ut autem A B ad 
B F , ita A L B rc&angulum ad quadratum L K . 
crit,ut quadratu C B ad B D quadratum,ita A L B 
reftangulum ad quadratum LK. fed ut quadra- 
tum CB ad quadratum B D , ita quadratum_, 
C L ad quadratum L G . crgo ut quadratum C L 
ad quadratum LG , ita ALB rettangulum ad 
quadratumLK . itaquccumfit, ut totum qua- 
dratumCLad totum quadratum LG, ita abla- 
tum rc&angulum A L B a J ablatum quadratura. 
LK: erit rd iquurnquadratum CB ad rcliquum 
rc&angulum M K G , ut quadratum C L ad qua- 
dratumLG, hoc cft ut quadratum CB ad BD quadratum . crgo rc&angub 9. 
MKG aequalc eft quadratum BD: quod fieri nonpoteft. oftcnfum elt cnim 
co maius . non igitur linca C ri afymptotos clt , vidclicct cum fcftione non 

e v t o c 1 v s; 




convcmens 



HOC theorema cafum non habet : fiejuidem linea 2? H feftionem omnlno in duobus 
pkntlis fecat. (^uoniam enim atjuidiflant cft CD t cum ipfa C Hconveniet . tjuart prikt 
cum ft&ntne conveniat f necejfe tfi, 

F.ED, COMMANDINVS. 

SIMIUTER quoniamGMipfiDEasquidiftat. atquc cftDB «qualis BE. a 
& G L ipfi L M «cquaiis erit . ] Ex it t , 7** nos dtmonfiravimus in commentarijs in 
fextam propjfit io>iem primi libri huius , 

Eri* G K ipfi D B maior . ] Nam cum ponatur C H afymptotos ■> punttum H g 
cxtra fcQionem cadet , vidtlicet extra pkntlkm K : & iccirco linea <j K maior crit , 
quam G H f hoc efi tjudm 'D 2? . 

Eilquc K M maior B E , quoniam & ipfa LM . ] ESt cnim in triangulo C 
C LMyUt C LadLAi, ita C B ad B E : & permutando ut LC adCB t ita L M 
adSE. fed L C maior cslCB. er<ro & LM mator B E. atcjue cft K M maior L M. 
multo igitur K M ip/a 2? E otaior crtt . 

ET quoniam ut A B ad B F , ita eft quadratum C B ad B D quadratum . ) Ex J) 
demonfiratit iri primx propofitiont huius libri , 

Itaque cum fit,ut totum quadratum CL ad totum quadratum LG, ita E 
ablatum re&angulum ALBad abiatum quadratumLK: crit reliquutn, &c.) 
Quoniam tnim rectanjruium *sf L 2? »04 cum tjuadratt C B aquale efi quadrato C L : fi 6.(ecuodi 
d tjuadrato C L auferatur rcfiangklkMvfL B ; rtiiqkkm trtt C 2? qkodratkm , rttrfkt 
quoniamrtda UncaG Mftcatur inpartet aauales in L , & in partes inaauaits in K: j.fecuodi 
rttiavgulum M K(j und cum quadrato L K aqkale tfi qkadrato L G . trgo fi d qua~ 
drato L G auftratur L K quadratkm t rtUntjuttur rt&angutum MKG . cum igitkr fit , 
Ut quadratum C Lad quadrarum LG , hoc tfi ut totum ad totum , ita rt&angulum I9.quinti 
A LB ad tjuadratum L K , ablatum ftilictt ad ablatum j trit rtlitjkkm ad reliquum , 
h»c efi tjuadratkm C B ad reitangulum Ai K G , ut totum ad totum . 

THE- 
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THEOREMA III. PROPOSITIO III. 

SI hyperbolen contingat re£ta linea i cum utraque afympto- 
ton conveniet , & ad taclum bifariam fecabitur : quadratum ve- 
rb utriufque eius portionis xquale erit quartac parti flgurx , quac 
ad diametrum per taclum duclam conftituitur . 

SIT hyperbolc ABC, cuius centrumE; & afymptoti fint FE,EG: quae« 
dam vcro re&a linca H K fe&ionem contingat in punlto B . Dico H K produftam 
cum lincis F E , E G convcnirc . Si cnim ficri potcft , non 
convcniat ; & iun&a B E producatur : fitquc ipfi B E 
aequalis E D . diamctcr igitur cft B D . ponatur quartae 
parti figurae, quaeeft ad BD ajqualc quadratum utri- 
ufquc ipfarum H B , B K : & iungantur HE,EK. Ergo 
a.huiu*. HE, EK afymptoti funt ; quod fieri nequit. pofitum 
cft cnim afyinptotos cflc F E , E G . quarc H K produ- 
&acura ipfisFE, EG convcnit. Itaque convcniat in_. 
punftis F, G.Dico quadratum utriufquc ipfarum FB, 
B G aequalc eflc quartae parti figurae, quae fit ad BD. 
Nonenim : fed fi fieri poteft , fit quartae parti eius 
figuras aequale quadratum utriufquc ipfarum H B , y-' 
B K . Afymptoti igitur funt H E , E K ; quod cft / 
abfurdum. crgo quadratum utriufquc FB, Bu asqualc cft quartae parti figu- 
rae, qua: ad ipfam J$ D conftituitur . 

PROBLEMA I. PROPOSITIO IV. 

DATIS duabus reftis lineis angulum continentibus , & pun- 
£to intra angulum dato , defcribere per pun&um coni fe- 
£tionem , quae hyperbole appellatur i ita ut datx lineac ipfi- 
us afymptoti fint . 4 

SINT duae rc&ae linea: A B , A C,angulumad A continentcs; fitquc datum_ 

punclum D : & oportcat per D circa alyraptotos B A C hypcrbolcn defcribcrc . 

Iungatur A D , & ad E producatur ; ita ut D A fic 

aequalis A E : & per D tpfi A fi aequidiftans ducatur 

DF;ponaturquc A F aequalis FC 1 iunfta ver6 C D 

producatur ad B: & quadratoCB aequale fiat rc&an- 
' guium cx D E & G . dcindc produ&a A D , circa_, 
<j. primi jpfjm per D hypcrbolc dcfcribatur ; ita ut applicatae 
huius. ad diamctrum poflint rcdangula adiaccntia lincx G : 

excedcntiaque figura ipfi DEG fimili . Quoniam igi- 

tur aequidiitans eft DF ipfi BA. & CFaequalis FA. 
». fcxu. ciit C D ipfi D B aequalis . crgo quadratum C B 

quadruplum cft quadrati C D . atquc cft quadra- 

turn C B xqualc re&angulo D E G . utrunque^ > 

igitur quadratorum B D , D C quarta pars cft 

i.huius. H*™ > q"» lincis D E,G continctur . quarc B A , A C dcfcripuc hypcr- 

bolit afymptoti funt . r " 

FED. 
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F E D. COMMANDINVS. 

HOC problcm* *b tApolionio confcriptum non tfi , fedub alio ulitjuo addttum : quod 
<cx Eutocif vcrbis perfpicui upparet. is enim in commcnturtft in quartam propofitioncm fe- 
cttndi lihri Archimcdis de fpb*r*& cylindro itu fcrihtt . «k ti /« <f « t* j&urnt evfw* 
TtQ/! rie h&wws drvp-rT»T*t ytd-^tu Crtffioklw , jW£op» Srmt , irnj^ in. aum&w whtcu ui v»f 
xwuuk rw^fW . id eff , f mo uutem modo oporteot per dotum punclum circd d*t*s ufym- 
ptotot defcrihere bypcrbolcn , demonfirnbimus in hunc modum : tjuoniam id per fe ipfum 
in conicis clemcntis non ponitur . Subiungtt poflen Eutocius dcmonflrutioncm cundcm , 
<jut hoc ioco kubctur , ut credibile fit , vel Eutocium ipfum , vel olium ex Eutocio hoc 
problemu inferuiffe . Adde , auod 'Pgppus inter lemnuttu , nuu confcripfit in tjuintum li- 
brum conicorum Apolionif jdcm problemnper refolutitntmyCompofitionemerue cxplicdvit; 
quod minimi fccifct,nifi *b ipfo Apollonio iSudfuifet omijfum. fcd Puppi lcmmaapponerc 
libuit. 

VUcrfBUS retfis lineis A2 9 3C pofitione datis , dato punfto V, 
per T> circa ajymptotos e^2,2C byperbolen defiribere . 

FACTVM iam fit . Ergo B cft ipfius centrum : iungatur D B , & producatur , 
quas diameter crit : ponaturque ipfi D fi aequalis B £ . datum igitur eft pun&um j\ 
B. quare & pun&ura E dabitur , &diametri terminus. ducatur a puncto Dad jj C 
lineam B CperpendicularisD F. ergo pun&um F datum erit . rurfus ponatur D 
ipfiBFaequalisFC ; crit & C datura : & iuntta C D producatur ad A , qua; po- x 7 . 
iitionc data erit. fed & pofitione data eft A B . quare & ipfum A . eft autem & C »s- 
datum. ergo linea AC pofitione dabitur: atque erit AD squalis DC; pro- E 
ptereaquod B Feftaequalis FC . Itaque figuxte , queead diametrum ED confti- a. lexti 
tuitur , fit D G rectura latus . erit utraque ipfarum A D , D C poteftate quarta F 
pars rc&anguli eius , quod E D G continetur . fcd & quarta pars eft quadrati 
A C . rc&angulum igitur E D G quadrato A C cft zquaJe . datum autem eft A C 
quadratum . ergo & datum reftangulum E D G . & da- 
ta eft E D . quarc ipfa D G , & punftum G datur . Quo* 
niamigiturpofitionedatisduabus reftis lincis in plano 
ED, DG , quas ad re&os inter fe angulos conftituun- 
tur ; & a dato pun&o D fa£ta eft fcclio hyperbole ; cuius 
diameter quidcm eft E D , vcrtex autem D punftum : & 
a fcdionc ad diametrum applicaue in dato angulo A D B 

applicantur ; & pofiunt fpatia adiacentia ipfi D G , Jati- /^^\ H 
tudincfquc habentia lincas ex diametro abfcifias , quae 
inter iplas & punltum D interijciuntur ; exccdentia 
iigura fimili ci , qua: Jincis E D G continetur : erit ipfa 
fcftio pofitione data . 

COMPONETVR autem problcma in huncmodum 
Sint duae rcftse lincas A B , B C pofitione dawe : & da- 
tum punftum D ; iun<flaquc D B producatur ad E , ut fit B E ipfi D B .tqualis ; 
& ducatur perpcndicuJaris D F, ponaturque ipfi B F asqualis FC ; & iunfta CD K 
ad A producatur ; atque ipfi E D aptetur ad re&os angulos D G ; ita ut quadra- 
to ACasquaJc fit rcftangulum E DG : & dcfcribatur hyperbolc circa diametrum £ 
D E , ut in rcfolutionc diftum eft. Dico iam fa&um cfle, quod proponebatur. Qyo* 
niam enim B F cft sequaJis F C : erit & A D ipfi D C aequalis. quare utraque ipfa- 
rum A D,DC potcftateeft quarta parsquadrati AC, hoc eft re<ftanguli E D G, hoc 
eft figura;, qua; ad diamctrum conftituitur . demonftratum autem eft in fecundo Ji- . 
bro conicor um Jineas A B , B C ipfius hypcrbolae afymptotos elTe . propoj. i 

L COxM- 
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A DAT VM igitur eft pun&um B . ) Ex vigtfima quinta libri Datorum '. ftttit enim 
tAH , 2C pofitione data . 

B Quare & punftum fi dabitur . ] Ex vigefima fcptima eiufdem libri . 

C Ducatur a jpunfto D ad lineam B C perpendicuJaris D F . ] Vtdetur hic lo- 
cus corruptus effc . non enim ducenda eilD F ad ipfam H C perpendlcularis ; nifiquan- 
do linea tsfB , BC rc&um angulum continent : quippe ckm necejfe fit t lineam D F ipfi 
*A B aquidifiare , ut ex proxime diHis apparct . Legendum igttmr efi hoc modo . Du- 
catur d pun&o D adBC linea D F , qua ipfitA B aquidiflet ; & ita legcndum erit in- 
fru : aiioqui non fetjueretur *A*D aqualem effe D C; proptercu quod "B F fit aqualis F C. 

D ErgO punftum F datum erit . ) Ex vigcfim* quinta libri Datorum . nam cr 
line* D F pofitione dutur . 

E Ergo linea AC pofitione dabitur.] Exvigefima fextueiufdem . 

F Erit utraque ipfarum AD, DCpotcftate quarta parsrc&angulicius, quod 
E D G continetur . ] DefideraturinGracocodice riTafm, vcif. 

G Quare ipfa D G , & pun&um G datur . ] £/? enim , ex decima qnarta vel 
*. Dator. dccima feptimu fexti , ut EDadtAC, ita *A CadDG .& data cfi tA C . ergo & 

H »>/* & G • *R<i** datum punSum D . quare &'£ dabitur . 

H Et poffunt fpatia adiaccntia ipfi D G . ) /» Grtuo codice mendofe lcge- 
batur G oA . 

Et ducatur pcrpcndicular is D F . ] Ltgcndum , ut diximus , & ducatur D F 
_ ipfi A B aquidifians . 

• Et dcfcribatur hypcrbolc circa diamctrum D E. ) Ex qninquagtfim* tertia 
primi libri buius . 

THEOREMA IV. PROPOSITIO V. 

SI parabolx.velhyperbolae diameter lineamquandambifariam 
fecet : quae ad terminum diametri contingit feclionem, aequidi- 
ftans eft lineae bifariam feclae. 

SIT parabole , vcl hyperbole A B C , cuius diamcter D B E ; & linea 

F B G fc&ionem contingat : ducatur autem quas- 

dam linea A E C in feftione , faciens A E aqua- 

lcm E C . Dico A C aequidiftantcm clfe ipfi F G . 

Nifi cnim iu fit ; ducatur pcr C ipfi F G sequi- 

diftans C H : & iungatur H A . Quoniam igi- 

tur parabolc , vd hypcrbole eft A B C,cuius dia- 

ineicr quidem D E , contingcns autcm F G . at- 

4 6.primi. <l uc 'P" F G asquidiftat C H . crit C K sequalis 

huiiM. H K . fcd & C E ipfi E A cft aequalis . ergo 

». fexti . A H aequidiftans cft K E ; quod ficri non potcll . produ&a cnim cum ipfa 

"P/^BDconvcnit. 
huiuJ. 

THEOREMA V. PROPOSITIO VI. 

SI ellipfis , vel circuli circunferentiae diameter lineam 
quandam non per centrum tranfeuntem bifariam fecet : qux 
ad terminum diametri contingit feclionem , aequidiftans erit bi- 

. fariam feclae linex . 

SIT 
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SIT ellipfis , vel circuli circunfercntia , cuius diameter A B: & A B lincam C D 
non tranfcucntem pcr centrum bifariam fecct in £ . Dico Jineam , qua: ad A feftio- 
nem contingit , ipfi C D aequidiftan- 
tcm cflc . Non enim : fed fi ficri po- 
tcft, fiUineaead A contingcnti _equi- 
diftans D F. __Equalis igitur eft D G 
ipfi GF. cft autem & D£ «qualis 
EC. ergoCF ipfi GE jcquidiftat; 
quod cft abfurdum . five enim pun- 
ftum G centrum fit fe&ionis A B ; 
linca CFcum diamctro AB convc- 
nict : fivc non fit. Ponatur ccntrum 
K : iun&aque D K producaturad H; 
& iungatur C H. Quoniam igitur 

DKxqualiseft KH. & DE ipfi EC. crit CH aequidiftans AB. fed&CF 
cidcm aequidirtat ; quod cft abfurdum . ergo quas ad A fcOioncm contingit, ipfi 
CD cft squidiftans . 

FED. COMMANDINVS. 

SI VE cnira pundlum G ccntr um fit fe&ionis A B ; linca C F cum diamctro A B A 
convcniet : five non fit . ) St linea, ad tsffc3ionem contingens, n»n dqmidifiat ipfi C 2>; 

i. • ._ • _ j _» • J-a . rv r. _-.**■•. -• ■ c f- . •.„__..»»_ _...._,__. «,_.;__.»___• 




-^diff.fc- 



ftt linca contingcnti ad esf tquidifians D<j F;& imngatmr F C i ponatmr autcm primkm 
tjfc&ionisccntrnm cffc . Itaq ttc D Cj aqualis cfi G F . C efr 
D E aqualis £ C . ergo F C ipftG E aquidifiat ; quod ejr abfur- 
dum . linea enim , q ua tranftt pcr ccntrum , contingcnti ad e/lf 
aquidifians , dtamctcr cfi ipfi v43 conimgata : er proptcrem 
F C , qua cliipfim, vcl circulum fecat inter duas diamctros, cmm 
utrifque convcniet, cx vigcfima tcrtia primi buius. Si vero G non 
fit ccntrum fettionis ; idem abfurdum fequetur . nanquc F C, 
itidem inttr duas diametrosfccans 9 cmmip(is coveniat neceffe efi. 

Pon?tur ccntra.n K ; lun&aque D K producatur ad 
H . ) SiDF per centmm non tranfeat , fit centrmm K ; & dm- 
ZtaD K H, iungatmr HC . erit 'D K xqmatit K H . ejf amtem 
CT '___>£ aqualis £ C . quare HC aqmidifiat ipft Aj3 .fcd eidem 

aquidifiatCF, quodefi abfurdum . quoniam ckmFCcumC H, qmaefi aqnidifians 
A B, convenit; Cr cunt ipfa A 2? necejfario convcniet , exfecunda propofitione primi ii- 
bri ftteBionis . <Adde,quod aliud abfmrdum fcqmitmr , videlicet lineas H C , C F,uni 
& eidcm tA B aquidifiantet , ctiam iater fcfc aqmidifiare ; qma t^men in pnntto C con- 



cf 


_£ \i 


1 


' ) 




J 



B 



jo.primi. 



THEOREMA VI. PROPOSITIO VII. 

SI coni fectionem,vel circuli circunferentiam recla lineacon- 
tingat > & huic aequidiftans ducatur in fe&ione , & bifariam di- 
vidatur : quae a ta£lu ad pun&um lineam bifariam dividens iun- 
gitur , feclionis diameter erit . 

L x SIT 
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SIT coni fet\io,.vel circuli circunfercntia ABC , quam contingat refta_* 
lineaFG: & ipfiFGaequi- 
diftans ducatur A C ; bifa- 
riamque in £ dividatur ; & 

iungatur B E . Dico B £ fe- \c 

aioniseuediametrura. Non yf l \ /\ / j 

' enim : fed fi fieri potcft , fit 
•diametcr B H. Ergo A H 

ipfi HC eft aequalis, quod 

eft abfurdum . eft enim_, 
. A £ squalis £ C . non igi- 

tur B H diametcr erit fc- 

clionis. fimilitcr dcmonftra- 

bimus nuliam aliam , prasterquam ipfam B E , diamctrum efle. 

THEOREMA VII. PROPOSITIO VIII. 

SI hyperbobe re&a linea occurrat in duobus punflis : pro- 
du^a ex utraque parte cum afymptotis conveniet ; & lineac , 
quae ex ipfa abfciflfae , inter feaionem & afymptotos interijcmn- 
tur , aequales erunt . 

SIT hypcrbole AB C , cuius afymptoti fint E D , D F ; & ipfi A B C occurrat 

quaedam reOa Jinea A C . Dico A C produftam cx utra- 

quepartecum afymptotis convenire .Sccetur enim A C 
j. huios bifariam in G : & iungatur D G . diameter igitur eft fe- 
$. hwiot. aionis . quare linca ad B contingcns ipfi A C aequidiftat : 
j.hu oi. fj t autem contingcns HBK, quae convcniet cum ipfis 
». primi E D » D F * QH oniam igitur A C acquidiftat K H. & 
VitelL ' ^ H convenit cum K D , D H . & A C cum E D , 
pnmi D F convenict . itaquc convcniat in pun&is E , F . 
huias. e ft autem H B aequalis B K . ergo F G ipfi G E : 

& proptcrea FC ipfi AE asqualis eric . 

THEOREMA VIII. PROPOSITlO IX. 

SI recla linea,afymptotis occurre/is, abhyperbola bifariam fe- 
cetur : in uno tantiim punfto feclioncm contingit . 




RECTA enim linea C D, occurrens afymptotis C A , 
AD, fecetur ab hyperboJa bifariara in punfto E . Di- 
cp C D in alio pun&o fe&ionem non contingerc . Si 
a.huius. cnfm fieri poteft , contingat ki B. Ergo C B aequalis 
«ft B D : quod eft abfurdum . pofuimUs cnim C E 
ipfi E D aequalcm cflc . rion igitur CD in alio pun- 
tto fcftioncm contingit . 




THE 
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SI recla linea fe&ionem fecans cum utraque afymptoton 
conveniat : reftangulum contentum re&is lineis , quae inter 
afymptotos & feclionem interijciuntur , xquale eft quartae par- 
ti figurx fa£te ad diametrum , qux xquidiitantes ipli duclse li- 
neae J)ifariam dividit . • • 

SIT hyperbole A B C , cuius afymptou D E , , E F ; & ducatur quaedam rcfta li- A 
nca D F , fetfionem &afyraptotos fecans: dividatur 
autem A C bifariam in G;iunfbaquc G E, pooatur ipfi 
B E aequalis EHi^a pun&o B ducatur B M ad an- 
gulos rcftos ipfi H E B : deinde fiat, ut rcftangulum_, 
HGB ad AG quadratum , ita lineaHBadBM. 
diamcter igitur cit B H , & B M reftum figura; Jatus . 
Dico rc&angulum D A F «quale efle quartie parti fi,- 
gura;, quaslineisHB,BMcontinetur: fimditerei- 
dcm clfe aiqualc rcftangulum D C F. Ducatur enim_ 
pcr B linea K B L feftioncm contingcns , quas aequidi- 
hdiK crit ipfi D F. Itaquc quoniam demonftratura eft, 
ut H B ad B M , ita elle quadratum E B ad B K qua- 
dratum , # hoc clt quadratum E G ad quadratum G D. 
ut autem HB ad BM , ita re&angulum HG Bad 
quadratumAG. crit, ut totum quadratum EG ad 
totum quadratumGD, ita ablatum rettangulum . , 
HGBad ablatum quadratum G A . crgo reliquura 
quadratum E Bad rcliquum rc&angulum D A F eft , 
ut quadratum EG ad quadratum GD, hoccftut 
quadratum E B ad B K. quadratum . aequale igitur cit 
rcftangulum D A F quadratbBK: fimiliter demon- 
ftrabitur & rcftangulum DCF quadrato B L sequale. 

& cit quadratum K B aiqualc quadrato B L . crgo &DAF rcdangulum rcrtan. 
guloDCF aequale crit. 




C 
D 

E 
F 



J.qumtr. 



G H 



FED. COMMANDINVS. . 

ET ducatur quasdam refta linea D F , fc&ionem & afymptotos fecans . ] /ntel- A 
/.■>.: vdum lincAm D F fcclioncm in pnnQis A,C fccstre . 

Diam=tcr igicur cft BH , & BM rc&um figune latus .) Ex vigefim* prim* B 
primi libri bnius , ftvc eius converfd. 

Qux asquidiftans erit ipfi D F . ] Ex quint* huiut . C 

Itaquc quoniam demonftratum cft , ut H B ad B M , ita cflc quadratum EBad d 
B Kquadratum. ) /« primubutus . 

Vt autcm HB ad BM , ita rc&angulum H GB ad quadratum AG .] Ex E 
pofirhne. 

Erit , ut totum quadratum EGad totum quadratum GD.j Kdc, <ju* fcripfi- F 
mtcs in fccundxm huius . 

Et cft quadratum K B asqualcquadratoBL.) Efi enim iinea K B tqmlis ipfi G 
VL, ex tcrti* buius , 

Ergo 



Digitized by Google 



H 

>. huius. 



110 



i APOLLONII PERGjEI 



Ergo & DAF rcaangulum* reftaogulo D C F «equalc cric. 1 Ex tjuibus fc- 
tjuitur illud , tjuod dcmonjirurc oportebut , vidclicet uKUtjuodtjue rcttungulorum., 
'D eS( F t 'DC F ttjuule cfje tjutdrato K'£, velH L , hoc ctt tjuartc partifigurt , tj u* 
lincit H B , £ Mcontmctur . 



THEOREMA X. PROPOSITIO XI. 

A SI utranque linearum continentium angulum , qui deinceps 
eft angulo hyperbolen continenti , fecet recta linea : in uno tan- 
tiim punclo cum feclione conveniet ; & reclangulum conftans ex 
ijs , quae interijciuntur inter lineas angulum continentes & fe- 
ctionem , aequale erit quartae parti quadrati ex diametro , qux 
fecanti lineae aequidiftansducitur. 

SIT hypcrbolc , cuius afyraptoci C A , A D : & produfta D A ad E , pcr aliquod 
punftura E ducatur E F , qua; lincas E A , A C fccec ; pcrfpicuum eft E F in uno 
tantum pun&o cum fectione convenire . nam qua; pcr A ipfi E F aequidiftans duci- 
B C tur , ut A B , fecat angulum C A D : proptcreaque convcnict cum Ic5ti6ne ; & ipfi- 
D us diamcter crit. quarc E F cum fc£tione convc- 
nit in uno tantum pun&o . con veniac in G . Dico 
rectangulum E G F quadrato A B asquale ctfe . 
E Ducatur enim perG ordinatim HGLK. ergo, 
qua; in pundto B feltionem contingit, aequidiftans 
F eft ipfi H G : fit autem C D . Icaque quoniam C B 
cft «equalis B D ; quadratum C B , hoc eft rc&an- 
aj.fcxti. gulumCBDadS A quadracum proporcionem,. 

habec compoficam cx proporcionc CBad B A , & 
«. sextr. cx proporCtone D B ad B A . fed ut C B ad B A , 
itaHGadGF: & utDB ad BA, ica KG ad 
G E . crgo proportio quadrati C B ad quadratum 
B A compofita cft cx proportionc H G ad G F , & 
»3. fexti . proportionc K G ad G E. proportio autcm rc<3an- 
guli K G H ad rettangulum E G F cx eifdcm pro- 
* portionibus componitur . quare utrc<3angulum_. 
K G H ad rettangulum E G F , ita quadracum 
CB ad BA quadracum : & permutando uc Yc- 
ftanguium K G H ad quadratum CB , icarc- 
G ftangulum EGFad quadracum A B . fcd dcmon- 
i { . quinti ftratum eft reftangulum KGH aequale quadrato C B . ergofc EGF re&an- 
gulum ouadrato A B acquale eric . 




EVTOCIVS 



IN nliquibut exempUribus hoc thcorema aliter demonflr.it ur . S"t hyperbo- 
lc , cuius afymptoti AB , BC ; producaturque in rcftum B E D : & 
ducatur E F , ut contingit , fecans lineas B D , B A . Dico E F currL. 
fcaionc convenirc . Si cnim fieri poteft - t non convcniat : & pcr B ipfi 
II E F xquidiftans ducatur B G . crgo B G diameter cft fcaionis . conftitua- 

cur 
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tur ad lineam E F parallelogrammum , 
tigura quadrata , quod fit E H F : & 
B H producatur . convcnict ca cum fc&ionc . 
convcniat in K : & pcr K ducatur K A D aequi- 
diftans B G . crgo rcttangulum D K A quadra- 
to B G c(l sequaJc : & idco «equale re&angulo 
E H F ; quod cft abfurdum conftat igitur 
E F cum fectione convcnirc : atque in uno tan- 
tiim pun&o ; quoniam diametro B G eft aequi- 
diftans . 



FED. COMMANDINVS. 



quadrato B G aequale , excedcns 

iun£la_i _ 
x> 




K 



SI utraquc linearum continentium angulum , qui dcinccps eft angulo hypcrbo- A 
Icn contincnti . ^ Angulum byperbolen continentem vocAt lApolUnius eum , quenu 
nfymptoti inter fefe conflituunt : reliquum vero ex duobus retlis , eum qui deinceps cft , 
AppeiUt ; qui quidem unu Afymptoton & AltcrAprodu&A continctur . 

Proptereaq ue convenict c u m fcftione . ] Exfecundu huius . B 
E t ipfi us diametcr erit . ] Ex coroiUrio quinquAgefimd prim* primi buiut C 
Qiiarc EF cum fcttionc convcnit in uno tantumpunfto. ] Exvigcfimtfcxt* D 
primi huius . 

Ergo qua: in punclo B fcaioncra contingit , aequidiftans eft ipfi HG. )•£* E 

quintA hutus . 

ltaquc quoniara C B cft aequalis B D . ) E* ttrtU huius . F 
Sed demonftratum eft rcOangulum K G H aequalc qua,drato C B . ) ln dc- G 



IN ALIAM DEMONSTRATIONEM , QyAM AFFERT EVT. 

CONSTITVAT VR ad lineam E F paralleJogrammum, quadrato B G aiquale , H 
cxccdcns figura quadrata, quod fit EHF. ] Ex vigcfim* non» fcxti clcmcnto- 
rnm . 

Convcniet ea cum fc&ione . ) Ex fccund* huius . K 
Ergo rcftangulum DKA quadratoB Gcftaequalc.) Ex ijs t quaproximi di- L 
flafunr . quarefiquis hanc demonflrntionem loco prtcedentis effc velit ; ncccffc habebit 
illud ipfum fimiliter demonfirurc . 

Quod cft abfurdum . ] 'Pofi btc verba in (jrtco codice non nuU* defiderdntur , M 
(jnultA fortaffc btc funt: LincA cnim D K maior efl , qukm E H : & K A mnior , qndm 
H F . Illud vero perfpicui AppAret . nam ut "3 K ad K D , itA efl 7t HaA HE: & per- 
mutAndo ut K'B Ad'B H , itA K D ad HE . rttrfus ut"B K ad K A t ita B HaAHF: 
permutAndoque ut K B ad 3 H , Ua K A Ad H F . fed c(t B K maior, qudm B H.ma- 
ior igitur cit D K , qukm E H: & KA itidem maior , qudm H F , 



THEOREMA XI. PROPOSITIO XII. 

SI ab aliquo punclo eorum , qux funt in fefhone ad, afym- 
ptotos duae rcclae linx in quibuslibet angulis ducanturj & ab al- 
tero punclo in feclione fumpto ducantur aliae linex his ipfis 

aequi- 
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aequidiftantes : reclangulum.ex sequidiftantibus conftans xqualc 
eft ei , quod fit ex ijs , quibus illae aequidiftantes duc"tae fuerant . 

SrThyperbolc,cuiusafymptoti A B,BC; &fumaturinfevtionealiquodpun- 

tfum D ; atquc ab co ad lineas A B , B C ducantur D E, 

DF: fumatur autem &alterum punftum G in fcclio- 

ne ; pcrquod ducaniur G H , G K iplls D E , D Faequi- 

diflantcs . Dico reclangulum E DF rectangulo H G K 

sequalc cffe . Iungatur cnira D G , & ad pun&a A,C pro- 
ichuiuj. ducatur . Itaquc quoniam jequalc cft rcftangulum_, 
i4.sezti. A DCrcftangulo AGCj erit utG A ad AD, ita DC 
4- ad C G . fcd ut G A ad A D , ita G H ad D E : & ut 
.« ««ti DCadCG, ita DFadGK. quare utG H ad D E , itaDFadGK. rettangu- 

lumigiturEDFrcaanguloHGKcftaequalc. 

THEOREMA XII. PROPOSITIH) XIII. 

A SI in loco,afymptotis & feftione tcrminato,quxdam recla li- 
neaducatur , alteri afymptoton aequidiftans: in uno pun£k> tan- 
tum cum fe&ione conveniet . 

SIT hypcrbole , cuius afymptoti C A , A B : fumaturque aliquod pun£him E ; 
&per Eipfi A Basquidiftansducatur EF. Dico EF cum feftione convenirc . St 
enim ficn poteft ; non convcniat : & fumatur pun- 
ttumG in fertione , per quod ipfis B A , A C jequi- 
diftantcs ducantur G C, G H: & rcOangulo C G H 
aequalc fit rc&angulum A E F ; iunctaque AF, fi 
«. hulus. producatur , cum fcctioric convcnict . conveniat in 
punfto K : & pcr K ducantur K L, K D ipfis B A , 
B AC aequidiftantes.Ergo reftangulum C G H asqua- 
lc eft rcttangulo LKD. ponitur autem & rcclan- 
gulo AEF asqualc . re&aHgulum igitur DKL, 
hoc cft A L K reclangulo A E F acquale erit; quod 
Hcri non potcft : fiquidcm KL maioreft, quam 
E F ; & L A maior , quam A E . quare E F convcniet cum feftione . Convcniat in 
M . Dico cara in alio pun&o non convcnirc . Nam fi ficri potcft; conveniat etiam 
in N : & pcr M, N ipfi C A aequidiftantes ducantur M X , N B . Ergo rcctingu- 
lum E M X rcftangulo E N B cft ajquale ; quod eft abfurdum . non igitur in alio 
punfto cum fcclionc convcniet . 

FED. COM MANDINVS. 

A SI in loco, afymptotis & fc&ione tcrminato , qusedam rc&a linca ducatur . ) Lo~ 

cum intctligit cxtra feclionem f qtti afymptotis & feHionc ipfa circufcribitnr . 
B Ergo rcftangulum C G H aequalc cft rcftangulo LKD. ) Ex pnmiffa . 

THEOREMA XIII. PROPOSITIO XIV. 

ASYMPTOTI , & feclio in inflnitum produclx ad (e ipfas 

pro- 
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propius acccdunt > & ad intervallum perveniunt minus quoli- 

bet dato intervallo . 

SIT hypcrbolc , cuius afymptoti A B , A C ; & datum intcrvallum fit K . Dico 
afymptotos AB, AC& fcttioncm produftas ad fefe 
propius acccdcrc ; & ^crvcniread intervallum mi- 
nus tntcrvallo K . Ducantur enim linca; contingenti 
ajquidiftantes EHF, C G D : iungaturque A H ; 
& ad X producatur . Quoniam ergo rc&angulum— 
C G D reftangulo P H E eli asquale ; crit ut D G ad 
F H , ita H E ad C G. fcd D G maior cft F H . crgo 
& E H ipfa C G cft raaior . firaiiitcr dcmonftrabjmus 
cas , quaj dcinccps fcquuntur , minorcs eflc . itaquc 
fumatur intcrvailum E L minus intcrvallo K: & per 
L ipfi A C ajquidiftans ducatur L N . crgo L N cum fe<£h'one convenict . convc- B 
niatinN : perque N ducatur MN Bsquidiftans EF. quarc MNcli sequalis i4.prt'mt. 
EL: & proptcrca intervallo K minor crit . 

EX hoc manifeftum eft , lineas A B , A C ad feclionem acce- c 
dere propitis , quam omnes alix afymptoti : & angulum B A C D 
minoremefle quolibet angulo,quialijseiufmodilinciscontinetur. 




U. fexti. 



E V T O C I 
IN alijmbus exemplartbks illkd aliter demonftratum 



V . s. 



ASTMTTOTOS& feBionem ^ervenire adintervallum mimts quohbet 
httervallo dato . 

IISDEM enim mancntibus , fumaturintervallum E K dato intcrvallo minus : 
fiatquc ut KE adEH, itaHAadAL: &pcrL 
ipfi E F aiquidiftans ducatur M X L B . Quoniarn., 
igitur X B ad H F maiorcm proportioncm habct; 
quam L B ad H F . ut autcm X B ad H F , ita_. 
H E ad M X ; proptcrca qu6d rcftangulurru, 
F H E rcdangulo B X M cll aiqualc . habc- 
bit H E ad M X maiorcm proportionem_, , 
quam L B ad H F . fed ut L B ad H F , 
ita L A ad A H : & ut L A ad A H , ita^ 
H E ad E K . quare H E ad M X maio- 
rem proportioncm habet , quam H E ad E K 
quam E K . 

1NVE NIVNT VR in aliquibks codicibks etiZhac theoremata, qma d nobis tanqua 
fupervacanca fkblata fnnt . Quoniam enim demonftratum efi , afjmptotos propiks ac- « 
cedere ad fcEtioncm , C ad intcrvallum pervenire , quolibet dato intervallo minus ; fu- 
pervackkmfkit htc inquirerc ; quod ncquc demonftrationcs aliquas habent , fcd dunta- 
xat figkrarum differentias : verkm kt ijs , qui in hac inciderint ,fcntcntiam nofiram ape- 
riamus ; exponantur hoc loco ea , f ua nos , ut fnpervacanca fufiuiimus . 

M *ASTM- 




minor 



Jgitur 
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ASTMTTOTI, de quibus diftumetf, propiHt xtccedunt ad fec7ionem, 
quam ali*,fi qua fint^afymptoti. 

SIT Jiypcrbolc , cuius afymptoti C A , A D . Dico C A, A D ad feaionem accc- 
dcrc propius, quam alias afymptoti , fi quae fint . Nanque ut in prima figura, lineas 
£ F,F G afymptotos eflc non poflc,manifeftc conftat: qudd linea £ F asquidiftans fit 
n.huius. C A , & F G ipfi A D . demonftratum fiquidcm eft cas, qu* in loco afymptotis & 







fc&ionc terminato ducuntur , altcri afymptoto aequidiftantes , cum fe&ionc con- 
venirc. Si vcro , ut in fccunda figura apparct , E F, F G fint afymptoti, quippc quas 
ipfis C A , A D acquidiftant : tamen C A , A D ad f&ftionem propiiis accedunt , 
quam E F , F G . Qu6d fi , ut in tertia figura , C A , A D i n infinitum producan- 
tur ' t ad foftionem propius accedunt , &ad intervallum pervcniuntminus quolibct 
dato intervalJo : led E F , F G, quanquam in punfto F , 6c 
intra angulum propinquiores fint fcttioni; tam:n produ£k jc 
abipfa magis recedunt. intervaltumenim, quonuncdi- 
ftant , eft quolibet alio intervallo minus . Rurfus fint afyoi- 
ptoti £ F , F G , ut in quarta figura : conftat etiam hoc mo- 
doC A propinquiorcm cflc fc&ioni, quam E F: fivc EF 
asquidiftans fit C A ; fivc cum ipfa conveniat . & fi quidcm // 
punftum , in quo convcnit cum A C , fit infra cam , qua: / 
pcr FfciUoncmcontingit ; fecabit EF feftioncm ipfam : fiE " 
vero fit in loco intermcdio inter contingentem & angulum; 
non pervCnict ad intervallum minus dato intervallo . quare C A propinquiorcft 
fc&ioni , quam E F : & ADpropinquior,quamFG; pcrcadcm, qua; diximus 
in tertia figura, 

AT wrd lineam, qua conwenit cum A C infra eam, qu& per F dutla 
fe&tonem contingit , cum fe&ione ipfa con^venire } fic demontlrabitur . 

CONTINGAT F E fcftioncm in E : & pun- 
clum, in quo E F cum C A convenit , fit fupra_. 
F K . Dico F K. convcnirc cum fcftionc . Du- 
catur enim pcr ta&um E ipfi C A afymptoto 
u.huim. aquidiftans E H . crgo E H icdUoncm in puntto E 
tantiitn fccat . Itaquc quoniam A C ipfiEHcft 
«quidiftans . & F K convcnit cum A C.&cumEH 
convcniat, neccflc cft. quarc & cumipfa feftione. 

SI eft alter angulus reMineus, qui hyperbolen contineat, non eft 
minor angul 0 hyperbolen continente , de quo ante diaum eft . 

SIT 
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SIT hyperbolc , cuius afymptoti C A , A D: aliae vcro afymptoti fint E F, F G .' 
Dico angulura ad F non minorcra cfle angulo ad A . Sint cnim primiim E F , F G 
ipfisCA, ADajquidiftantcs. crgoangulusad Fnoneft minor co, quiadA.Si 
vero non fint a;quidiftantcs, ut in fccunda figura;conftat maiorcm eflc angulurru, 





6£G 

ad F angulo C A D . Scd in tcrtia figura angulus F H A , eo,qui ad A, maior eft J 
& qui ad F asqualis eft angulo F H A . Deniquo in quarta figura angulus , qui ad 
verticcm , maior eft angulo , qui itidcm ad ycrticem conftituitur . non igitur an- 
gulus ad F angulo , qui ad A , minor erit . 

F E D. COMMANDINVS. 

• 

QVONIAM ergo rcftangulum C G D reftangulo FHEcft aequale .] Ex decima A 
huius . utruntjue cnim eft aqnale quarta parti figura , tjua ad diametrum confiftit . 

Ergo L N cum feftione conveniet . ) Er dccima tcrtia huius . B 

Ex hoc manifeftum cft lincas A B , ACad fcftioncm acccdcrc propius, quam_, C 
omnes aliae afymptoti . ) Hoc demonftravit Eutocius in commentarijs i afymptotor au- 
tem vocat etiam alias lineas , <jua cum fctlione non conveniunt . 

Et angulum B A C minorem efle quolibet angulo, qui aliis eiufmodi lincis con- D 
tinetur . ] Non confentit hoc cum ijs , ttua tradit Eutocius . oftendit enim angulum , tftti 
altjs eiufmodi lineis continetur , non cffe minorem anguio B A C . tjuar» vel iocut corri- 
gendus eft ; vel intelligc puntium , in ejuo alia afymptoti convcniunt, idem effe , ejuod tsf ; 
vel in ipfts afymptotis , vcl etiam intra ipfas conttncri . ita enimfiet , ut angulus B A C 
quolibct alio eiufmodi angulo fit minor . lllud autem ,ejuod htc loco demonilratur mcci- 
dere afjmptotis & fcRioni , ut fcilicet in infinitum produtla non coeant , fed ad feipfas 
propius accedant , CT ad intervallum pervcniant ejuolibet dato intervallo minus , accidit 
etiam duabus hjpcrbolis , ejua circa ea/dem afjmptotos defcribuntur ; ejuod Tappus de- 
monstrare aggrcffus eft in icmmatibus in tjnintum librum conicorum Apollonij : fed ejuo- 
tiiam ea dcmonflratio ob tcmporum iniurias & depravata efl & manca ; non inutilc erit 
vcrba ipfius Latine rcddita in mcdium affcrre : ut, tjua pcrobfcura funt, explicemus ; qua 
vero ad dcmonftrationem defiderari videntur ,fuppleamus . eft tnim rCl admirabilis , & 
diligenti contemplatienc dignijfima . 

PAPPI LEMMA. 

CrZCAafymptotos A$, 2 C hyperboU VE^DFde- / 
fcribantur. Dtco eas inter fe non con<veritre. 

SI cnimfieri potcft ; conveniantad pun&uraD: & perD 
in fcftioncs ducatur re&a linea A D E F C . Erit propter D E 
fc&ionem linca A D s-qualis F C : & proptcr fe&ioncm D E A 
erit A D aequalis E C- quare F C ipfi C E cft aequalis; quod ficri non poteft . non igr 
turfc&ioncsintcrfeconvcniunt. M % . *DlCO 
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DICO prsterea eds y fi in infinitum augeantur , ad fefe propiiis accede- 
re,X$ ad minus feroemre . 

AB C' DVCATVRenimalialincaHK: & fitdiamctcr, cuius tcrminus M. Eritigi- 
tur,ut reltangulum M L N ad quadratum L G, ita tranfverfum figura: latus ad la- 
D tus re&um . ut autcm M O P re&angulum ad quadratura O R, ita tranfverfum la- 
£ tus ad rc&um . crgoutrc&angulumMLNadquadratumLG, ita rc&angulum 
F MOP ad quadratum O R : & pcrmutando . reOangulum vero M L N maius eft 
G re&angulo M O P . quare linea G F maior crit, quam R S. atque eft propter fe&io- 
H ncs F D G aequale rcttangulo K R H . minor igitur cft G D , quara H R . quare-» 
K feraper ad rainus intervallum pervcniunt.Scd & illud facilc conftare poteft . fi enim 
utraque ipfarum ad afymptotos propius acccdit : & ad fcfc propius accedant ncccf- 
fccft. 

COMMENTARIVS. 

A DVCATVR enim linca HK. ) Sint dua hyperbola G N F , Z)?£ rirc* cafdcnL, 
afymptotos A B ,BC dcfcripta , ut docctur in quarta propofitiont huius libri : & intclli- 
gantur retta linca tsfG'D L E F C , H RO S K ttd earum diametrum "B L ordinatim 
applicata ; qua inttr ft aquidislabunt . utraque tnim aquidtilat tinta in 'P vtl N fctlio- 
ntm contingenti , exquinta huius • 

B Et fit diameter , cuius tcrminus M . ] Non pottfi idtm ttrminns tft diametri utri- 
ufqut fettionis.Producatur cnim L P NB diameter in punfta M, Q± ita utfitMB xqua- 
lis ipfi BNt&B Qjquaiis 2 'P : erit punttum Mttrminus diamttri ftttionis G NF, 
& Qjerminus diamttri fctttonis 'DPE; quod B fit utriufqut < 
vidttur 9 Pappum uno todtmque puntto M utipro tcr- 
mino utriufque diamttri : nififortaft intelligamus duo 
puntt* , qui ttrmini fttnt , eadem litera notari . quod 
novum tfl , & inufitatum • 

C Erit igitur , ut re<3angulum MLNad quadra- 
tum L G , ita tranfvcrfura figune latus ad latus re- 

Itum . ] Ex vigefima prima primi libri huiut . 

D Vt autcm M O P re&angulura ad quadratum 
O R , ita tranfverfum latus ad re&um . ) Hoc tfi ut 
rtttanguium QO T ad quadratum O R, ita figura, qua 
fit ad P Qdiamttrum ftitionis D P E,tranfvtrfum la- 
tus ad rtttum . alia enim funt huius figura latera , at- 
que ta , dt quibus proximi dittum efi ; quanquam tan- 
dtm inter fe proportionem habtant . nam ut figura y qua 
fit ad N M diametrumfe&ionit G NF, tranfvcrfkm-, 
iatut ad rettum, ita cfifigura^td diametrum P Q^fcttionis DT E, tranfverfum latus ad 
rettum ; quodfaciii demonflrabitur hoc modo. 'Ducatur linca NT fcttioncm G NFcon- 
5. hutra. t ingens ,„ A 7 : & ducatur P f , qua fettioncm D P E contingat in P . aquidiflabunt NT 
'* p P r i» te r f*fi • utraque enim aquidifiat hnea tsfC, vel H K: & ficnt triangula B NT, 
•BP yfimilia. ergo ut B Nad NT, ita B P ad P P r :& ut quadratum B Nad NTqna- 
dratum , ita quadratum "B P ad quadratum P V. fed ut quadratum "3 Nad quadratunu, 
NT , itafigura , quafit ad diamrtrum PM, tranfverfum latus ad retlum , ex iis , qua 
traditafunt inprima huius : & cadcm ratione ut quadratum B P ad quadratum P V, ita 
figura , quafit ad diamctrum P tranfverfum latus ad rettum . crgo ut figura, ad dia- 
metrum N M, tranfverfum latus ad rettum, ita figura,ad P Qjtranfvcrfum latus ad re- 
Stum . ex quibus conftat hypcrbolas (j N F ,D P E intcr fc fimilcs cjfe , itemque aliat , 
~ tu/dem nfjmptotos hoc patto dcfcribuntur . 

Ergo 
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Ergo ut reflangulum MLN adquadratumLG, ita reltangulum M O P ad E 
quadratum O R . Sequiiur enim ex i*m didis , ut retlungulum M L N*d qu*dr*tum 
L G , it* cfe relt*ngu/um QO P ad quadratum O R . quare & permutando utMLN 
reHangulum *d reQangu/um QO '/> , it* quadratum LG *dO R qu*dr*tum 

Rcrtjngulum vcr6 ML N maius eft rc&angulo MOP .] Hec efi retl*»- p 
gulnm M L Nmaius rcclungulo QO P . n*m reclunguium ML Nm*iui efi retl*ngulo 
QL 'P . ergo retlunguto QO 'P muito m*ius erit ; quod puntlum O /upr* L /umatur . //- 
iud *utem it* dcmonfirubimus. Recl*ngulum enim M L N*qu*le efi reclanguto MNL, l.lecundi 
& qu*dr*toNL\quorumqH*dr*tumNLefi *iqu*leduobusqu*dr*tit NP, ']> L , CT 4- 
ei , quod bis NP L continetur : fimiliter reclungulum QLPefi *qu*le rcclangule Qp 
L , CT P L qu*dr*to ; quorum rea*ngulum QP L rur/us eft *qu*le trtbut reclangulit , i.fecundi 




retlangulo , quod bts continetur NP L; relinquitur ex *lter* quidem p*rte retlangulum 

MNLund cum quadrato NP ; ex attera vero recJangulum contentum MN&PL 

/ed recJangulum MNLcfi *qu*te duobus reclungutis , videticet retlanguio MNP , & i^ccundi 

ei , quod M N CT P L continetur . recJangutum igitur M L Nmaius efi , qudm QLP 

qu*dr*to NP , & M N P retlangulo . ut autem retlangutum M L Nadquadratuml 

L g , ita retlangulum QL T ad quadratum L D : & pcrmutando . ex quibut /equitur 

quadratum G L maiut efe quadrato L D . ergo iinea G L maior erit , qudm L D : & 

tota G F maior , qudm D E , & multo maior,qudm R S . Hac eo /pecJare vidcutur , ut 

efiendat feclionem D 'P E intra ip/am G NF contineri : quod tamen *b/que bit ex aiiit , 

qua in principie diclafunt ,f*tit confiut.fi enimpuntlum P,per quod /eciio DPE t r an- 

fit , infr* Nfumitur ; CT fetlionet inter/e/e convenire non poffunt : /upcrv*c*neum que- 

d*mmodofuit in bit t*ntopere immoruri . Sed vereor , ne tocus cerruptus fit , ut -Papput 

utiud quoddampotiks , qudm hoc ofiendere volucrit . non enim ex didit *pp*ret lineam 

R K minorem ejfe, qudm D F.quod *dpropofitum conctudcndumpramonfirare oportebat. 

Atque eft propcer fedtioncs rc&angulum FDG «qualc rc£tanguJo KRH. j r> 
H*c not it* refiituimus .n*mG r *cut codex habet: ReHangulum F DG *qu*te rc&*n- 
gutorS RJi: & mendo/e, ut videtur . reHangutum enim FDGcfi *qu*Ie rcitangulo K 
s\H,ut demonfirubimut : & ideo maius rectunguio S R H. 'Producatur H K ex utr*- 
quc p*rtc , *deo ut/ecet ufymptoton A B inT ,& */ymptoton 2 C in Z . Quoniam igitur 4- kxti . 
utT B *dH A ,it*T Z *d AC » *tqtte cslT B minor , qudm B esf. crit & T Z, qudm '4-quinti. 
uAC minor./ed ex ijs, qudproxime demon/trata funt, D minor efi, qudm T R.& F C 
minor, qudm K Z. afymptoti enim & feclio produtt* *d feipf*s propiut tuccdunt . qu*refi 
ex tine* T Z demantur T'R^,K Z ; CT ex cAC dcmantur AD,FC: rctinquitur R K 
mutto minor, qudm D F, Itaquc propter /etlionem D P E redanguium T RZ *qu*te cfi 
rccfungulo cADC. Mrtique enim /unt *qu*U* qu*dr*to P Y , cx dccim* huiut : CT pro- 
pter/eciionemG N F rettungulumT H Z e(t *qu*le retl*ngulo oAG C ; quod utr*que 
fint *qu*ti* qu*dr*to NT.rett*ngulum vero T HZ und cum retJunguio H RJC efi *qua- 
ie retl*nguto T R Z , <7 reH*ngulum AGCund cum reclungulo G DF *qu*le rettan- 
gu/o eA D C ; quod idem 'P*ppxt dcmonfirnvit in lemmatibus huius iibri , iemmate ter- 
tio.quare fi dreclanguto T RJZ aufcratur rcclungHlum T HZ ; relinquitur reclanguium 
H RJC : &fi d retlangulo tA D C auferatur reclanguium tA<$ C\ relinquitur G D F 
retlangu/um : ac propterea retlangulum HR K rectanguio GD Fefi aquate , ut iritur 
R K*dD F , it*eftGD ad HR, /ed \K minor oJten/a efi , qudm D F . crgo G D 1 • 
qudm H Rminor erit . 

Quare fcmper ad minus intcrvalJum pcrvcniunt.] Non fotum ad minus inter- h 
vaUum pcrveniunt ,fed adinterva/lum quo/ibet dato interv*/to minus,Produc*ntur enim 
fecliones und cum *fymptotit , quoufque intervuttum , quod tnterifcitur inter afymptttos 
&fetlioncm DPE,fit d*to intervatio minus ; quod quidem fieri pofse, cx decim* qu*rta 
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hkius apparet ; erit tunc intcrvallum inter fcttiones intericRum muito minus interVallo 
dato : & quanquam ha feStioncs ininfinitum producantur; nunquam tamen interfe con- 
veniunt ,utd Pappo fuperius efi demoniiratum: & cxproximc traditis aliter demonftra- 
re pojfumus in hunc modum.Si enim fieripotcfi; conveniant in *,X: & ducatur linca * X 
diametrum fecans in V , qk* primitm aqkidiftet lineis is4C , T Z , utfit ad diametrunL, 
B f ordinatim applicata . Eadcm modo , quo,Jupra demonfirabimus reitangulum MfN 
maius ejjereltangulo T :&ut rcttangulkm Mf Nad quadratum ♦ 1r,ita rettangu- 
lum P idem W quadratum: & permutando rettanguium MlrNad reitangulum 
gjr T, <y quadratum *vad femetipfum . ergo rettan- 
gulum M f Naquale efi rtttanguio i^* 'P./ed & ma- 
ius i quod eft abjurdum . 
<sAtiter.Si fectiones conveniant in *,X;producatur li- 
i o. huius. nea *X ufque ad afymptotos in puita n,Z:erir re&angu- 
/«j»ft4>2 propterfeSioncm <jNF aquale quadrato NT» 
& propter fcttionem D P E aquale quadrato P V. qWare 
quadratu NT quadrato 'PVaquale crit.lt aque quoniu ut 
quadratum NT ad quadratum PV,ita quadratum NB 
adquadratumB P : erit & quadratum NB aqualt^ 
quadrato B P ; & ideo linea NB linta B P aqualis ; 
quod itidem efi abjurdum. non igitur h* ftcliones inter . 
fe conveniunt . Quodfi lineabX non aquidifict lineis 
e*4 C ,T Z ; divtdasur bijariwn in punito f, & iunita 
Y B producatur ad M Qjfecet autem hyperbolas 'D '? 
' E,<jNF in punlits P,N, 07* ab ipfis ducantur V V, NT fettiones contingtntts, qua ii- 
neis AC ,T Z aquidiftabunt, ex quinta huius : fiatque B M aquaiis B N, & B Qjtqua- 
lis B P . trit N M Jetltoms G NF ,&'P i^Jcclionis 'D K P E diameter tranjverja. quare 
fimititer ,ut fnpra ,dcmonstrabimus nuho modofieripojfe , ut ha ftHiones inter fccon- 
veniant . 

K Scd & illudfacile conftarc poteft . fi enim utrtqueipfarumadafymptotospro- 
pius acccdit ; & ad fcfc propiiis acccdant necefle eft . J Vtde,quomodo hec ratio necef- 
Jitatcm habeat .pojfet enim quis dicere utranque fe&ioncm accedere quidcm propius ad 
afymptotos : Jed tamen pari intervallo ; ita ut Jcmper intcr fefe aquidiltcnt . 

THEOREMA XIV. PROPOSITIO XV. 
OPPOSITARUM feclionum afymptoti communes funt. 

SINT oppofitae fc&ioncs , quarum diameter A B, & ccntrum C .Dico fe&ionum 
A,B afymptotos communes cfTc. Ducantur cnitn per puncta_* 
A A, B linca: D A E , F B G , nux fedtiones contingant . jequidi- 
uantcs igitur funt D A E , F B G . abfcindantur lincas D 
AE,FB,BG ; itautcuiufqucearumquadratum.-equalc 
quartac pnrti figurx , quas ad diametrum A B conftituitur. 
go D A , A E , F B , B G intcr fe funt xqualcs. iungantur CD, 
C E , C F , C G . perfpicuum igitur eft D C , C G in cadcm rc- 
£la linca contincri ; itemauc E C , C F : proptcrca qu6d a:qui- 
diflantes funt D A E , F B G . Itaquc quoniam hyperbolc cft , 
cuius diamctcr A B ; contingcns autem D E; & unaqua;- 
quc lincarum D A , A E potcft quartam partem figurs, 
qu.x ad AB conftituitur : crunt DC , CE afymptoti. & 
cadcm rationc ipfius B fcaionis afymptoti crunt F C , 
C G . oppofitarum igitur fc&ionum afymptoti communes funt. 

FED. 
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-EQVIDISTANTES igiturfuntD AE,FBG.) Vtraqut tnim tqnidi/fat A 
ncis f ej Hd jd diametrnm tA B ordinattm applicantur . 

■ Ergo DA,AE,FB,BG intcr fc funt acquaJes , ) Ex decima quarta primi httius. B 
nam tran/vcr/um Utut tst'3 efl utrique commune>& rctta fignra iatera inter /e aquaiia. 

Perfpicuum igitur cft DC, C G in cadem refta linea contincri : itcmqucEC, C 
C F ; proptcrca quod aquidiftantcs funt D A E , F B G . ] Qwniam. enim DtAE, 
fBCj inter/e aquidiflant , crtt anguiut DtAC anguio G BC aqualit . linea vero tAC 19. primi. 
ett aqualit C B > & D A ipfiG B quare & bafit 2) C bafi CG,C reiiqui anguii reliquit 4. 
aquaiet erunt . anguius igttur tACDeil aqualit anguU BC<j ,/ed duo anguli 7) C tA> 1 j. 
DCB /unt aquaiet duobut reftis > itemque GCB >GC tA . quare reiiquut ex duobut 
reSit anguiut DC Beff aqualit reliquo tACG . duo igitur anguii DC tA > tACG 
duobttt rettit aqualet erunt: & iccirco DC>CG in eadem rcEia iimea continentur. Eodtm 
quoque modo EC >C F in eadem rclia linea contineri demonfirabimut . 

Erunt D C , C E afyraptoti . ] Ex prima huius . 

THEOREMA XV. PROPOSITIO XVI. 

SI in oppofitis feclionibus qusedam re£ta linea ducatur, fecans 
utranque linearum continentium angulum , qui deinceps eft an- 
gulo fecliones continenti : cum utraque oppontarum in uno tan- 
tilm punclo convenieti& linex, quae ex ipfa abfciiTae inter afym- 
ptotos & fe&iones interijciuntur > aequales erunt . f 

SINT oppofitas fe&ioncs A,B; quarum quidem ccntrum C , afymptoti ver6 
D C G , ECF : & ducatur quaedara re<»a Jinea 
HK, quae utranque D C , C F fecet . Dico H K 
produftam cum utraquc fe&ione in uno tantiim», 
punfto convcnirc . Quoniam cnim fe&ionis A 
afymptoti funt D C , C E ; & du&a cft quae- 
dam rc&a linca H K , fecans utranque conti- 
nentium angulum , qui deinceps eft angulo fe-. 
dtioncm contincnti , vidclicet D C F : produ- 
fta H K cum feftionc A convcniet , & llmili- 
tcr cum fc&ionc B . convcniat in punftis L , M : 
& per C ipfi L M aequidiftans ducatur A C B . 
aequalc igitur cft rcc"tangulum K L H quadra- 
to A C . & re&angulum H M K quadrato 
C B . quare & K L H rettangulura aequale^» 
cft rc&anguJo H M K : & iccirco Jinca H L lineae 
K M eft aiqualis. 

FED, COMMANDINVS. 
PROD VCTA H K cum fcttionc A conveniet , & fimilitcr cum feftione B . ) Ex A 

undccima hutut . 

^Equaleigiturcft rcaangulum K L H quadrato AC .& reftangulum HMK B 
quadrato C B . ) Ex eadem . 

Quarc & K L H rcdtangulum eft aequale re&angulo H M K. ] Qitenidm tnim U- C 
nea tAC linea C B efl aqualis ; qttod C fit /eUionis ctntrum : trit & quadrnsum A C 
quadratoCBaquttlt. Et 




B 
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D Et iccirco linca H L line«e KMcft aequalis. ] fliud not hoc lcmmatc demonfirablmus. 

STT reBa linea A^Byin qua fumantur duo pun&a C 3 T> : jitque retlan- 
gulum DAC aquale reclangulo C 2 D. Dico Itneam AC tpJiXD aqualem ejje. 



. Slcttim fieripotefi fit tAC maior , qudm B D : & addita utrique communi C D , 
erit A D maiojr , qudm C B : & proptcrca reHangulum 

D *AC maiut retlangulo CB D . fcd & aaualc ; quod £ £ V B 

efi abfurdum. linea igitnr sA C ipfi "3 Defi aqualis • 

A L IT E R . Poffumus ctiam rcUa dcmonfirationc uti hoc modo . 
14. fexti. iguoniam cnim re&angulum D AC reftangulo CB D efi aqualc : erit ut AD ad 
*quinti. DB ,itaBC adC cA: & componendo ut A B adB D , ita"B A ad A C . ergo linca 

tACipfiB Daqualistrit . 

THEOREMA XVI. PROPOSITIO XVII. 

OPPOSITARUM fe&ionum , quae coniugatse appellantur , 
afymptoti communes funt . 



con- 




3 

C 
iD 

E 



SINToppofitaefc&iones, quae coniugatae appellantur ; quarum diamctri 
iugatae A B , C D ; & ccntrum E . Dicocarum afymptotos 
communcsefle. Ducantur enim lineae,fe<ftionesin punttis A , 

B, C,D contingentes , quae fint F A G , G D H , H B K, 
A KCF. ergo paralklogrammum eft F G H K . Itaquefiiun- 
B gantur FEH , KEG ; erunt FEH , KEG rcftae li- 
C neae . & diametri ipfius parallelogrammi , quae a puntlo 
D E bitariam fecabuntur . & quoniam figura , quae ad dia- 
E metrum A B conftituitur , aequalis eft quadrato C D . & 
F eft C E asqualis E D . unuquodque quadratorum F A , 

AG, K B , B H erit quarta pars figurae , quae confti- 
G tuitur ad A B . ergo F E H , K E G feftionum A, B 
afymptoti funt . fimilitcr dcmonftrabimus fe&ionum_> 

C, D eafdcm cflc afymptotos . oppofitarum igitur 
feftiomnn , quas coniugatas dicimus , afymptoti com- 
muncsfunt. 

FED. COM MANDIN VS. 

A ERGO parallclogrammum eftFGHK.) ^uidifiant cnim FG,K Hlincis, 
adaAB diametrum ordinatim applicantur . quare & intcr fefc . & cadcm rationc K F, 
HG intcr fe ajuidifiant . 

Erunt F E H , K E G re&ae lineas , & diametri ipfius parallelogrammi .) llof 
dcmonfiravimus in quintam dccimam huius , vidclicet F E Hin cadem re&a linca co.t- 
ti,:cri,CrfimilitcrKEG . 

Qune a punfto £ bifariam fecabuntur . ] Hoc ctiam codcm in loco demonfiravimus. 
' Et quoniam figura , quas ad diametrum A B conftituitur , aequalis cft quadrato 
C D ; ) i^oniam cnim linca C D fc&ionnm esf, B fecunda diamctcr e/r , coniugata ipfi 
AB , mcdiam proportioncm habct intcr figUrarum latcra , ex dif.nitione fecunda dia- 
nsctri . ijuarc ut A'B adC D , itaC D adrcElnm figura latus : & iccirco rctiangH- 
lum , qmdfit ex tA B & latcrc rctto , quadrato CDcfi aqualc . 
Et cft C E asquaiis ED.) Aliter enimnon cffet fccunda diamctcr . 

Vnu- 
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Vnuquodquc quadratorum FA , AG , KB , BH erit quarta parscius F 
Rgurx .] NamchmCD*i*idifictFG,KH, & ts4 B ipfis F K , Q H: crunt linc* l*primi 
F A , K"3 dqualcs C E,&<AG ,2? Hipp E7). tjuarc HniufcHiufquc qu*dr*tum quttr- ^* 1 
taptrs efi qu*dr*ti C 7> , hoc cftfigur* cius , qut ad A B confiituitur 

£rgo F E H , K E G fcftionum A,B afymptoti funt . ) Ex prima huius . q 

THEOREMA XVII. PROPOSITIO XVIII. 

■ 

SI uni oppofitarum feclionum, quae coniugatae dicuntur, oc- 
currat refta linea ; & producTa ad utrafque 
partes cxtra feclionem cadat : cum utraque 
fe£tionum , quae deinceps funt , in uno tan- 
tum punclo conveniet . 

SINT oppofitae fcctioncs , quae coniugatae dicuntur, 
A B*C D : & ipfi C occurrat retla linea E F , quae produ- 




&a ad utrafquc partcs cxtra fcctioncm cadat , Dico 
E^ F cum utraquc fe&ione A, fi convenire in uno tan- 
tum pun&o . Sint cnim GH, K L feftionum afym- 
ptoti . Ergo E F fccabit utranque G H , K L : & pro- 
pterea cum fcclionibus A , B m uno tantiim puncto 
conveniet. 

THEOREMA XVIII. PRQPOSITIO XIX. 

SI in oppofitis (eclionibus , quae coniugatx appcllantur , du- 
catur recla linea , quamvis.ipfarum contin- 
gens : cum feclionibus , quae deinceps 
Junt , conveniet i & ad taclum bifariam 
fecabitur * 

SINToppofitae fectiones, quas coniugata; dicuntur A 
B,C D : & fectionem C contingat rc<2a linca-E F. Dico E F 
produftam convcnhc cum fe&ionibus A,B : & ad punttum 
C bifariamfccari. nam ipfam quidem convenire cum ipfis 
A,B raanifcftc patct . Itaquc convcniat in punftis G,H . 
Dico CGipfiCH efle asqualcnxDucantur enim fcaionum 
afymptoti K L , M N. jEqualcs igitur funt E G , FH; 
itcmquc C E, C F . crgo & tota CG toti C H asqualiserit. 

THEOREMA XIX. PROPOSITIO XX. 

SI unam oppofitarum fec*honum , quae coniugatx appellan- 
tur,recla linea contingat s&per ipfarum centrum ducantur duse 
lineae , una quidem per taclum , altera verb contingenti aequidi- 
ftans , quoufque occurrat uni earum feclionum , quae deinceps 
funt : recla linea , quac in occurfu fe&ionem contingit , arquidi- 



l.huius. 
W.huius. 




« antece 
dente . 
i6.hu ius. 
i.\ 
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*j. (exti. 
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ftans erit lineac per tacftum & centrum du6tx i quae verb per 
taclus & centrum ducentur , oppofitarum feclionum coniugutae 
diametri erunt . 

* * 

SINToppofitaefc£bioncs,quacconiugatacappellantur; quarum diamctri con- 
iugatae fint A B , C D ; centrum X : & icftioncm A contingat rccta linca E F , quae 
producta convcniat cum C X in T ; & iuncta £ X ad Y producatur : dcindc pcr X 
ducatur ipfi E F aequidiftans X G ; & per G contingens fcctioncm H G . Dico H G 
ipfi X E aequidiftare : & G O, E Y coniugatas diamctros cflc . Appliccntur enim_, 
ordinatim E K , G L , C R P ; lineae vcrd , iuxta quas poilunt applicatx , fint A M, 
CN.Quoniam igitur ut B A ad A M,ita cft N Cad C D: & ut ITA ad A M , ita 
reclangulum X K F ad quadratum K E ; ut vero N C ad C D, ita quadratum G L 
ad refUngulum X L H . fed re&angulum X K F ad K E quadratuin proportioncm 
compofitam habet cx proportione XKadKE, & ex proportione F K ad K E : & 
quadratumG Ladre£kangulumX L H proponioncm habct compofitam cx pro- 
portione G L ad L X & proportione G L ad L H . proportio igitur compofita ex 
proportione X K ad K E, & proportione F K ad K E eadem eft, quae componiiur ex 
proportione G L ad L X , & proportionc G L ad L H . quarum quidcm proportio 
FKadK E eadcmeft , quaeG L ad L X ; hneae cnim E K , K F, F E sequidiftant 
ipfis X L , L G , G X . reliqua igitur proportio X K ad K E cadem erit , quac G L 



adLH . qudd ciim circa aequales angulos , qui ad 
6. /cxti. K, L , latera proportionalia fint ; triangulum E K X 
fimilc erit triangulo G H L ; & aequalcs habebit an- 
gulos,fub quibus eiufdem rationis latcra fubtendun- 
tur . ergo aequalis eft angulus EXK angulo L G H. 
29. primi cft autcm & totus K X G. aequaJ/s toti L G X, quarc 
fi reliquus E X G rcliquo HQXcft aequalis : ac pro* 
ptcrea linea E X ipfi G H sequidiftat . itaque iTat, ut 
F PGadGR, ita HGad liheam, in qua S . crit Jinca 
S dimidia eius , iuxta quara poflunt , qua ad diame- 
trum O G applicantur ih feclionibus Q,D. fedA,B 



H 

l 

M 
N 

9. qu nri. 
O 

15. scxti. 
16. 



lcnvin 
dcc mi . 




fedionura fccunda diameter eftCD, cum qua con- 
vcnit ipfa E T . re&angulum igitur ex T X & K £ 
aequale eft quadrato C X.fi enim a puncto E ipfi K X 
squidiftantemduxcriraus ; rcctangulum , quod fit 
cxTX & linca, quae inter X & aequidiftantem in- 
tcrijcitur , quadrato C X aequalc erit . quare ut T X : 
ad K E , ita T X quadratum ad quadratumX C . ut 
autem T X ad K E , ita T F ad P E , hoc cft triangu- 
lum T X F ad triangulum E X F : & ut quadratum 
T X ad quadratum XC, ita triangulum TX Fndr; 
triangulum X C P , hoc cft ad triangulum G H X . 
ut igitur triangulum TXFad triangulum E X P > ita T X F triangulum ad tri- 
angulum GH X : & idco trianguJum GHX aequale, eft triangulo XEF . 
habct autem & angulu HGX angulo X E F aequalera-,quoniam E X quidem aequil 
diftat G H,& E F, ipfi.G X^rgo Jatera,q.uae funt circa «quales an^uIos,cx cocraria 
partc fibi ipfis refpondcnt ; eftque ut G H ad E X , ita E F ad G X. rcctangulum,. 
igiturHGXaequaleeftYeftangulo K E F. itaquequoniam ut lineaSad H G,it.i 
RGadGP.& utRGadGP, ita X Ead BP, asquidiftant enim . quarcutSad 
H G , ita X E ad E F . ut autem S ad H G , fumpta X G communi altitudiuc , ita 
cft rcOangulum cxS&XGad rcclangulum H G X: & ut X E ad E F,ita quadra- 

tum 



Digitized by Google 



CONICQRVM LIBER 1I 4 



tum X E ad rc&angulum X E F . ut igitur reftangulumex S & X G ad reOangu- 
luraHGX, iuXE quadratumad reftangulum XEF: & pcrmutando ut re&an- 
gulumcxS&GXadquadratumXE., iu rc&angulum HGX ad re&angulum 
X E F . fed «equalc eft rcdangulum H G X rc&angulo X E F. crgoreftangulum cx 
S & G X aequale cft quadrato X E. & recungulum ex S & G X quarta pars eft figu- 
rz, qu«e ad G O conftituitur. nam & G X eft dimidiaipfius G O, & S dimidia eius, 
iuxu quam polTunt : quadratum vcr6 E X quaru pars cft quadrati E Y ; qu6d E X 
Jequajis fic X Y . ergo quadratum E Y «equale cft figuras adGO conftitutse . fimi- 
Jiter dcmonftrabimus & quadratum G O figurae , quae fit ad E Y , effc aequalc . ex 
quibus fcquitur , ut£Y, G O oppofitarum fedtionum A B , C D diametri coniu- 
gatae fint . 

1 F E D. COMMANDITSTVS. 

DEINDE pcr X ducatur ipfi E F asquidiftans X G . ) Intelligendum G X produ- 
tlamfeUior.i occurrcre in O punclo . Apoiionius punclum , in quo recla Uncu fcciioni , vcl 
altcri Uncx occnrri: , vinrrato-n vocat : nobit occurfum Latini Uccat appeUare . 

Quoniam igitur , ut B A ad A M , iu eft N C ad C D . ] Hoc ita demonfirabimus. 
S int oppofii £ jectiones, qua c oniugat * appcllantur,quarum dia- jj. 
metri coniujata eA B ,C'D; centrum E ; C7 a/ymptoti F H, 
G K : iunganturquc F <A G , G D H , H B K , K C F : fit 
autem feclionis tAreclum latus *A M,& feitionis C rcclum 
latus C N. Dico ut 'B AadA M, ita efe NC adCD. Quo~ 
niam enim ut B vd ad *A M, ita tft quadratum E Aad qua- 
dratum A F ; quod in prima propofitione oftcn/umfutt : & ea- 
dem ratione , ut NC ad C'D , ita quadratum F C ad quadra- 
tum C E .fedut quadratum EtAad quadratum A F , ita efi 
F C quadratum ad quadratum C E ; quod E tA, F C aquates 
fint ; itemque aquales tAF ,C E . ergo ut B AadA M , ita 
NCadCD. 

Et ut B A ad A M , iu re&angulum X K F ad quadra- 
tum K E . ] Ex trigefima /eptima primi buius . 

Quarum quidem proportio FK. ad KE eadcm eft , quae 
G L ad L X. linea enim E K, K F, F E ipfis X L,L G, G X 
SEquidiftant . ) Cum enim G X aquidifiet EF,& LGipfi 
K F ; erit angulus EF K aqualis angulo G X K , boc efi an- 

gulo XG L. angulus autem E K F aqualis efiipfiX LG ; quid &EK ajuidifiet L X . 
retiquus igitur angulus reiiquo efi aqualis. O" triangulum F KE triangulo G L X fimite. 
quare ut F K adK E , itaG L ad L X . 

Ac proptcrea linea E X ipfi GHcft aequidiftans . ] E x vigefima ofiava primi > fed 
. hoc etiam ex fecundo temmate Tappi confiare potefi . 

Erit linea S dimidia eius , iuxta quam poflunt , quae ad diametrum OG appli- 
cantur . ] Ex quinquagefima prima primi huiut . 

Rcftangulum igitur ex T X & K E aequale eft quadrato CX.fi cnim a pund>o E 
ipfi KX aequidiftantem duxerimus; reclangulum, quod fit ex T X & ea, quac, &c.) 
Ex trigefima o&ava primi huius . 

Quarc ut T X ad K E, ita T X quadratum ad quadratum X C . ) Quoniam enim 
rettangulum exT X CT K E tquaic cs~i quadrato X C ; crunt tres iiuea T X ,XC ,K E 
proportionaies . ergo utT X adKE y ita quadratum T XadXC quadratum , ex cortl- 
lario vigefimt fexti. 

Vt autcm T X ad K E, iu T F ad F E . ) Ex quarta fexti , propter fimilitudincm 
triangulorum T F X ,EF K. 

Hoc cft triangulum T X F ad triangulum E X F . ] Exprimafexti . 

N % Et 




A 
B 



«. fexti. 
j^.prrmi. 



C 
D 



»9. primi 

14. 



E 
F 
G 

H 

K 
L 



ii4 



APOLLONIl PERGil 



M Et ut quadrutum T X ad quadratum X C , ita triangulum T X Fad triangulum 
cor.io m XCP.) Rurfus citm trcs litte* proportionates fint T X , XC , K E ; erit triargnium^ 
xti. T X F t$d trianju/um X C P , *t T X ad K E . ftnt er.im ea triangula intcr f:fiir.iita\ 

qubd P X ttqntdifiet F T.ttt autem TX ad ad Kl^,iU TX <juadr.it unt ad qnadratttm XC. 
triangutum igitur T X F adtriangulum XCP efi,ut tjuadratum TX ttd X C quadratum. 
N Hoc eft ad triangulum GHX.] Efl enim triangulum G HT triangulo X C P tqua : 

le ; quod probatum efi in fecunda dcmonfiratione quadragcfima tertia primi huius . * 
O Habet autem & angulum H G X angulo X E F azqualcm. quoniam E X quidcm 
»o. prtmi, aequidiftat G H , & E F ipfi G X . ) Angulus enim HCj X efi ttqualis angulo CS X E , 
boc efiipftXEF. 

P Et ut R G ad G P , ita X E ad E F . ajquidiftant enim . ] Ex qnarta fexti , nam tri- 
angula RGP,XEF ftmilU funt ; quod etiam X F ipfi R^P ttquidifiet . 

THEOREMA XX. PROPOSITIO XXI. 



IISDEMpofitiSjoftendendumeft punclum, in quo contingentes 



lineae conveniunt, ad unam afymptoton efle . 

SINT oppofitae fe&ioncs , quae coniugata: appcllan- 
tur ; & earum diamecri A B, C D : ducancurquc contin- 
gentcs AE, EC . Dico punttum E ad afyuipcocon_, 
elfe . Eft cnim quadratum C X aquale quarcae parti 
figurae, quae ad Afi conftituitur . quadrato autcm_> 
C X aequalc eft quadratum A E . crgo quadratum 
AE quartae.parti dictae figurae erit aequale . itaque_> 
iungacur E X . afymptotos igitur cft E X : & proptc- 
rea pun&um E ad ipfara afymptoton neceflario con- 
fiftit. 

THEOREMA XXI. P R O P O S 




XXII. 



SI in oppofitis feCtionibus , quae coniugatae appellantur, cx centro 
ad quamvis feclionem ducatur re£h linea i & huic xquidi ftans alte- 
ra ducatur , quae cum una ex feclionibus , quae deinceps fun t, & cum 
afymptotis conveniat : reclangulum,conltans exportionibuslineae 
duclae, inter feclionem & afymptotos interieclis, quadrato lineae , 
quae cx centro ducitur, aequale erit . 

SINT oppofitae fc<3iones,quae coniugatae appcllantur A,B, 
C, D; quarum afymptoti E X F. G X H: & ex ccncroXduca- 
cur quaedam recla linea X C D : & huic icquidiftans ducacur 
E K L H , quas & fectionem , quae deinccps cft,& afympcocos 
fcccc . Dicoreiftangulum E K H quadrato C X aequale ellc.Sc- 
cccur cnimKLbifariam inMj&iunfta MX producatur.dia- 

j.huiui, racter igicur cft AB ipfarum A,B feft;onum.Etquoniam linci 
quae in pur.£to A fcctionem coucingit,aequidiftans eft ipfi EH: 
ent EHaddi3mecrum AB ordinacimapplicaca.ccncruinau- 

zo huiu$. tem cft X. crgo AB, C D coniugata; func diamccri: propcerca- 

quc quadratum C X requale cft quarca; parci figurae, qu«e ad ETT~ m i^i v 

fw IkV^ ? d qU rv* P3r V figUf * * <JUalecft rcaangulum HO.reftangulu 
i^icurHKEqujdrato C\ xqualcenc. THE- 
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THEOREMA XXII. PROPOSITIO XXIII. 

SI in oppofitis feclionibus , quae coniugatae appellantur , ex 
centro ducatur qusedam re£ta linea ad quamvis feclionem i & 
huic acquidiftans ducatur , quac cum tribus , quae deinceps funt, 
feclionibus conveniat : reclangulum, conftans exportionibus li- 
neae duc~fae,inter tres fec~Hones interieclis , duplum erit quadrati 
eiuslineae,quae ex centroducitur. 

SINToppoHtae feetioncs , quas coniugatx appellantur, 
A, B , C, D ; quarum ccntrum fit X : & a puncto X ad 
quamvis feftioncm ducatur quaedam re£U linea X C ; 
atque huic aequidiftans fit K L , quas cum tribus dein* 
ccps fectionibus conveniat . Dico re&angulum K M L 
quadrati C X duplum cflc . Ducantur cnim afymptoti 
fectionum E F , G H . Ergo quadratum C X aequale 
cft utrique re&angulorum H M E , H K E . re&angu- 
«ium autem H M E una cum rettangulo H K E aequale 
eft rc&angulo LMK; propterca quod extrema: linea: 
funt aequales . reftangulum igitur LMK quadrati CX 
duplumerit. 

EVTOCIVS, 

Re&angulum autcm HMEuna cum rettangulo H K E asquale eft retlangulo B 
LMK; propterea quod extremae Jineaj funt asquales . ) Sif, re&a tinc* LK,& fit 
L H aqualit EK,cr H Nipfi £ M : ducamnr atttem d pun^it m,K perpcndicutaret li- 
ncaMX ,KO, ita utMXfit aqualit MK,&KO *qnatit K E:C comple*ntur p*- 
r*iclogr*mm* X H,HA. /t*que quonium MX aqualit cfi M K,hoc efiT> O .& L H 
aqualit KE,hoccfi KO. crit H Ap*r*llelogr*mmum p*r*tlclogr*mmo MO aqualc . 
commttnc appomtur X H . totum igitur para/telogrammum L X aqnate cft duohut parat- 
ietogrammit X H , MO , kocefi HO ,P R. efi autcm paraitctogrammum L X , q uod 
continctur L M K: & paratlclogrammum H O continctnr HKE } & pdratlelorrammum 
P R,HME. fcd ttcet cr aliter idem demonfirare . 

Secctur M Nbifariam in S . c onfi*t igitur & LKinS hifariam fecari , Cr re&an- 
gulum HKE aqua/e efie re&anguio LEK; quod HKfit aqualit LE.Et quoniam L K $.iecundi 
fccatur in partet aquatet in S , & in partct inaqualet 
in E ; crit rc&angutum LE K und cum quadrato E S 
aquale quadrato S K . quadratum autcm E S re&an- 
gulo HME und cum quadrato S M efi aquale . ergo 
qu*dratum S K aquale cfi re&anguto LEK, hocefi 
HKE , Cr rctiangulo H M E und cum (juadrato 
S M. eademrationc erit quadratum S K aauate rc- 
Itangulo L MK , & quadrato S M . quare rc&angu- 
lum HKEund cum rctt**guto HME, & tjuadrato 

S Maqualc e/f rcttaijulo L M K ,& quadrato S M, commune auferatur qu*dr*tum 
S M. rctiquum igitur rc&*ngulum HKE ttnd cum re&anjuto HME cfi aquale re&an- 
ruloLMK. 

FED. COMMANDINVS. 
ERGO quadratum C X aequalc cft utriquc rcaangulorum H M E , H K E jEfi A 
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enim ex antecedenti propofitione reltangttlum HME aqna/e quadrato C X : & ex undc- 
cima huius rettangu/um H K E eidem quadrato C X eij aquale - 
B Jtettangulum autem H M £ una cum rcclangulo H K £ fcqualc cft redtangulo 
LMK;proptcrcaqu6dcxtrcmaeline*efunt sequales* ] Hoc apparet ex tertio y c 
quarto /emmate 'Pappi ; quanquam in tertio aliter concludat . ofiendit enim rettangulnm 
LEK und cum rcttanguio H ME aquale ejfe rtttangulo L M K./cd citm L H y K E fmt 
aquaits ; rttlanguium H K E aquait efi ipfi LEK* jnare fequitur rettangu/um H K E 
wtd cum retlanguio HME aquale ejfe rttjangufo L M K . Eutociut fecundam dcmon- 
firationemex Pappofumpfit : nos vero priuftjuam in lemmata^Pappi , ve/ Eutocij com- 
tnentariot incideremus , ii/ud ex prima fec/tndi /ibri eiementorum in hunc modum de- 
monflravimus . 

. Jifdtmqua fupra manentibus y dico rtttangulum HME und cum rcttangulo 11 KE 
i. iccundi ttauaie ejfe rtttangu/o LMK .Eft enim reclangu/um HKE aqua/t retlangulo MKE 
und cum eo , quoafit tx H M & K E . commune apponatur rettangulnm H ME . ergo 
rettangula HME , HKE aqualia funt rettanguiis HME , M KE tind cum 
to , tjuod fit ex H M & K E . rurfus retlanguium L M K aquale efi retlangulo 
HM K und cum eo , tjuod ex L H & M K confiat, hoc efi rettangulo EKM:ei7 enim 
E K aqualis L H. q/torum quidem rettanguium H M K efi ajua/e rettangu/o H M E 
und cum eo , quod fit tx H M & K E. crgo rtttangulum LMK aquale eir rettangulis 
H M E ,E K M und cum eo , quod fit ex H M y kE . quibus quidem atjualia crant rc- » 
tlangula H M E , H R E . rettangulum igitur HME und cum rettangula HKE aquale 
ett rtttangulo LMK. 

THEOREMA XXIII. PROPOSITIO XXIV. 

SI parabolae duae reclae lineae occurrant , utraque in duobus 
punclis i & nullius ipfarum occurfus alterius occurfibus continea- 
tur.convenient inter fefe extra fec*tionem. 

SlT parabole A B C D , cui duac reftz lincas A B, 
' C D occurrant , ita ux nullius ipfarum occurfus altc- 

riusoccurfibuscontincatur . Dico eas produttasin- 
cor. i. tcr k conveiurc • Ducantur cnim per B , C diametri 
i.huius fe£tionis"EBF,GCH. a:quidiftantes igitur funt: 
»6. i, hu- & utraque fc&ioncm in uno tantum puntto fccac . 
ius. Jtaquc iunftaBCanguli EBC,GCBduobusrc<ftis 

funt sequales: & iccircolineae B A,D C angulos duo- 

bus rectis minores cfficiunt . crgo inter fcfc cxtra fc- 

ftioncm convcnient . 

E V T O C I 

*A N l M AT) VEHT E ND VM e/f tApollonium tv/xxt^tw , hoc efi occurfus , 
appe/lare puntta , in quibut iinea tsTB , C Dfettioni occurrunt : GT obfervare oportet , 
ut puntta extrafefe pofitafint , Eadem etiam eveniunt in ipfis ctntin^entibus . 

THEOREMA XXIV. PROPOSITIO XXV. 

SI hyperbolae occurrant duae re&ae linese , utraque in duobus 
punftis > nullius autem ipfarum occurfus altcrius occurfibus 

con- 
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contineatur : convenient quidem inter fefe extra feclionem > (ed 
tamcn intra angulum, qui hyperbolen continet . 

SIT hypcrbok , cuius afymptoti A B , 
A C : & duae rc£tx lineas E F , G H fc&io- 
ni occurrant. Dico £F,GH produdtas extra fc- 
dioncm quidem , fed tamen intra angulurru 
B A C intcr fe convcnire . Iuntte enim A F , 
A H producantur ; & iungatur FH. ltaque_> 
quoniam E F , G H produfta; fecant anguios 
AFH,AHF. & funtdiftianguliduobusre- 
ttis minores . convenient inter kfc extra fectio- 
ncm quidem ; fed tamen intra angulum B A C . 
fimilitcr demonftrabimus E F , G H intcr fc con- 
vcnirc J ctiamfi fedlionem contingant . 




F E p. 



COMMANDINVS. 



SIMILITER dcraonftrabimus E F , G H inter fe convenirc ; ctiamfi fetlionem_. 
COntingant . ] Convenire fcilicet intra Angulum afymptotis contentmm ; <juod quidcnc* 
etia/n patere potefl ex coro/Urto trigefim* primt primi huins . linea enim, f ** hyperbolen 
contingit , fi producatur 7 fecat diametruminter verticem& centrum fe&ienit . Idem 
quo^ue evenire perfpicuum efi : fi altera quidtm Imcz jeilioncm conttngat ; altera vero 
in duobut punQit fecet . 

• f.U i 

THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXVI. 

SI in cllipfi, vel circuli circunferentia duar rerftae lineac non tranfe- 
untes per centrum fe invicemfccent: bifariam fcfe non fecabunt . 

SI enim Scri potcft ; in ellipfi , vel circuJi circunferentia duse rcdlae linca; 
C D , E F non tranicuntcs pcr cen- 
trum fcfe bifariam feccnt in G : litque 
H centrum fc&ionis; & iun&a G II 
ad A , B pundta producatur . Quoniam 
igitur A B diameter eft , ipfam E F 
bifariam fccans ; linea , qus ad A ft 
dtionem contingit , sequidiftans crit V( 
EP . fimiliter demonftrabimus eandcm 
etiam ipfi C D arquidiftare . etgo E F 
jequidiltat C D ; quod cft abiurdum. 
non igitur E F , C D fcfe bifariam fccant. 

THEOREMA XXVI. PROPOSITIO XXVII. 

SI ellipfim,vel circuli circunferenriam duae rec~be lineas contin- 
gant : &i li quidem ea , quae ta£tus coniungit, per centrum tranf- 
eat feclionis j condngentes hneae fibi ipfis aequidiftabunt : (in mi- 
nus > convement interfefc ad eafdemcentri partes. 

SIT 




9.huias. 



jo.pnmi. 
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SIT ellipfis . vel circuJi circunfcrentia A B , quam contingant duae recia: iinea; 
CAD, EBF; iungaturque A B : & 
primd tranfeat per centrum . Dico C D 
ipfiEF asquidiftanteracffc. Quoniam 
enim A B diamctcr eft feftionis . & C D 
in pun&o A ipfam contingit . crit C D 
aquidiftans lmeis , quse ad diamctrum 
AB ordinatim applicantur. & fimili 
ratione E F erit eifdem aequidiftans . 
ergo C D aequidiftat E F . Si vcro A B 
pcr centrum non tranfeat, ut apparet in ^ 
fecunda figura; ducatur AH diameter, 
&per H contingens K H L. azquidiftat igitur KLipfi C D.quare E F produ&a ad 
eafdcm partes centri , in quibus cft A B, cura C D conveniet . 

THEOREMA XXVIL PROPOSITIO XXVIII. 

SI in coni fec"tione,vel circuli circunferentia duas lineas xqui- 
diltantes recla linea bifariam fecetj diameter erit feclionis. 

IN fc&ione enim coni duae lineae aequidiftantes 

A B , C D in pun&is E,F bifariam fecentur: & iun- 

&a E F producatur . Dko E F fe&ionis diametrum 

effe. Si enim non cft; fit G H F diameter,fi fieri pof- 
5 . &<*ho- fit.Ergo quac in pun&o G contingit fcdtionem,aequi- 
in$. diftans eft ipfi AB.quarc & ipfi C D.eft autcm GH 

diameter. ergoC H , H D asquales funt ; quod eft 

abfurdum. pofuimus enim C E aequalem E D. non 

igitur G H diamctcr eft fe£ionis . fimiliter dcmon- 

ftrabimus neque aliam quampiam efle diametrum, 

praetcr qua ipfam EF.crgo FE fc&ionis diameter crit. 

EVTOCIVS. 

NON inutilt erit,data in pUno curva iinea , invcfiigarc:ntrum circuli circunferentim 
fit , vel alia ex coni/ettionibus; an vero ab his ipfis diver/a. haqne fit tAB C; & oporteat 
fpeciem ipfius invefiigare. Sumantur in linea aliqua pun3aC,D; per qua ducantur intra 
ip/am linca aquidiftantes CB/DE: & rurfut ab ij/dem 
pnnftis nlia aquidifiantes ducantur C G , D F : bifa- 
riamque /eccntnr CB ,7> E quidem in H, K punSls ; 
C G , D F vcro in L,M; & iungantur HK,LM. Si 
i*itur omnet , qua ipfiC B aquidifiant , d linea HK; 

qua aqnidtfiant C q ab ip/a ML bifariam dividan- 
tur : erit zs1'B C una ex coni fcttionibus ; cuius diame- 
tri HK ,M L t fin minks ; non erit . Sed qua fit ex 
an.ttuor comperiemus , iineas HK, LM in infimtum 
produccntct utraque exparte: vel enim aquidifiant; & 
cfi parabolc : vel adpartet quidem H Linter /c conve- . 
niunt;& cfi ellipfis, aut circulut: vel ad alterat partcsy* 

efi byperbole : ellipfim vcro d circulo diftinguemus ex punElo ,in quo conveniunt H K, 
M L , «uod efi centrum . fi enim abeoad tineam duSta /mnt aqutles ; conslat AB C 
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lircui* circttnfertatiam tft :ftnminks' t tllipftm. Toffumus auttm & alittr ipfas co- 
gnofctrc tx iji , autaddiamttrum ordinatim applicantur , videlicct CH,7)JC nam 
fifucrit, ut quadratum C Had qttadratum Z> K,it*HA*d A K, parabole trit : at fi 

Us r:. 





JtVTO 



« ■ A'"7 

C HquaArAtum ad quadratum DK maiortm tjuidtm habutrit proportiontm, ejudm Htsf* 
ad *siK y hyperbole: fivtrb minoretn; tllipfit.Std etiamex lintit contingentibus tafdtm 
difccmtrt liccbit; ft ta, qnafupcrius ditta [unt, ipfts tntge in mtmoriam rtdigtmus . 

THEOREMA XXVIII. PROPOSITIO XXIX: 

7". SI coni fec"honem,vel circuli ci*jcunferentiam duae re&aelineae 
contingentes in ldem punclumconveniantj&abeoad punc"tum, 
quod lineam taclus coniungentem bifariam fecat , alia linea du- 
catur > fectionis diameter ent . 

SITconife<5tio, vel circuli circunferentia , quam contingant reftac lincas A B , 
AC, iri punOum Aconvenfettces: & duila BC <' ■ A J 

fecctur biferiam in D; & iungatur A D . Dico; 
A D diamctrum cffe fcftionis . Si enim fieri potcft \ > j 
llt D £ diameter : & hingatur C E , quas foStio- 
ncm ipfam fecabit . fccct autem in F ; & per.F 




aionem, aequidiftans eft B C : & eft FG eidcm_, 
ajquidiftans . crgo F G asquidiftat lineae feftio- 
ncm in punfto L conttngcnti : & iccirco F H 
eft a-qualis HK; quod ficri minimi potcft . 
nonigitur diamctcr cft DE. fimilitcr demonftrabimus , prastcr A D nullam 
aliamcflediametrum . \' ~ ''. *., 

THEOREMA XXIX, P R O P O S I T I O XXX. 

SI coni feclionem , vel circuli circunfercntiam duac reclac li- 
nex contingentes in unum pun£him xonveniant : diameter , 
quac ab eo punclo ducitur , lineam ta&us coniungcntem bifa- 
riam fecabit . . , . • 

M . O SIT 



ex demon 
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SJTpooift^bo, v«l cwcuji circuufcrereia BC; & ducaotur dua: rcCtx lineat 
3 A, A C ipfem/coanogcivcs , ^uae coovcniant in A: & iuo£* BC,pcrAdu- 

ca*ur/e#ioais dianu-scr A D . Dieo fi D ipfi DCaequa- - A ^ 

kmeue. Non cnim : fcd fi fieri poteft ; fit B E saua- 
A Jis EC: & iungatur AE. Ergo A E diamctcr eft fc- 
B ftionis . cft autcra &AD; quod cft abfurdum . fi enim 
* fe&io cft ellipfis i pun&umA, in quo convcniunt dia- 
metri , centrum erit fe&ionis extra ip/am ; quod ficri 
non potcft : fi vcro fit paraboie , diamctri ipiius inter 
fefc convcnicnt : qudd fi hyperbole , quoniam lincae 
B A , A C fcctiom occurrunt , & unius occurfus al- 
*5. huius tcrius occurfu non continctur , convenient inter fcfe_j 
intra angulum hyperboleh continentcm . fed & in ipfo 
angulo . centrmn enim ponitur : ciira D A , A E 
diametri fint ; quod cft abfurdum . non igitur BE jpfi EC aequalis crit. 

F E D. COM MANDINVS. 

ERGO A E diameter eft feftionis . ] £x antecedentc . 
** Eft autem A P;quod cft abfurdum • ] Nam fifiut 4«4 diametri 4 E , +4T> ; fe 
quitur abfurdum in omnibus coni fetlionibus , in paroboU enim fequitur diametros inter 
fcfc couvcuire , quat aqujdi/fantc* ejfc conflat ,: fed in rcliquis , quoniam diametri »'*-. 
centro conveniunt y etit A ipfarum centrtm. quare in ellipfi & circulo centrum cxtra po~ 
njtstr ; q**d fieri utu pattfi s inhyperkojg vcrk cktn Itnta fi uf y ojfc ipfam contingattn 
conveniem Muffa» ,fe4 tamfn intra an£ulum y q*i hypcrboleu coutfuct . atqui convtninnt 
inipfo angulo , videltcet in cius ccntro , quod itidem cSl abfurdum . 

■ • ' •' ' .»*..*•.'■. . i-V. t.J 
THEOREMA XXX. PROPOSITIO XXXI. 

SI utranque oppoiltarumfeclionttm duaere»£be lineae contingat: 
& 11 quidem , quae tactus eoniungit, per centrum tranfeat > con- 
tingentes lineac aequidiftantes erunt: fin rruniis. \ convenient inter 
fefe ad eafdem partes centri . 

SrNToppofiKcfcftioncsA,B; & ipfas contirigaiitC AD^, EBF: lirica verd, 

quae ex A ad B ducitur , primiim tranfcat pcr ccntrum fe&ionum . Dicb 

C D ipfi E F aequidiftantcm cffe . Quo- 

niam cnim oppofitae fcftioncs funt , qua~ 

rum diameter A B; & unam ^arum cori- 

tingit linea C D in pundo A : qua; per 

B ipfi C D arquidiftans ducitur V fcaio- 

ncm continget . contingit aiitem E F. 

ergo C D ipfi E F eft asquidiftans . Sed 

non tranfeat pcr ccntrum , qyic e^ A 

ad B ducitur : fitquc fedionum diametcr 

A G ; & H K feftionem in G conpn- 

gat . ergo H K. squidiftans eft ipll CD; 

Et ^ai4m hypcrbolcn dw vste lir 
n.huiuj. neas contingunt fi F , J^i K > ^cpnifjf nicut 
a. primi inter fefc . cft autcm H KTpff O 
VittU. stquidiftans . quarc & C D , E F 

produA* inter tc convepiant oeccffc cft , & ad ^dcm ccotri partcs , 

FED. 
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FED. COMMANDINVS: 

QVjE per B ipfi C D asquidiftans ducicur , fcftionem continget ) Hlud vero not 
dcmonfiravimus in commcntarijs in auadragefimam primam primi huius . 

T'HE OR EM A XXXI. PROPOSITIO XXXII. 

SI utrique oppofitarum fe&ionumre&aelinexoccurrant, ipfas 
vel in uno pun£to contingentes , vel in duobus fecantes > & 
produclae inter (e conveniant : punCtum , in 
quo conveniunt , erit in angulo , qui deinceps 
eft angulo fe£tionem continenti, 

SINT oppofita: fe&ioncs , quas vel in uno puntto contin- 
gant , vei in duobus fecent re&e lincac A B , C D : & pro- 
du&e intcr fe convcniant . Dico pun&um , in quo conve- 
niunt , cflc in angulo , qui deinccps eft angulo icftionem., 
contincnti . Sint enim fe&ionum afyraptoti F G , H K . ergo 
A B produdta afyroptotis occurrct. occurrat in H,Gpun&is . 
Et quoniam ponimus lincas C D , H G intcr fc convenire,ne- 
ceffe eft,ut conveniant in locuin,qui eft fub angulo HLF,vcl 
KLG. fimilitcr idcm dcmonftrabitur , ctiamfi AB,CD feaio- 



ncs contingant 



E D. 



C O M M A N D 




fi 



DICO pun&um,in quo conveniunt,effe in angulo, qui dcinccps cft angulo fe&io- A 
ncm contincnti . ) In a»g ulo intclligc in loco , qui cfi fub lincis ttngulum continentibtts . 

Similitcr idcm demonftrabicur , etiarafi A B , C D fe&iones contingant . Mam g 
cjttanquam contingant fcElioncs , tamen a/ymptotis occttrrcnt cx tertia hnius . Idcm quo- 
quc fequitur i fi altcra coniingat fcclionem , altera in duobus pun&is fecct . 

THEOREMA XXXII. PROPOSITIO XXXIII. 

SI uni oppofitarum feclionum re&a lineaoccurrens,&produ- 
£ta ex utraque parte extra fcclionem cadat : cum 
altera feclione non conveniet > fed tranfibit per 
tres locos , quorum unus quidem eft fub angulo 
feclionem continente > duo verb fub ijs angu- 
lis, qui deinceps funt. 



SINT oppofitas fe&ioncs A,B:& fe&ioncm A fccct quazdam 
rcfta linea CD;ita ut produtfa ex utraquc partc extra fcftio- 
nem cadat. Dico CD cum B fe&ione non convenircJDucStur 
cnim afymptoti feftionu EF, GH . Ergo CD produfta afym- 
ptotis occurret.non occurrct autem in alijspunctis,quam in 
£, H . crgo non convenict cum feitionc B : & pcr trcs locos 
tranfibit . fi enim cum utraque oppofitarum fcclionum conveniret, nulli ipfarum in B 
duobus punftis occurrcrct , proptcr ca,qu» fuperiiis dcmonftrata funt . 

O x FED. 




•Jmius. 
A 



Digitized by Gqogle 



APOLLONII PERGiEI 
F E D. COMMANDINVS. 



A NON occurrct autcm in alijs pun&is , qukm in E, H . ) tsilioq ui fcquerctur , ut 
duarum reclarum linearum ifdem termini ejfent; quod efi abfurdum . 

B Si cnim cum utraque oppofitarum fc&ionum conveniret ; nulli ipfarum in duo- 
buspunclisoccurreret . ) ATamiinea, qua fccat utranque continentium angu/um , yui 
deinceps eft angulo fcilioncs contincnti , cum utrtque oppofiurum fctlionum in uno tan- 

' tum punUo convenit , ex dccima fexta buius . Idcm etiam eveniet ; fi linea C D fellio- 
ncm cohtin^at : quoniam produtla cum Htraque afymptoton couvcaict, ex tcrtU huins\ & 
reliqua ftmiliter demonftrabuntur % 

THEOREMA XXXIII. PROPOSITIO XXXIV. 

SI unam oppofitarum feclionum recla linea cotingat j& huic xqui- 
diftans ducatur in altera fe£tione:qu3? a taclu ad mediam linex xqui- 
diftatis ducitur,oppoiitarum feclionu diameter erit. 

SINT oppofitae fe&iones A,B ; quarum unam , vidclicct A 
contiogat in A pundo re&a linea CD: ipfique CD aequidi- 
ftans ducatur E F in altera fettione ; & fctta E F in G bifariam , 
iungatur A G . Dico A G oppofitarum fe&ionum diamc- 
5 ,huiuj. trum cfle . Si cnim licri poteft ; fit diamcter A H K.Ergo 
quaj in H fc&ionem contingit , aequidifians eft ipfi C D . 
47.primi. led & C D ipfi E F cft aiquidiftans. quarc ca , qua; con- 
luius. tingit fettionem , aiquidillat E F : 0£ proptcrea E K. ipfi 
K r eft aequalis ; quod ficri non potcft . eft enim E G 
acqualis G F . non igitur A H diameter cft oppofitarum_, 
fcdionum . ex quibus manifcftc conftat A B ipfarum dia- 
mctrum cflc . 

THEOREMA XXXIV. PROPOSITIO XXXV. 

. 

SI diameter in una oppofitarum fe&ionum reclam Iineam bi- 
fariam fecet : qux in termino diametri contin- 
git alteram fedtionem , Iinex bifariam feclse erit 
acquidiftans . 

SINT oppofitae fcclioncs A, B ; quarum diamctcr A B 
in B fcftione reftam lineam CD bifariam fccct in E. Di- 
co lincam , quas in jpuntto A fe&ionem contingit , ipfi 
C D a;quidiftantcm efle . Si enim ficri potcft ; fit lineas in_, 
4 %. primi A contingcnti ajquidiftans D F . Ergo D G ipfi G F eft 
huiut. ajqualis . fcd & D E asqualis cft E C . aequidiftat igitur 
« Jrimi C F ipfi E G > 1 uod cft abfurdum : produrta cnirru 
hulus. c F cum 'Pk G convcniet . quarc nequc D F linca; 
ad A contingenti eft «quidiftans , neque aiia quajpiam.. 
prnctcr ipfam C D . 





THE- 
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CONICORVM HBEK II; t$$ 
THEOKEMA XXXV. PROPOSITIO XXXVI. 

Slinutraqueoppofitarum feaionumrea* linex inter fe sequi- 
diftantes ducantur ; qux ipfarum medium con- \ 7 
lungit , oppofitarum feclionum diameter erit . ' r 

SINT oppofitae feftiones A,B ; in quarum utraquc ducan- 
tur rcaslincaeCD, EFir.tcrfea:quidiftantes: fcinpunttis 
G, H bifariam fccentur ; & iungatur G H . DicoG H diamc- 
trum efle oppofitarum fcftionum . Si cnim non eft ; fit 
G K. . Ergo quas in A feftioncs contingit , ipfi C D eft 
«quidiftans : & iccirco ipfi E F . ajquaJcs igitur /unc 

r» d ^ * quo< * ncri non P° tcft ; quoniam & E H, 
H F funt asquales . crgo G K non cft diamcter oppo- 
fitaruin fcdtionum . quare rclinquitur G H ipfarum diamc 
trumetfc. 



T H E O R E M A XXXVI. PROPOSITIO XXXVII. 

t 

SI oppofitas fe&iones refta linea fecet , non tranfiens per cen- 
trum : quac a medio ipiius ad centrum ducitur, oppofitarum fe- 
clionum diameter ent,qux re&a appellatur j tranfverfa verb dia- 
meter , ipfi coniugata,eft ea , quac a centro du- 
citur xquidiltans lineae bifariam feclae . 

SINT oppofita; fettioncs A,B ; & ipfas fccct reta linea CD, 
non tranficns pcr ccntrum , quas bifariam in E dividatur : fit- 
quc fcttionum ccntrum X; & iungatur XE; & pcfXip fi 
C D asquidiftans ducatur A B . Dico A B , E X diametros cf- 
fc coniugatas oppofitarum fedlionum . Dudta cnim D X ad F 
producatur; & iungatur C F. aequalis igitur cftDX ipfi X F. 
cft autcm & D E aequalis E C . crgo E X ,CF inter fc «equidi- 
ftant . itaque producatur B A ad G . Et quoniam D X , X F 
funt ae^uales ; & E X , G F ajquafcs crunt : & proptcrea ipfa; 
C G , G F . crgo qua: ad A fe&ionem contingit , aequidiftans 
cft C F . quarc & ipfi E X . linc* igitur A B, £ X oppofitarum 
fcctionum coniugawe diamctri erunt . 

FED. COMMANDINVS. 

iEQV A LIS igitur cft D X ipfi X F . ] Ex trigcfim* propofitione primi huins . • 
Et quoniam D X, X Ffunt asquales ; & E X , G F ajqualcs crunt . ) Cnm eninu 
F.AyCF ^nidiftent ; erit trUngHlum DEX fimile trUngnlo XGF. <jhw ut D X 
adXE,it4XF*dFg i crpermutMdo ut D X *d X F ,iu E X *dG F , iri- 

tar eftEX ipfiG F. 

Et proptcrca ipfaeCG, GF.] N*m &CG cidem EXefi mh*Us , ex trirefi* 
<ju* } taprimi ciementorHm . 




A 
£ 
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THEOREMA XXXVII. PROPOSITIO XXXVIII. 

SI oppofitas fecliones dux re&ae linex contingant, in unum pun- 
c"tum convenientes : quae ab eo punclo ad medium linex taclus con- 
iungentis ducitur, oppofitarum fec*honum diameter erit , quac recla 
vocatur i tranfverfa verb, ipfi coniugata, quae per centrum ducitur, 
lineae ta&us coniungenti aequidiftans . 

SINT oppofitae fe<Sioncs A, B , quas reaae lineae C X , X D 
contingant : & dufta C D bifariam dividatur in E ; & iunga- 
tur E X . Dico E X diametrum rc&am cflc ; tranfvcrfam verd , 
ipfiquc coniugatam,quae pcr centrum ducitur linca C D aequi 
diftans.Sitenim diamctcr E F; fi ficri poteft: & fumatur quod- 
A vis punctum F . ergo D X ipfi E F occurrct. occurrat in Fpun- 
B dto , & iungatur C F . convcnict igitur C F cum fcttione . con- 
vcniat autcm in A : & pcr A ducatur A B , quae lincae C D fit 
aequidiftans . Itaque quoniam E F diamctcr eft , fecansC D bi- 
fariam s & ipfi aequidiftantes lincas bifariam fecabit. quarc A G Jg 
ipfi GBcft aequalis . fed cum C E fit tequalis E D j crit in tri- / 
angulo CFD linea A G aequalis G K • cx quo fcquitur & / 
G K. ipfi G B sequalcm cfle ; quod fieri non potcft . non igitur E F diamcter erit . 

FED. COMxMANDlNVS. 



C 
D 



B 

C 




ERGO D X ipfi E F OCCUrret . ] Si cnim ti pun&o 2) linct, ordinatim applicetur in~> 
£fe&ionc , aquidifiahit lincst E F . q uarc & Z> X ipftE F occurrat nccefc cfi, cxfccun- 
da propofitione Vitcllionis . 

Conveniet igitur C F cum fe&ione . ) Nam citm C X contingat feZiionetn,linca C F 
candcm ncceffartb fccahit, ex trigcfimafccunda primi huius . 

Erit in triangulo CFD linea A G aequalis G B . ) Vidc, tsuafcripfimus in fextam 
primi huius . 

Non igitur E F diameter crit . ) Decfi hoc loco principalis conclufio , q uam ;ios fup- 
plcre dcbcmrts . cx bis cnim necejfario colligitur , lineam E X oppofttarum fcttionum di.%- 
metrumrcclamcjfc : at verb tranfvcrfam cffe cam , <jua pcr centrum ducitnr ipfiCD 
aquidifians , dcmonfirahimus , ut in antecedenti propofitionc . 

THEOREMA XXXVIII. PROPOSITIO XXXIX. 

SI oppofitas fe£tiones contingant duae re£txlinex 
in unum punclum convenientes: qux per punclum 
illud & per centrumducitur , lineam ta&us con- 
iungentem bifariam fecabit. 

SINT oppofitae fc&ioncs A,B, quas dua; rcCtx linea: C E,ED 
contingant : & iun&a C D,ducatur diamctcr EF . Dico C F ipfi 
F D efle xqualem . Si enim non ita fit ; fccctur C D bifariam in 
A G: & iungatur G E . Ergo G E diameter cft . fcd & E F cft dia- 
B mcter .punftumigiturEccntrumcrit-.iccircoquclinea:, qux 
C continguntfeaiones,inccntroipfarumconvenient;quodeftab- / 
furdum . conftat ergo C F ipfi f D a:qualcm cfle . 




\ 

FED. 
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ERGO GEdia mctcreft.) nntcccdcnti propofiti§nt , • a 
Punftum igitur E ccntrum crit . J CY*fr*« , /„ auo mo f it4rum mionum R 

dtamctri conveninnt . ' J 

Quod cft abfurdum 



.... X 



, SiqHi4*mUm\* + <jk* comir^unt cppofitsj fcQiojrt* cntrx^ 

ZZ^TJZTSfT? V f li '*l *1 f * ^ sonti* 

ncntt , t$t conitnt c* tngcpm* fccttnds h*$#4 „ • 



THEOREMA XXXIX. PROPOfil TIOXL 

SI oppofitas fecl lones duae re6tae Unese contingentes in unum 
conveniantj & per punclum, in quo conveniunt, unea/ducatur, 
tactus coniungenti aequidiilans , & feclionibus occurrens : qux 
ab occuHibus ad medium linese taftus coniungentis ducuntur, 
fecliones ipfas contingunt. 

■ ., ' • 1 .» . * * k * * • i 

SINT oppoficn; fe#iones A,B , quas duas reflaj line«C E, » 
iungawrquc C D » & pcr E ducatur FEG ipC CDequjdi. 
ftans ; fc&iautem CD bifariam in H , iungaotur FH > H G ; 
Dico FH,HG fe&iones contingerc . Ducatur enim EH. 
crgoEH rcda diamcter cft; tranfvcrfa vcrd, ipfi coniuga- 
ta , qiKq^er ccnf rum, d^iqiuc *quid>ftans C D citaaue^ 
lumatur ccntrum X , cV ducatur A X B ipfi CD sequidi- 
tfan». Er^HEfc Afi coniugata? diametri funt^awa^ v-» 
dinatfm applkaia •tA C H ad fccuhdanV diamctrum ; &' 
G E fcAianem canrineit , ftcund* diamacro cK*^#^-y<s 
aangulum igitur E X H aequale eft quadrato din»t«ii« 
cund<e diamctri , hoc eft quarta: parti tiguraj , qua; ad 
A B conftituitur . & quoniam F E ordinatim applicatur ; 
& iungituf F H , pcifpicuum cft F H contingere fatio- 
ncm A . fimiliter & G Hcontingsc feetioncm B, linca: jgi» 
tur F H , H G (efliones A,B neceiTario contingunt . 

F E D. C O M M A N D l N V S. 

ERGO EHreftadiamctercfti tranfvcrCi vcro, ipfi coniugata S* <ri S cfi> 

RcaanguIumigiturEXHaBquakcftquadrato dimidia; fecunda; diamctri . ] B 

Sx trtgelim* cttnva primi httint . 

Perfpicuum cftPH cpntingerc fe^ionem A . ] £* ijs , ««4 w demcnfirmvimtu in G 
ccmmcntttros tri^c/tm* t&*v« primi buisu . 

T H E O R E M A PROPOSITIO XLI. 

SI in oppofitis reclionibus duae reclac lineac & invieem fe- 
cent , non tranfeuntes per centrum > fefe bifariam non fo 
cabunt . 

SINT 




- • 



; A P O L L O N I I P E R O ll 



SINT.6ppdfit»Tc<aionts A>B; m quibus/dua; re&x lineas CBjA D,pcr 
ccntrum non tranfeuntcs , fc inviccm fcccnt in E • Di- 
• co eas bifariara fcfc non fecare . Si eflim fieri pbteft ; 

fcccnt fcfe btferiam t . fitauc X ipfarurtt ceritrum ; &' 
A iungatur E X . ergo E X diaractcr cft . ducatur pcr 
3 X lineae BC «equidiftans XF. Erit X F diameter ipfi 
EX coniugata . quae igttur ift F /oftioncm contingit , 
cft xquidiftans E X . cadcra rationc ft ducatur H X 
sequidiftans A D ; quae in H contingit fcftioncm, 
ipfi EX drit ; aequidiftahs 1 .. er£o qu* cdntingit fe- 1 
ftioncm in F asquidiftans cft lineae in H contingen- 
C ti ; quod fie» non poteft . copvemuat cnim intcr 
fcfc , ut- iam deraonftratum cft . non igiti^r C B , . 



A D per centrum riOtt trdhfeuntcs fcfe bifariam fc- " 
canti "' ( i:-': 'i'iO| J OJ; V.. < /fj:."ii. * • ■ ''•■' 

F ; E D. C O M • M A • N D l 




:'•:,- ' y. J -Vp> 1 

C O M M A N D Cn V S„ 

• r. - 



A ERGO E X diameter cft . ] Ex uigeftm* feptima hmus . 
B Erit X F diamcter ipfi E X coniugata . Ex eadem . 

C Convcniimtcnim intcrfcfi , utiafti4leinoriftratumeft .) Ckm enim Hnea^taBus 
F ',H coniungens s non trMnfe4tper'ccntTumytfUifecJionemtontingir in F , non atjuidifia- 
bit linea in Hcontingenti , /td cum ca conveniet ad eafdem partes cehtri , ex trigefma 
quarU primi bnins . 

, ; ■ • ,..-.;/ r , ■ . - :. ■■: . ••••'<.■ 

THEOREMA XLI. P R.O POSITIO XLIi; « 

SI in oppofiris fe&ionibus , qux coniugatsc appeilantur , du£ 
reclae lineae fe invicem fecent , non tranfeuntes per centrum i bi- 1 
fariam fefe non fecabunt . 



SINT oppofitae fe&ibhesj quas coniugata; appclhntUr V 
AB,CDf&inipfisdua;rcfta;lincaiEF,GH > nont l arir- ^ 
cuntcs pcr ccntrum, fc inviccm (ecent in K . Dko E F , G H 
fcfc bifariam non fecarc . Si enim fieri poteft ; fccent fe bifa- 
riam;& fit^X fcd\ioniunccntruni: ducatur autcra A B xqui- 



diftans E & C D^fi G H xquidiftans; & iunga 
A Ergo K X, A B coniugatas diamccri funt . & fimiiitcr coniu« 
B gata; funtdiamctriKl5,C D.quarc linca,contingens fcftio- 
ncm in A,a;quidiftat lineae in C contingenti; quod ricri non 
C potcft . convcniunt cnim intcr fcfc : quoniam contingcns rh 
C fc&iones A,B fccat ; & contingcns in A fccat 



1 o '. .1 S 



D 




D patct igitur cascorivcriirc in locum , qrii eft fu& angulo ■ ' 

A X C. non igitur E F, G H, pcr ccntrum nori tnnfcunces, Tcfe bifariam feca 

F E D. C O M M A N D I N V S. 
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CONICORVM LIBER II. 



»J7 



Conveniunt cnim intcr fcfc: quoaiam contingcns in C fc&iones A,B fccat; & con- C 
ringens in A fecat ipfas C,D . ) Ex dccima nona httins . 

i'atct igitur cas convcnirc in locum , qui eft fub angulo AXG] Convcniunt enim D 
td tittt afymptoton , tju* inter esiX t X C interifcitur , ex vigcfima prima buius . 

THEOREMA XLII. PROPOSITIO XLIIt 

' SI una oppofitarum feclionum, quae coniugatae appellantur,rec"ta 
linea in duobus punftis fecet; & a centro duae lincae ducatur, una qui 
dem ad mediumlineae fecantis,altera verb ipfi aequidiftans: erunthae 
oppofitarumfeclionumconiugatse diametri. x \ 

SINT oppofitcE feftiones,quas coniugatas appeIlantur,A B, 
CD,& feftionc A quaedam rcfta linca fccct in duobus punftis 
E,F;& El ; bifariara dividatur in G:fit aute X fettionu centrii; 
iungaturque XG,& C X ipfi E F asquidiftans ducatur.Dico 
A X , X C coniugatas diametros cflc . Quoniam cnim dia- 
mctcr eft A X ; & lincam E F bifariam fccat : quas in A con- 
tingitfc&ionem asquidiftans eft ipfi E F . quare & ipfi C X . 
& quoniam oppofitas fe&ioncs funt ; & unam ipfarum , vi- 
dclicet A quasdam rc£a linea in A contingit ; a centro vero 
X ducuntur duas lineas , una quidem X A ad taclum, altera 
vero C X contingcnti asquidiftans : crunt A X , X C fec"tio- 
num coniugatas diametri . hoc enim fuperius demonftra- 
tum cft . 

PROBLEMA II. PROPOSIT 
D AT A coni feclione,diametrum invenire. 




S.huiiu. 



le.hiiius. 



IO XLIV. 




SIT data cont fctlio , in qua pun&a A,B,C,D,E: & 
oporteat ipfius diametrum mvenire.Itaque faftum iam . 
iic ; & diameter fit C H: dultis autem ordinatim iineis f 
D F, E H, & produ&is ; crit D F asqualis F B ; & E H / 
ipfiHA.fi ieitur ordinabimus B D, A E, ut fint pofi- 
tionc asqudiftantes ; data crunt pun&a H,F. quare & H F C pofitionc data erit . 

COMPONET VR aute in hunc modu^itdata coni fc6tio,in qua A,B,C,D,E pun- 
Cta:ducanturque lineas BD,AE intcr fe asquidiftantes;& in punOis F,H bi&riadtvi- 
dantur.ErgoiunaaFHdiametereritfeaionis. Eadc rationc & infinitas diamctros 
inveniemus. 

PROBLEMA III. PROPOSITIO XLV. * * 

DATA ellipfi vel hyperbola , \ / 

centrum invenire . 

HOC autcm mantfeftc conftat . Si 
cnim duas fc&ionis diametri A B , C D 
ducantur ; pun&um , in quo fe fe- 
cant , ccntrum crit fcftionis , ut pofi- 
tum iam cft . 
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PROBLEMA IV. PROPOSITIO XLVI. 

DATA coni fe£tione,axem invenire. 

SiT coni fc&io data primum parabole, in qua puncta F,C,E . Itaquc oportct ipfi- 
usaxcm invcnire . Ducatur cnim diamcter A B : & fi quidcm A B fit axis ; faftum 
erit , quod proponcbatur: fin miniis; ponatur iam fadtum efle; & fit axis C D. Ergo 
C D ipfi A B eft «equidiftans.& quae ad ipfam ducuntur,perpendicularcs funt. ergo 
C D bifariam dividit pcrpcndicularcs , qus ad A B ducuntur • fi igitur ordinabi- 
mus E F perpcndicularcm ad A B ; crit ca pofitionc 
data: & iccirco E D asqualis D F . quarc pun&ura 
D datum erit . dato autem D puncto , & du&a D C , 
quae lincae AB pofitionc data; fitaequidiftans; crit 
& ipfa D C pofitionc data . 

COMPONETVR autcm in hunc modum.Sitdata 
fc&io paraboIc,in qua punttaJP,C,E;ducaturque dia- 





E F in D bifariam ; & ipfi A B aequidiftans ducatur 

C D : erit utiquc C D fectionis axis ( eft enim diamctro aequidiftans) hoc eft diamc- 
ter, quac lineamEF &bifariam & ad rcctos angulos dividit. datae igiturpara- 
bolae axis inventus eft C D . Itaquepatct unum cffe parabolae axem . namfialius 
axis fit , ut A B ; erit ipfi C D acquidiftans , & fccabit E F . quarc & bifariara fcca- 
bit . crgo B E eft asqualis B F ; quod ficri non poteft . 

PROBLEMA V. PROPOSITIO XLVII. 

DATA hyperbola vel ellipii , axem invenire . 

SIT hyperbole vel ellipfisA BC: & oporteat ipfiusaxem invenire.Sit iam in- 
vcntus; & fit K D:centrum verd fettionis fit K . ergo K D Iineas,quae ad ipfam ordi- 
natim applicantur , bifariam & ad rectos angulos fecat . itaque ducatur oerpcndi- 
cularis C D A; & K A, K C iungant ur . Quoniam igitur C D acqualis cft D A . & 
C K ipfi K A cft aequalis . ergo fi punftu m K datum fit; crit linca C K data. quare 
cx ccntro K & intcrvallo C K. circulus dcfcriptus & pcr ipfum A tranfibit ; & erit 
pofitione datus. eft autcm & A B C fectio data pofitione.ergo & punctum A.fed & C 
eft datu. data igitur pofitione linca C A. & eft C D ipfi D A asqualis . ergo punctum 
D datur. fcd & ipfum K. linea igitur D K pofitione data erit. 





COMPONETVR. amem hoc modo.Sit data hyperbolc vel cllipfis A B C; & fum- 
pto K. ipfius centro, i: fedii ne fumatur quodvis punttura C; & cx ccntro K , intcr- 
valloque KC circulus def.nbaturC E A : dutta vcr6 CA biforiam fecetur hl. 

D; & 
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D ; & iungantur KC,KD,KA; & K D ad B producatur Itaque-» 
quoniam AUeft aequalis D C . & D K communis . crunt duae lineae C D , D K 
duabus A D , D K aequalcs. & bafis K A ajqualis bafi K C. quarc Iinca K D B ip(a.n 
A D C bifariam & ad rcltos angulos fccat : & iccirco KDell axis . ducatur 
pcr K ipii C A aequidiltans M K N. ergo M N eft axis fe&ionis ipfi B K cqniugatus. 

THEOREMA XLIII. PROPOSITIO XLVII. 

HIS autem demonftratis , reliquum eft , ut oftendamus non 

efTe alios axes ipfarum feclionum . 
• 

SI enim ficri potcft ; fit axis alius K G . ergo dufta pcrpcndiculari A H , ex ijs , 
qua; fupra diximus , erit A H aequalis H L . quare & A K ipli K L . fcd 6c ipfi K C . 
lunt igicur K L, K C inter fc asqualcs ; quod cft abfurdum. At vcrd circulum A E C 
nonoccurrcrefedlioniinaliopunaointcr AC, in hyperbolaquidempcrfpicuum 
cft : fcd in ellipfi , ducantur perpendicularcs C R, L S. Et quoniam K C eft aequafis ^ 
K L ; ex ccntro cnim funt : crit & quadratum C K quadrato K L aequaic . quadra- ^.primi. 
to autem K C cequalia funt quadrata C R, R K : & quadra- 
toKL aequalia quadrata L S , S K . crgo quadrata CR, R K 
quadratisLS, S Kajqualiaerunt . quo igitur differt qua- 
dratum C R a quadrato L S , eo quadratum S K differt a 
quadrato K R . rurfus quoniam re&angulum M R N una 
cum quadrato R K aequale eft quadrato K M . rectangulam 
autcm M S N una cum quadrato S K eidcm K M quadrato 
eft aequalc.cri t re&angulum MRN uni ciim quadrato R K 
aequale rc&angulo M S Kuna cum S K quadraco . ergo quo 
ditfert quadratum S K a quadrato K R , co re£tangulum_. 
M R N diffcrt a re&aogulo M S N. fed demonftratum eft, quoquadratum S K dif- 
ferc a quadrato K R , co differrc C R quadratum a quadrato L S . quo igitur differt c 
quadratum C R a quadrato L S , eo rc&angulura M R N a rettangulo M S N dif - n 
rcrc . itaque ciim appiicatae fint C R, L S ; crit ut quadratum C R ad re&angulura u 
M R N , ita quadratum LSad re&angulum MS N . demonftratum autem eft in 
utrifque eundem effc exceffum. ergo quadratum C R reftangulo M R N eft aequa- £ 
lc . & quadratum L S aequale rc&anguk> MSN. circulus igitur eft linca LCM; F 
quod eft abfurdum . pofuimus enim eliipfim cffc • 

E V T O C I V S. 

QVO igitur diffcrt quadratum C R a quadrato L S , eo quadratum S K differt B 
a quadrato K R. 

SINT du£ magnhudines tquales A t B,CX>,& diwidantur in partes 
smquales in pun&isE,F.l)ico J quodttfertAEdCF,eoE'Bdtf'erreab FV t 

PONATVR ipfiC F djudlit A G . erjo E G efi e.v-* 
cejftts mtgnitudinum AG,AE t hoc efiC F ,AE: efi 

enim tAG ^uttlit C F.fcd & *AB ipfiCD. reliqtu £ Z Tf 

igiturGB relitfHA FD efi Mftuiit .qutrc EG cfi cxccf- 
fus ipfarum EB^G^ hoc efiE"B,F'D. 

SED Jtnt quatuor magnitudines A E , E3 ,C F , F V , & dtfferat 

P X viE 




Cr 
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AE a CF eo, quo E2 differt ab FD . Dico utraque AE, E 2 utrijque 
C F , F T> aqualta ejje . ^ ~ <r ^ 

PO NATfR rurfus AQ aqualis C F . Ergo C. £ £ 

E G eil ojctcffut magnitudinum A E , C F. codcm 



autem diferunt AE , C F ; Cr E B , F D . tqualcs igitur funt G 3 , F T> . fed Cr 
<AG , C F aquales , ergo A 2 tpfi C2J aquatis erit.perfpicuum igitur cfi,fi prima e.vce- 
dat fecundam magnitudine aliqua ; CT eadem magnitudine tertia quartam excedat: pri- 
tuam & quartam fecunda & tertid Aquales effe iuxta arithmeticam proportionem. /taquc 
his pofitis tfifit ut prima ad tcrtiam, itafccunda ad quartam: prima quidcm tcrtia cqua> 
lis erit ; fecnnda vcro quarta . potefi enim hoc in alijs demonftrari^ propterea quod in vh 
gefimo quinto thcorcmate quintt librielcmcntorum Euclidis dcmonfiratum efi t fiquatuor 
mignitudines proportionalet fint f primam & quartam reliquis du.tbus maioret effe . 

FED. COMMANDINVS. 
A ET quoniam K C cft «qualis JC L, ex centro cnira funt . ) Nam fi ponamus utra- 
qut puntta C,Lefein etlipficr circulo ; erunt tinet KC, K Lex circuli ccntro : CT ic- 
circo inter fe aqualet . 

C Quo igitur diffcrtquadratura CRa quadrato LS, eo rettangulum M R N a 
re&angulo M S N diftert , ] Ex hit fcquitur per ea , qua Eutociut hot toco demonftra- 
vit , quadmtum C R und cum rettunguto MS N aquate efft quadrato S L und cum-, 
M KJSrrctrangulo . 

D Itaque ciim applicatae fint C R , L S ; crit ut quadratum C R ad rcftangulum_. 
MRN,ita quadratum L S a4 re&aqgulum M S N . ) Ex vigefima prima primi hu- 
iut . quadratum en imC Rad rettangulum MRN eam proportionem habct , quam figura 
rcttum latus ad trunfvcrfum . & eandem habet quadratum LSad r*tlanguJum MS N. 
quare fequitur , ut quadr/ttum C RadMR NreQangulum *, ita effe quadratum L S mi 
rcctangulum M S N* 

E Ergo quadratum C R ro&angulo MRNcft aiquale. ) Si enim ficripotefi ; non fit 
aqualcquadratumC RreQangulo MRJV. & citm quadratum C R ad reaangutum^ 
M R Neandcm proportioncm habcat , quam quadratum LS ad MS N rc&anguium : 
erit ex vigefima quinta qkinti eicmentorum quadratum C R^uud cum re&angulo MS N 
vei maius , vel minut quadrato S L und eum reSatrguto MRN; quod efi abfurdum.fu- 
pt a enim demonfiravimut ea inter fefe aqualia cffc, 

" Circu lus igitur eft linca L C M.) Ex fecundo temmate Pappi in primu librum,& ex 
ijs , qtt* Eutocius in quintam propofitioncm primi tibri demonfiravit . 

PROBLEMA VI. PROPOSITIO XLIX. 

D ATA coni fe&ione,& pun&o non intra feclionc dato ,ab eo re- 
£la lineam ducere,quac feclionem contingat. 

SIT data.coni fcftio primum parabolc,cuiusaxis BD: 

& oporccat a pun^o non intra fcftioncm dato rcftam 

lincamducerc , ut antcfVopolUuaJcft , Itaquc datura 

pun^univclcuinlinca, vclinaxe, velinloco, qui 

wxcra relinquitur . 
SlT primum in linca, quod fit A: ponaturquc iam fa« 

€t\im cflc;& fit linca A L. ducatur autem pcrpendicu- 
li laris A D, quai pofitione data crit : &crit B E scqualis 

R D. atBDcft data . data igitur eftB E i eftque pun- 
C a;im 3 datum crgo & punitum E. fcd datum qupquc 
D eft A pun&utn. linca igitur AEpofitionedatacrit. 

COM- 
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COMPONETVRautcminhuncmodura.Ducarurf»* imbAa a j- , 
A £ ponaturouc B Eipfi b 0 *nualis, & iu^tur^li^ SrA E ft' 
ctionetn contingcrc raanifclto conftat . J-mwm jg.tur A h ie- 

B £ . quarc & BD . fcd da.um cft B punaum . creo & D in- ' -2 • 
DA pcrpcndicularis fit , & pofitiJnc ^ut^uXm ^"fcd &E 

datum. lincaigiturAEpofitionedatacrit. «punctum A. fcd & E 

fincan, ,A E contmgerc & 0a J: & & iUud co2 fiSS™^S^S; 

quod B, Jincam, qua; ab co perpendicular s ducitur, feitionem J£™ . ' 

SIT datum punctura Q & fadura .am fit , quod prowXtu? Tr ^ V" 56 r a 
contingens ; & pcr C ducat ur C F sqmdiftans axi , hSdl ' fltqW ^ C A 

ipfi D B. crgo C F pofitionc data cft : & a punfto A ad CF 
ordinatim applicctur A F. Erit C G aequalis G F . & G cft 
datum . datum igiturcricck ipfum F . ordinatim autem_, 
applicatur F A, hoc cft «quidiftans ei,qu«e in G feftioncm 
contingit. data igiturcftFA ppfitionc: & iccircopun- 
ctum A datura. fcd & punctum C . crgo C A pofitionc da- 
ta cric . 

COMPONETVR autem hoc modo.Ducatur per C ipfi 
BDaiquidiftansCFiponaturqucFGaequalis GC:& ci,qu«c / 
in G concingic fc&ioncm, «equidiftans ducatur FA ; & AC / 

poSur Fcrf P icuumi S iturcft lincam A c ficerc illud . quod fackodum pro- 

SIT rurfus hyperbolc , cuius axis CBD, ccntrum H , 

punctum vcr6 datum , vel ia fcctionc crit , vcl jn axc , ' 

vcl intra angulum lineis E H F conccncum , vel in loco , 

qui dcinceps cft, vel in una afymptoton coaiinentiu.rn_. 

fe&ionera , vcl in loco incermedio inter continentes an- 

gulum ad vcrticem eius,qui lincis FHE coprehenditur. 
ITAQVE fit primiim in fc&ione,ut A; fattumquc iam 

fic; & hnea A G fettionem conti ngat :ducatur autem 
pcrpcndicularis AD; & BC fic tranlverfum figura: latus. 

Erit uc C D ad DB, ica CG ad GB. fed proportio CD ad 

D B cft data ; quod ucraquc daca fic . proportio igitur 

C G ad G B crit data. & cft data B Cquare & G datum. 

fcd & ipfura A. crgo A G pofitionc data crit . 

COMPONETVRautcrafic. Ducacura punttoAperpendicularis A D : & pro- 
portio C G ad G B cade fit, qua CD ad D B; & iungatur A G. Patet igicur lincam 
A G contingcrc feclionem . 

RVRSVS fit datum punclu G in axe:& fartu iam fit;ducacurquc contingens AG; 
cc A D perpendiculans . Ent eadem ratione , uc C G ad G B , ica C D ad D B ; & 
dacacftCBD. ergo punttum D dacum, eftauccmDA pcrpcndicularis. quare 
c^ politioncdataent &eft fettio data pofitionc . datum igitur cft A punclum. 
(cd & ipfum G . ergoA G pofitione dabitur . 

^ ^¥IJl NE 7^* autc ™ hoc m °d°. Ponanturaliaeadem j & fiat proportio 

C P^ D A Bcadcm ^ UScftCGadGB:&du<aaDA pcrpcndiculari , liungatur 
A G. Conftat igitur lineam A G facere illud , quod proponebatur : & a punrto G 
ad partcs oppofitas aiteram duci lineam,quae feftioncmcontingat . 
IISDEMpofitis,ficdacuro pundhim K in loco,qui intraangulum E HFconti- 

nctur : 



&afyraptotiHE, HF: 




F 

G H 



15« primi 
huius. 
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nctur : & oporteatabeo punfto lincara duccrc, quae fcAioncm contingat . Po- 
natur iam fa&um cflc ; & fit iinca contingens K A : tungatur autcm K H , & pro- 
ducatur ; adeo ut ipfi L H fit aequalis H N . omnia igitur data crunt. quate & ipfa 
L*N . itaquc ordinatim applicetur A M ad M N. Erit ut N K ad K L, ita N M ad 
M L . proportio autem N K ad K L eft data . data igitur 
erit & proportio N M ad M L.eftque pun&um L datum. 
ergo & M.& ordinatim applicata eft M A aequidiftans ci, 
c^uae in L feaioncm contingit . quare & M A datur pofi- 
tione . at pofitione datur feftio A L B . ergo & punftum 
A . fcd & K datur . data igiturerit linca A K . 

COMPONET VR autem hoc modo.Ponantur alia ca- 
dem ; & fitdatum pundtum K ; iunftaquc K H produca- 
tur j&litHN aequalis L H : fiat autem ut N K ad K L, 
ita N M ad M L ; & ei , qua: in L fettioncm contineit , 
aequidiftans ducatur M A ; & K A iungatur . Ergo K A 
contingit fcctionem : & manifeftum eft ab eodem puntto 
K ad partes oppofitas alteram lineam duci , qune fettionem contingit. 

IISDEM pofitis fit pun&um F datum in una afyraptoton contincntiumfc£tio- 
nem : oporteatque a punlto F ducerc lineam , quas feftioncm contingat . Itaque^ 
ponatur fa£tum cffc ; & fit linea contingens F A E : & per 
P A ducatur A D ipfi E H aquidiftans . Erit H D aequalis 
Df: quoniam & FA ipfi AE cft asqualis . & data eft 
26. Dat . F H . ergo & punftum D datum . data quoque erit pofi- 
7 ' tione D A , q uae pcr D d ucitur aeq uidiftans ipfi H E pofi - 
* 3 ' tione datas . & fe&io data eft pofitione . crgp & pundtura 
A . fcd & F datum . linea igitur F A E pofitione data crit. 

COMPONET VR autcm hoc pacto. Sit fettio A B , cu- 
ius afymptoti EH,HF; & datum punftum F fit in una // \\ 
afymptoton fcftionem continentium : fc&a autem F H bitariara in D , ducatur pcr 
* r«tf. Dlinca DA ipfi HE asquidiftans; & iungatur FA. Quoniara igitur FDeft 
Qjequalis D H ; & F A ipfi A Eaequalis erit . quare cx ijs, quae demonftrata funt , 
Jinea F A fe&ionem contingit . 

IISDEM pofitis fit datum pun&um K in loco , qui deincepseft angulo fe&ionem 
contincnti : & oportcat ab ipfo K lincam ducere, quae contingat fe&ionem . Itaque 
fi&um iam fit ; & fit linca K A;iun&aque K H producatur : erit ea pofitione data . 
(iigisurinfeaionefumaturpunftumCi & pcr C ducaturCDipfiKH sequidi- 
ftans : crit C D data politione .atfiCD bifariam fecctur in E ; iun&aquc H E pro- 
ducatur : & pofitione data erit , diameter fciiicet ipfi K H 
coniugata.ponaturHGaequaJisBH :&per Aducatur 
A L aequidiltans B G . Quoniam igitur K L , B G coniu- 
gatae diamctri funt ; & A K fe&ioncm contingit ; ipfiquc 
R UG a;quidiftans du&a eft A L : erit re&angulum KHL 
a:qualcquartxparti figurae, quae adBG conftituitur. 
quarc & ipfutn datum crit . cft autcm K H data . crgo & 
H L . fcd & pofitione ; cftquc datura punctum H . crgo & 
L . & cum per L du&a fit L A aequidiftans B G pofitione 
dnx, ipfaquoqucpofitioncdabitur . at feftio etiam da- 
tur pofitione. quarc & A pun&um . fed & K . ergo linca 
A K pofitione data crit . 

•COMPONET VR autem fic. Ponantur alia eadcm; fitque datumpunftum K in 
l >co,qucm diximus;& iunfta K H producatur:furapto autcm in fcclione puntloC, 
ducatur C D ipii K H requidiftans ; &CD bifcriain in E fccctur ; iunSaque E H 

pro- 
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producatur ; & ipfi B H ponatur aequalis H G . ergo G B tranfvcrfa diameter eft , *1' toius. 
jpli K H L coniugata . deinde ponatur quarcae parti figuras, quac cft ad B G, asqua- 
Je rettangulum K H L : pcrquc L ipfi B G sequidiftans ducatur L A ; & K A lun- 
gatur.Lmea igitur K A fedlioncm concingec,pcr convcrfioncm trigcfimi oftavi theo- S 
rcmatis primi iibri . Atfi inlocointcrFHP inceriecto aliquod pun&um detur; 
quod propofitumeft , fieri non poteft . linea enim contingens fccabit G H .quare & 
utriquc ipfarum F H , H P occurrct ; quod cft abfurdum, cx ijs , quae in trigefimo 
primo thcorcmatc primi libri , & in tertio huius dcmonftrata funt . 

IISDEMpoficis,ficfe&iodaca ellipfis; datum ver6 punctum in fcttionc A : & 
opocteat ab ipfo A ducere lineam , quas fedionem contingat • Itaque ponatur fa- 
c"tum eflc ; fitquc linea contingens A G ; & ab A ad fi C axcm ordinatim applicccur 
A D. Erit pun&um D datum : & ut C D ad DB, G 
ita crit C G ad G B . fcd proportio C D ad D B 
eft dau . ergo & proportio C G ad G B data crit : 
& iccirco punctura G . fcd & A . quarc & AG . 
crit pofitionc data . y 

COMPONETVRaucemhocpafto.Ducacur / 
pcrpcndicularis AD:&CGadGB proportio J » t 
eadcm fit , quac proportio C D ad D B ; lunga- 1 
turquc AG. Conftat igitur A G fectioncm con- V 
tingcre, quemadmodum& in hyperbola. \ 

SlTrurfusdacumpunctum K, aquooportcat 
contingentem lincam ducere . Itaque factum iam 

fit;& fit linca K A: ductaque K L H ad H ccntrum producatur in N; erit ea pofi- 
tione daca : quod fi A M ordinacim applicecur ; cric uc N K ad K L , ica N M ad 
M L . proporcio aucem N K ad K L cft daca . crgo & dau proportio NMadML, 
quare & punctum M . & applicaca eft M A ; aequidiftat cnira iincae in L concin- 
genci . crgo M A poficione dabitur : & iccirco punftum A . fcd & ipfum K cft da- 
tum . linea igicur K A poficionc daca cric . 
COMPOSITiO auccm cadem cft , quae fupra . 

FED. COMMANDINVS. 

QV JS poficionc data eric . ] Ex trigefima propofitione libri Datorum Euciidit . A 
Ec eric B E asqualis B D . ) Ex trigefma <juinta primi huius . B 
Ergo & punctum E . ] Ex vigefima feptimalibri Datorum . C 
Linca igicur A E poficionc daca crit . ] Ex vigefima fexta eiufdem . D 
Lincam igitur A E fectioncm contingcrc manifcft6 conflat . ) £* trigefima tertia E 
primi huius . 

Ergo B E eft asqualis B D . ) Ex trigefima auinta eiufdem . F 
Ergo & D datum . ] Ex vigefima feptima iibri Datorum . G 
QuodcumD A pcrpcndicularis fit ; & poficionc dau crit . ) Ex vigefima nona H 
eiufdem . 

Scd & illud conftac ; fi dacum punctum fit idem,quod B . ) Ex decima feptima K 
priml huiut . 

Ergo C F pofitione data cric . ] Ex vigefima o&ava libri Datorum . L 
Eric uc C D ad D B , ita C G ad G L . ) Ex trigefimafexta primi huius . M 
Et eft daca B C . quare & G dacum . ] Quoniam enim iinea r B C data in datam pro- N 
portionem dividitur , erunt & CCj ,G £ data ex feptima iibri Datorum . & efi datum 
. pnnttnm C . ergo GT G erit dntum, ex vigefima feptima eiufdem • 

Patet igitur lincam AG concingcrc fcctionem. ) Ex trigefima quarta primi O 

Erit 
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P Erit H D aequalis DF : quoniam & F A ipfi A E cft «equalis . ] Nam cum F cAjtt 
aqualis A E,cx tertia huius^r F D ipfiT) H aqualis erit,exfecunda fexti elementorum. 
Quare cx ijs,quje demonftrata funt,linea FA fectioncm contingit.] Ex no»a buius, 
R Erit reclangulum KHL aequalc quartse parti figuraj,qu«e ad BG conftituitur.)£/? 
enimjtx trigcfima otJava primi huiusfcttangulu KHL aqualc quadrato y quod fit cx dimi- 
dia fecundt diamctri t hoc c5b tqualc quarta partifigurt ad "BG conslitutt:quoniam fecun- 
da diameter mcdia proportionc obtinct intcr (igurt latcra s ex diff.nitionc [ccunda diametri. 

Linea igiturKA fcftionecotingit,pcrconverfionem trigefimi odbavi theorcmatis.] 
Hunc loeu nos rcfiituimus.ctcnim in Graco cxcmplari numerus tbeorcmatis decrat. ftdc 
cius dcmonfiratione incomentartjs,qutnos intrigcfim* oilavaprimi hnius confcripfimus . 

PROBLEMA VII. PROPOSITIO L. 
DATA fe&ioneconi, lineam contingentem ducere, quaecum 
axe ad partes fe£honis angulum faciat, dato angulo acuto acqualem . 

SIT coni feclio primum parabolc, cuius axis A B . Itaquc oportct lineam ducerc, 

quse fcftionem contingat ; & cum A B faciat angulum ad partes fc&ionis , dato an- 

gulo acuto aequalcm. Ponatur fa&um efle ; & fic linca C D . datus igitur efiBDC 
A angulus . ducatur perpcndicularis B C . cft autcm angulus , qui ad B datus . cj uarc 
B data eft proportio DBadBC.fcdDBadB A proportio cft data . proportio igitur 
C A B ad B C data erit. & datus angulus, qui ad B.ergo & B A C angulus eft d.uus . 

& eft ad lineam B A , quse datur pofi t ione; 
D &addatumpunftum A. linea igitur C A 

pofitione dabitur . at fcftio data cft pofitio- 

ne . ergo pun&um C datum . & linea C D 

fectionem contingit . quare & pofitione 

data erit . 

COMPONETVRautem problemanoc 
modo . Sit data coni fe&io primiim parabo- 
le , cuius axis A B : datus autem angulus 
acutus , qui lineis EFG continetur ; fum- / 
ptoque in linea E F pun&o E, ducatur per- t~ 

pendicularis EG;&*F GinH bifariara fccctur ; & iungatur H E : dcinde angulo 
G H E aequalis conftituatur angulus BAQ& dufta perpendiculari C B,lincaj BA 
ponatur ajqualis A Dj & C D iungatur . crgo linca C D fcftioncm contingit. Dico 
angulum C D B angulo EFG aecjualem eflc . Quoniam cnim cftutFGadG H,ita 
DBadBA.&utHGadGE,ira A Bad BC.eritcxajquaii utFGadGE,ita 
E D B ad B Gfed anguli,qui ad G,B,rcai funt.angulus igitur Fangulo D cft aiqualis. 
SIT fe&io hypcrbole: ponaturque iam fa&um cflc; & linca C D fcdioncm contin- 
gat: fumpto autcm X fectionis centro, iungatur C X; & C E perpcndicularis duca- 
37. priml tun £rgo data cft proportio rcttanguli X E D ad quadratum x 
huius. £Q cademenimcft,qu«etranfvcrfilatcrisadreftum.propor- /\ 
tioautemquadratiC£adquadraturaEDeftdata;quodda- yvL 
q tus fit utcrquc angulorum C D E,D E C. quare & reftanguli 
X EDad quadratum E D proportio data erit : & iccirco pro- 
£ portioX Ead ED.fcdangulus,quiadE,eftdatus.crgo&qui 
ad X.& ad lineam X E pofitione datam,& ad datum pun&um 
L X ducta eft XC in dato angulo. ergo & XC pofitione dabitur. Y/ 

data cft autem & ipfa fc&io pofitione. quarc & C punftum.& du&a cft C D contin- 
gens. linca igitur C D pofitione erit data. Itaquc ducatur F X feftionis afymptotos. 
M N trgo C D produfta afymptoto occurret. occurrat in F . crit F D E angulus angulo 
F X D ma ior: & proptcrea in compofitionc problcmatis oportcbit datum angulum 
acutum maiorcm eflc , quam fit dimidius cius , qucm afymptoti contincnt 

COM- 
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COMPONETVR autem problcma hoc modo . Sit data hyperbole, cuiusaxis 
quidcm A B, afymptotos autcm X F ; & datus angulus acutus K H G , qui fit ma- 
ior angulo A XF ; fitquc angulo AXFzqualisangulusKHL; &apun£toA 
ati reftos angulos ipfi AB ducatur AF;in linca vcrb G H fumatur aliquod punftum 
G , a quo ad H K pcrpcndicularis ducatur G K . quoniam igitur angulus F X A 
angulo LHKeA acqualis . & anguli ad A,K rcdti funt.erit ut X A ad A F, ita H K 
ad K L . & H Krad K L maiorcm proportionem habet , quam ad K G . crgo & X A 
" ad A F mai orem habct proportionem , quam H K ad K G ; & iccirco quadratum^ 
X A ad A F quadratum maiorcm habet,quam quadratum H K ad quadratum K G. 
ut autem quadratum X A ad quadratum A F , ita tranfverfum figurae latus ad re- 
dtum. quare tranfverfum figuraclatusad re&um maiorcm proportionem habet, 
quam quadratum H K adquadratumKG.fi igitur fiat,utquadratum X A ad qua- 
dratum A F , ita aliud quoddam ad quadratum K G; erit illud quadrato H K raa- 
• ius . fit rcctangulum M K H : & iungatur G M . B 
itaquequoniam quadratum M K maius cft re- 
fongulo M K H, habebit quadratum M K ad k h Z.- 
quadratum, K G maiorem proportionem , quara 
redtangulum M K H ad idcm K G quadratum , 
hoc eft maiorem, quatn quadratum X A ad qua- 
dratum A F*. quod fi rurfus liat, utquadratum 
M K ad quadratum. KG, fic quadratum XA 
ad aliud quoddam ; erit id minus quadrato A F; 
& rcdta linea,quas ab X ad fumptum pun&u duci- 
vur,triagula fimilia efficiet:& propterca angulus 
F X A anguloG M K erit maior.ponatur angulo GMK asqualis angulus AXC.ergo 
X C fcdtionem fecat . fecet in C : & a C ducatur C Dfcdtioncm contingens , & C £ 
perpendicularis . triangulum igitur C X £ fimile efl triangulo GMK. quare ut 
quadratum X £ ad quadratura £ C , ita quadratum M K ad quadratum K G . eft 
autcm & ut tranfvcrfum figuras latus ad redcum,ita re&anguluro X £ D ad quadra- 
tum £ C , & recUngulum M K Had quadratum K G: & convcrtendo, ut quadra- 
t um C E ad redtangulum X E D , ita quadratum K G ad redtangulum M K» H . cx 
aquali igitur ut quadratum X E ad redtangulum X £ D , ita quadratum M K ad 
redtangulum M K H : proptereaque ut X £ ad E D, ita M K ad K H . fed ut C £ 
ad £ X,ita erat GKadK M.quare rurfus ex acquali ut C £ ad £ D,ita G K ad K H. 
& funt anguli, qui ad £,K,rcdti . angulus igitur ad D anguio G H K eft asqualis . 

SIT fe&io cllipfis, cuius axis A B: & oporteat lineam ducerc, quac fedtionem con- 
tingat; & cum axe ad partcs fedtionis faciat angulum,dato angulo acuto acqualem. 
t Jcaque fadtum fit; & fit linea C D. crgo angulus CDA 
' cft datus . & ducatur pcrpendicularis C £. proportio 
igitur quadrati D E ad quadratum E C data cft . fit 
fcdtionis centrum X , & iungatur CX; erit proportio 
quadrati CE ad redtangulum D E X data:eadcm enim 
cft , quac proportio rcdti lateris ad tranfverfum . ergo 
dabitur proportio quadrati DEad rcdtangulum D £ 
X ; & iccirco proportio D £ ad E X . proportio autcm 
D £ ad £ C cft data . data igitur & proportio C £ ad 
E X . fcd angulus , qui ad E,rcdtus cft . crgo datus an- 
gulusadX ;quiquidcmeft ad lincam pofitione da- 
tam , & ad datum» pundtum . quare datum erit pun- 
dtum C. & linca C D a dato pundto ducitur,& fcdtio- 
nemcontingit. ergopofitione data erit . 

COMPONET VR autcm problema hoc modo. Sit datus angulus acutusFGH; 
1 fuma- 
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fumaturquein linea F G punAum F;& F H perpendicularis ducatur : deinde fiat 
ut reftum Jatus ad tranfverfum , ita quadratum F H ad rc&angulum GHK; & 
iungatur K F: fit autem fcttionis ccntrum X ; & angulo H K rasqualis angulus 
conftituatur A X Cj& ducatur C D fe&ionem contin- 
gcns.Dico lincam C D faccre illud,quod proponebatur, 
vidclicet angulumC D £ angulo r G Hzqualem eflc. 
Quoniam enim ut X E ad E C, ita K H ad H F; crit ut 
quadratum X E ad quadratum E C, ita K H quadratu 
ad ipfum H F.cft autcm & ut quadratum E C ad re£ta- 
gulum D E X , ita quadratum F H ad redtangulum G 
H K: utraque cnim proportio cadcm cft,qu» re&i late- 
ris ad tranivcrfum. quarc ex aequali ut quadratum X E 
ad rcftangulum X E D , ita quadratum K H ad reftan- 
gulum K H G.crgo ut linea X EadE D,ita cft K H ad 
H G.cftquc ut X E ad E C, ita K H ad H F . ex acquali 
igitur ut D E ad E C , ita G H ad H F. quod ciim circa 
6. fext . rc&os angulos latcra proportionalia fint;angulus C DE 

angulo FG H eft squalis .linea igitur C D focit illud , quod propofitum fticrat . 

F E .D. COMMANDIN VS. 

A QV ARE data eft proportio DBadBC. ] C*m tnim anguli C *Z> TS , 7) B C dati 
fint ; erit & BC D reltquus ex duobus reclis datut . quare ex quadragefima prepefitione 
libri 'Datorum Enclidis , triangulkm DCB dabitur/pecie t & propterea Uternm ipfins 
proportio data trit . 

ProportioigiturAB ad BC data crit.] Ex oftava prepefitiene iibri Daterum. 
utraque enim ipfarum A"B , B C ad eandem D "B prepertienem babet datam . 

Et datus angulus,qui ad B.ergo & B A C angulus eft datus.] Ex quadragefima prima 
eiu/de Ubri.datur nanqut triangulum A BC fpecie. erre & retiqui ipfiut anguli dabuntur. 
Linca igitur C A pofitione dabitur . ) Ex vigefima nena eiufdtm tibri . 
Angulus igitur F arigulo D eft aequalis . ) Exfexta fexti etementerum . 
Proportio autem quadrati C E ad quadratum E Dcft data ; quod datus fit uter- 
que angulorum C D E , D E C . ] Datus efi enim angulus CDE. itemque 7)EC,qui 
efi retlut . ergo & reliquus ECD.& triangulum DCE fpecie dabitur , ex quadragefi- 
ma propefitiene 'Datorum» data eil igitur prepertie latcrit C EadE 7):& iccirce ex quin- 
quagefima eiufdem , quadrati C Ead quadratum E D preportio data fit, neceffe eft . 

Quare & reftanguli X E D ad quadratum E D proportio data crit . ] Ex otlava 
eiufdem. data elt enim utriufque propertie ad quadratum E C. 

Et iccirco proportio X E ad E D . ] Eadem nanque efi , qua rcttanguli XE7)ad 
qrtadramm E 'D,ex primafexti clementorx t vel ex lemmate in vigefima fecnnda decimi . 

Scd angulus , qui ad E,eft datus. ergo & qui ad X .) Quomam enim preportie X L 
ad E D eft data . C data proportio C E ad E D , exift , qtte. fupra dtHa funt . erit ex 
oliava 'Datorum X EadEC preportie qstoque data . cr eft datut angulus ad E rctlus . 
crg o triangulkm X EC fpecie datur t ex quadragefimu cinfdem : & propterea reliqui ipfi- 
us an<rnli dati erunt . 
L Ergo & X C poficionc dabitur.] Ex vigefima nona eiufdem « . 
M Ergo C D produfta afymptoto occurret . ] Ex tertia buius . 
N Eric F D E angulus angulo F X D maior ..] Ex decima fexta primi elementorum . 
O • Erit ut X A ad A F , ita H K ad K L .) £*• quarta fexti/equitunenim ex iam diHis 
trinngklkm F X A t r i*»gulo <j H K fimilc effe . 

P Vt autcm quadratum X A ad quadratum A F, ita tranfverfum figurae latus ad 
r?a um . ] Ex dctnonfiratit i„ prima huius . V 
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Itaquc quoniam quadratum M K maius cft reftangulo M K H. ) N*m cx primn Q^, 
fecundi qujdratum At K ttqutle efi rcllanrulo M A H, & re&angulo K M H 

Et propterca angulus F X A angulo GMK maior crit .) Hoc etiam ex fexto lcm- R 
mate J'*pfi mtnifcflo confiarepotefi : cum MKadK<j maiorcm htbeat proportionem , 
q uam X sladA F . 

Ergo X C fc&ioncm fccat . ) lixfccunda huius . S 
Eft autcm & ut tranfvcrfum latusad reftum , ita rectangulum X E D ad qua- T 

dratum C E . ] Ex trigefima feptima primi huiut . 
Et rcclangulum M K H ad quadratum KG.) Extjs , qut fuperius oficnfa funt . V 

f uare fequitur,ex undecima quinti , rcttangulum X E r D ad quadratum E C ita cffc , ut 

rcctjKruium M K H ad quadratttm KG . 

P R O B L E M A VIII. PROPOSITIO LI. 

D AT A feclione coni,lineam contingentem ducere,quae cum dia- 
metro per ta£tum duc"h faciat angulum,dato angulo acuto aequale. 

SIT data coni fe&io primiim parabolc , cuius axis A B ; & datus angulus H. Ita- 
quc oportct duccre lincam , qua: parabolen contingat ; & cum diametro , qua; per 
ta<£tum ducitur , contineat angulum <equalem dato angulo H . Factum iam fit ; & 
lineacontingcnsfitCD:quacquidcracumdiametroEC £ » 
pcr ta£himdu<3a faciatangulum ECD,anguloHa:qua- 
lcm ; & axi in puntto D occurrat . Quoniam igitur A D 
aequidiftat E C ; angulus A D C angulo E C D cft asqua- 
lis . & datuseft angulus E C D : cft enim aequalis angiflo 
H . crgo & A D C angulus datus crit . 
COMPONETVR autcm hoc modo . Sit parabolc , cuius 
axis A B ; & datus angulus H . Ducatur linca C D fcclio- 
nem contingcns , qme cum axc faciat angulum C D A 
asqualem angulo H : & pcr C ducatur E C ipfi A B aequi- 
diftans. Itaque quoniam angulus H angulo ADCcft 
aqualis . angulus autcm ADCeft asqualis angulo E C D . & H angulus angu- 
Io ECDaequaliscrit. 

SIT fe&io hypcrbolc, cuius axisAB, ccntrumE, & afymptotosE T: datus 
autemangulusacutusfitxi; & linca C D feftionem contingat ; iungaturquc C E 
faciensillud,quodpropofitumcft;&CGperpendicularis ducatur. Itaquc pro- 
portio tranfverfi lateris ad reftum data cft . quarc & data proportio rcctanguli £ G 
D ad quadratum C G . exponatur 
rctta linea data F H; & in ipfa cir- 
culi portio dcfcribatur , fuicipiens 
angulum aequalcm angulo n;quae 
quidcmportio femicirculo maior 
crit : & ab alicjuo pun&o corum , 
cjuae funt in circunfcrcntia , vide- 
liceta puncto K ducatur perpcn- 
dicularis K L , facicns proportio- 
ncm reAanguli F L H ad quadra- 
tum L K candcm , quae cft tranf- 
vcrfi Jateris ad reCfcum ; & iun- 

gantur F K , K H . quoniam igitur angulus FKHeft aequalis angulo ECDicft 
autem ut tranfverfum latus ad recium , ita & rcctangulum E G D ad quadratum_. 
CGj& retangulum FLHad quadratum K L . crit triangulum K F L triangulo 

Q^2, C G E 
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C G E fimile ; & triangulum F H K fimilc triangulo E D C . quarc angulus K F H 
angulo CEDcft sequalis . 

COMPONETVR autcm hoc modo . Sit data hypcrbolc A C , cuius axis 
AB , centrum E , & afymptotos ET : datus autcm angulus acutus fit a ; 
& data proportio tranfverfi Jatcris ad rectum fit cadcm , quas Jincae tRadRV;& 
f Vin Ybirariamfecetur:dcindccxponaturdatarcftalinca FH; & in ipfa cir- 
culi portio maior femicirculo dcfcribatur , quac fufcipiat angulum ajqualem angu- 
lo 11 ; fitquc FKH: fumatur autem circuli centrum N ; a quo ad F H perpcndicu- 
laris ducatur NO;&NO fccctur in P ; ita ut N P ad P O candcm habcat propor- 
tioncm , quam Y V ad V R ; & per P ipfi F H atquidiftans ducatur P K ; & a K ad 
F H produ&am perpcndicularis K L ducatur : dcindc iungantur F K , K H ; pro- 
ducaturque L K ad M ; & ab N ad K M ducatur N X pcrpcndicularis . asquidiftat 
igitur N X ipfi F H : proptcrcaquc ut N P ad P O , hoc eft Y V ad V R, ita X K ad 
KL; & anteccdentium dupla , ut V ad V R , ica M K ad K L; componcndoquc 
ut*RadRV, ita MLadLK. b 
fed utM L ad L K , ita rcftangu- 
lum M L Kad quadratum L K . f 4 
ut igitur •*■ R ad R V , ita reftan< A 
gulum M L K ad quadratum LK, / I 
hoceftrcclangulumFLHadLK // // JP 
quadratum.utautem-pRadRV, ' J r 
ita tranfvcrfum latus ad rectum . 
ergo ut re&angulum FLHad 
quadratum L K , ita tranfvcrfum 
latus ad reclum. ducatur a pun&o 
A Jinca A T ad rcdtos angulos ipfi 

A B . & quoniam ut quadratum E A ad quadratum A T, ita cft tranfvcrfum latus 
ad roScum : & ut tranfvcrfum latus ad rcttum , ita reftangulum FLH ad quadra- 
tum L K . quadratum autemF L ad L K quadratum maiorem proportioncm habct, 
quam rc&angulura F L H ad quadratum L K. habcbit quadratum F L ad quadra- 
tumLKmaioremproporuonem,quamquadratum E A ad quadratum AT. & 
funt anguli ad A,L recti . angulus lgitur F angulo E minor crit . itaquc conftitua- 
tur angulus AE C aeqiialis angulo L F K. crgo linca E C fcclioni occurret . occur- 
rat in punc"to C ; & a C ducatur C D contingcns fe£tionem;& C G perpcndicularis: 
crit ut tranfvcrfum latus ad rcftum , ita rectangulura E G D ad quadratum C G t 
ut igiturrcc*tangulumFLHadquadratumLlC,itarcaangu]um EGDadqua- 
dratum C G: idcoque triangulum K F L triangulo C EG cft fimile; & triangulum 
K H L fimile triangulo C D G ; & K F H ipfi C E D. quare E C D angulus angulo 
t'KH, hoc cft ipfi n cft jequalis . Si vcr6 tranfverfi latcris ad rcftum proportio fit 
cequalis ad jequalc; linca K L circulurn F K H contingct: & a ccntro ad K dufta^ 
«equidiftans crit F H ; & ipfa problcma cfficict . 

FED. COMMANDINVS. 

ITAQV E proportio tranfvcrfi latcris ad rcclum data cft . ) Q*onUm enim pofitio- 
ne data efi ET afymptotos: fi i punQo *A ducatur ad retros angulos tpfs A £ linea vt T , 
(jut afymptoto »'* T occurrat ; erit *s4T data . C data proportio £ e-</ ad A T . <j uare & 
proportio quadrati Es^ad quadratum AT . hac autem eademefi , q ut tranfverfi late- 
ris ad rctium , e.v dcmonslratis in prima hutus:quanquam data hyperbola , & tatare eiut 
tranfverfo ,Jiatim tranfvcrfi lateris ad reHum proportto data erit abfque afymptotis . 
funt e.ti/tt .tfymptoti relto latere quodammodo pofieriores . 

S/T hypcrbole Cs4> cu ' ut tranfverfum latus A B: & fumpto in fdlionc quovit punfto C t 
? o.Djco,. ^«caiur aiB A ordinatim linea C G. erit C <j data; & data AG&G B^uoniam igitur 
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dit*fu»t 7? G,G A; &e*rUproportU d*bitur,hoc efi proportio re&*nguii BAGad qu*~ Ic " « 
dr*tum G A. eftque d*t* C G.crgo Cr d*t* proportio AG adG C.Cr iccirco qu*dr*ti A Q decimi • 
*d qu*dr*tu C Cproportio igitur reRunguii "BG A ad quadrutum C Q d*ta erit , qu* eft £'*' Dl ~ 
tr*nfvcrfi Uteris *dreUum,cxvigefim*prim*primihuiiu . wmm. 

Quare & data proportio retanguli E GDad quadratum C G . ) E*dem enim e/f n 
qu* tr*nfyerfi l*teris *d rctlum , e x trigefim* feptim* primi buitts . 

Et in ipfa circuli portio dcfcribatur , fufcipiens angulum aequalem angulo a . ] C 
Extrigefim*terti*tertij etementorum. & 

Qyas quidcm portio fcmicirculo maior crit . ) £* trigefim* prim* eiufdem tertii D 

racicns proportioncm retanguli FLH ad quadratum LKeandcm. quae eft E 
tranfverfi Jatcris ad rettuui . ] £>nomodo hoc fiat , mox *pp*rebit in probtem*tis 
compofiiione . r 

Eft autcm ut tranfvcrfum latusad re&ura , ita & reftangulum EGDad qua- F 
dratum C G ; & rettangulum FLHad quadratum K L . ]£we ex undccim* quin- 
ttfcquitur rcttungulum F L H *d qu*dr*tum L R it* efe , ut rcttungulum EG'D*d 
quadratum g C . proport io *utem rcStanguti F L H ad qu*dr*tum L K componitmr ex **• kxti . 
propomone F L*dLK & proptrtione HLadLK: & proportio rctianguU EG 'D *d 
quadratum G C componitur ex proportione EGadGc &DG*dGC . ergo proportio, 
compofit* ex proportionibut F Lad L K & HLad L K, cadem e/t , <jux componitur ex 
propoTtionibusEGadGc &DGadGC . ? P 

Erit triangulum KFL trianguloC E G fimile ; & triangulum FHK fimilc tri- G 
angulo E D C . ) Eft cnim F L *d L K ,ut EG *dG C ; quad poftea demonftrabi 



nmut 



cum tgtturcirca aqualet angulos L,G tater* proportion*U* fint ; triangulum F L K fi~ ' <exti. 
mtlc cnt triunguio EGc. qn*re unguiut *d F *nguU *d E tft *qu*lis; & angulus F K L 
anrulo ECG. erat autem Cr F K H angutms aquaiis angtU* ECT>. er%o (7 rciiquus 
HK L rcliquo DCG *qu*Us : & trianguium K F H fimite tri*urulo CED ■ itcnta** 
triangulumHK LtrianguloT>CG . ' 7 

<±At vero F LadLK ita effc ,ut EG adG C,hoc modo demouftrabimus. Si enim fieri 
poteft ; fit proportio F L*d LK maior , qudm EG *dG.C : erit HLadLK proportio 
minor , qudm <DG adGC: quoni*m proportio , compofit* ex proportionibus F L*dLk 
& HLad L K,eadem eft , qua componitur ex proportiouibus EG adGG & DG ad Gc 
quodfupra oftenfum eft . it*quefi*t*t EG *dG C ,it* M L *d L K .erit M L minor ' fl uint '« 
qudmF L.rurfusfi*t,utHL*dLK,it*oq*dGC. 
cadem ratione minor erit O G , quam DG . 



•iwcwrwianc minar zrw \s , qaum ±J *j . ^wniamLj q V 
igitur M LadLK eandem babet proportionem , qudm p^-. r\>>. 
EGadgC .& funt *nguli *d L,G reSi iutcr fe *qu*Us. ^$>>^ | 
triungutum MLK triunguio EGC fimiie erit . rurfut & OO t TO 
quoni*m OG udG C c*ndcm proportioncm habet , qudm 

HL ad L K ; erit Cr trianguium OG C fimUe ipfi H LK . anguius igitur ECG *qu*lis 
eft unguio MK L.& angulus OCG aquaiis anguto HKL. ergo reiiquus ECO rcti- 
quo MK Haquaiis crit ; quod fieri non potcjf . poncbatur enim angulus E C'D aqualis 
angulo F K H . & cft angulus ECO maior anguio EC r D. quare multb maior eft angulo 
MK H. idem fequetur abfurdum ; fi proportio F LadLK ponatur minor , qudm E G 
adGC . e x quibus confiat F LadLK eandem habere proporttonem , qudm EG adGc . 

Quarc angulus K F L angulo C E D cft squalis . ) Hunc Ucum not itacorreximut. H 
in Graco cnim excmpiari Ugebatur . £rt lm frw t«ro Z K 0 yanU, Ttrrtri »' n tm Jro £ r A, hoc 
eft: jOuare anguius F k H, vidclicct anguius Sl anguio EC Deft aquatis ; Cr mendofi , 
ut opinor . concluderct cnim , quod antea pofuerat : effctque eadcm conctufio in rcfolutio- 
ne & compofitione problematis ; quod eft abfurdum . 

Et afymptotos E T • ) Hac nos addidimus , qu* in Gr*co exempUri non erant : fed K 
t*mcn dcfider*ri videbuntur . 

ProptcrcaqueutNPadPO,hoccft*VacVR, itaXKadKL.) QuonUm, l 

enim 
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jo^ritni. e$um NX , P K aquidifiant ipfiF H,& inter fe aquidifiabunt . aquidifiant autem & 
NO , X L, quod utraque ad F Hfit perpendicularis . quare NP K X , 7> O L K pa- 
3 4- ralieiogramma funt ; & ideo XKcst aqualis N'P y& K L ipfiP O . 

M Et antccedcntium dupla , ut •*■ V ad V R , ita M K ad K L . ] Nam chm fitutTV 
adVR,itaX K ad K L . mt autem -¥ Vad T V, ita MKudX K : cfi enim&MK 
ipfius X K dupla ; quoniam NX perpendicularit ad M K ipfam bifariam dividit , per 
tertiam propofitionem tertii libri eiementoru.erit ex aquali ut *rVad VR,ita MK adKL. 
w Hoc cft rc&angulum F L H ad L K quadratum . ] T^ttangulum enim F LHcft 
aquale rettanguio MLK ; quod utrunqut fit aquaie quadrato eius iinea , qua ab L du~ 
8a circulum contingit , ex trigefima fexta tertij elementorum . 
° Ducatur a punfto A linea A T ad re&os angulos ipfi A B . ) Linea %A T in pun- 
Eto tA fc&ionem contingit ; & afymptoto occurrit in T. ergo quadratum Etsf ad quadra- 
tum tsfT eam proportionem hahet , quam tranfverfum latut ad rettum , ex ijs , qua in 
prima huiut demonflrantur , 
P Habebit quadratum F Lad quadratum L K maiorem proportioncm , quam qua- 
dratum E A ad quadratum A T . & funt anguli A>L refti . angulus igitur Fangu- 
lo E minor erit . ] Quoniam enim quadratum F Lad quadratum L k maiorem propor- 
tionem habet , qudm quadratum E tsf ad quadratum T \ habebit linea F Lad L K 
maiorem proportionem , qudm E*s4ad*s1T . quare ex fexto lcmmate Pappi angulus F 
angulo E minor erit . 

Ergo linea B C fe&ioni occurret . ) Ex fecunda buiut . 
R Ideoque triangulum K F L triangulo C E G cft fimile.] Nam auguiut CE(j faStut 
tfi aqualis angulo F.& augulus <j rtttus aqualis efi retto L . crgo G" rcliqttus reliquo 
aqualis trit : & triangulum KF L trianguio C E<j fimilc . 
S Et triangulum K H L fimile triangulo C D G ; & K F H ipfi C E D. J Confiat hoc 

ex feptimo lemmate Pappi . 
T Si verd tranfverfi lateris ad rcclura proportio fit aequalis ad aequalc . ) Hoc efi fi 

tranfyerfum latus [tt aquale reStt . 
V Linea K Lcirculum FKH continget : ck a centro ad K du&a aequidiftans cric 
FH.]&' enim d centro Nad circunferentiam circuli ducatur linea NK, qua ip/i F H 
aquidifiet;& AKad FHproduttam demittatur ptrpendicularit KL: tinea KL circulum 
continget,ex decima fextapropofitiont tertif elementoru.-quoniam O ad ipfam NK ett /><v 
pendicularis . 

THEOREMA XLIV. PROPOSITIO LIL 

SI ellipfim re&a linea contingat: angulus , quem facit cum diame- 

troperta£himducla,non eft minorangulo deincepsei , qui lineis 

ad mediam feftionem inclinatis continetur . 

SITcllipfis, cuiusaxesAB, CD, centrumE ; & fit axium maior A B : linca 
vcro G F L fe&ionem contingat ; & iunftis A C,C B, F E,produ- 
catur B C ad L . Dico angulum L F E non cfle minorem angulo 
L C A . Linca cnim F E, vel eft aequidiftans ipfi L B , vel non ae- 
a. fexti, quidiftans.Sitprimumsequidiftans . & cft A E aequalis E B . er- 
5! huius go & A H ipfi H C cft %qualis . fcd F E diameter eft . linea igi- 
tur , qux in F fc&ioncm contingit , ipfi A C cft aequidiftans . cft 
* 3+.pn'mi. autem & F E .xquidiftans LB. quarc parallelogrammum eft 
A FHC L:& iccircoangulus L FHaequalis cft angulo L C H.quo- 
ij primi n iam igitur utraquc ipfarum AE , EB cft maior EC; an- 
hu.us. B g U i U3 ACBcftobtufus. crgo acutus angulus L C H & L F E : 
& proptcrca G F E obtufus crit.Scd non fit E F aequidiftans L B: 
C & ducatur F K perpendicularis . non igitur angulus L B E asquaiis cft ipfiF E A. 

rcftus 
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F 



re&us autem angulus ad £ re&o ad K cft xqualis . ergo triaogulum C B E non cft 
limilc triangulo t'EK:& ideo non eft ut quadratum B E ad quadratum E C , ita 
quadratum E K ad quadratum K F . fcd ut quadratum B E ad quadratum E C , 
hoc eft ue rcclangulum A E B ad quadratum E C,itatranfverfumlatusad reltum, 
& rc&angulum G KEad quadratum K F . crgo linca G Knoneft aequalis ipfi K E. 
cxponatur circuJi portio M Y N , fufcipicns angulumsequalem angulo A C B . an- 
gulusautcm ACB cftobtuCus. ergocirculiportioM YNcft femicirculo minor . 
nat igitur ut G K ad K E , ita N X ad X M ; & pcr X ad re&os angulos ipfi M N 
ducatur Y X Qi & M Y , Y N iungantur : fccetur autem M N bifariam in T ; & 
ad reitos angulos ducatur OTP. erit O T P diameter. fit R circuli ccntrum, a quo 
perpendicularis ducatur RS;& iungantur M O, O N . itaquc angulus M O N cft 
aequalis angulo A C B . & utraquc 
ipfarum A B, M N in pun&is E ,T 
bifaria fccatur : funtquc anguli ad 
E,T re<fti.:triangulaigiturOTN,C 
E B inter fc fimiliaerunt. crgo uc 
quadratu N T ad quadratum TO, 
ita quadratum B E ad E C qua- 
dratum. & cinn TR fit aquahs 
S X . & R O maior , quam S Y . 
habebit ORad RT maiorem pro- 
portioncm , quam Y S ad S X . & 
per convcrfioncm rationis R O ad 
O T minorera proportioncm habe- 
bit,quam S Yad Y X:& ahtccedcn- 
tium dupla P O ad O T minoKm 
habebit,quamQYadYX; divw 

dendoque PT adTO minorem, quam OJC adX Y . fed ut PTadTO, ica 
quadratum N T ad quadratum T O , & quadratum B E ad quadratum E C , & 
tranfverfum latus ad rc£um , & re&angulum G K B ad quadratum K F . crgo rc- 
ftangulum G K E ad quadratum K F minorem habct proportionem , quam QX 
ad X Y , hoc eft quam raftangulum QX Y ad quadratum X Y , hoc eft redlangu- 
lum N X M ad quadratum XY.fi igitur fiat , ut reltangulum G K E ad quadra- 
cum K F , ita rcdtangulum N X M ad aiiud quoddam ; erit illud maius quadrato 
X Y . fit quadratum X V . Itaque quoniam ut G K ad K E , ita N X ad X M . & 
funt K F, X V ad re&os angulos : & ut re&angulum G K E ad quadratum K F, ita 
re&angulum N X M ad quadratum X V. eritangulusG F E sequalis anjgulo NVM. 
ergo maior eft angulus N Y M,hoc cft ACB angulo G F E.qui ver6 deinceps cft,vi- 
delicetLFHeftmaioranguloLCH.nonigiturangulujLFHanguloLCH minor 

F E D. COMMANDI N VS. 

QVONIAMigitur utraque ipfarum AE,EBeftmaior EC; angulus ACB A 
efl obtufus . ] Si tnim tx centro E ,& inttrvallo EeA dcfcribatur circulus AaH ><? 
producatur E C ufque ad eius circunferentiam in £i ; iunganturquc a , n B : erit an- * i.tereii . 
guius *A?aB rettus . quare tsfCBcfi obtufus . . ' i i.pri mi ' 

Ergo acutus angulus LCH&LFE:& propterea GFE obtufus erit . ) Hoc ic- B 
circo dixit , nt cx duobus angulis , quos diameter cum linca contingentt efficit , acHtunc 
intelligamus , non obtufum , qui efi exparte g . hac cnimomnia ftqutnti probltmati itt- 
fcrvire perfpicuum tfl . 

Non igitur angulus L B E aequalis eft ipfi F E A . ] Qutniam tnim Unca B L,EF C 
nonfunt aqttidi/rantes : fiproducantur ; convcnient interfcfe; atquc trtt angulus F E K 

txte- 




*9.qu!nti. 
K 
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decimi . 
jj. tertil. 
I. quinti. 
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exterier quolibct interitre C tpptfite maior , ex decima fcxtA primi clemen- 
tornm % 

D Et idco non cft ut quadratum B E ad quadratum E C , ita quadratum^ 

£ K ad quadratum K F . ) Grtcut codex cerruptus efi , qncm nts ita refiitei- 
mut . atft iftt «V/V «f 7» »7« B E *Tof T» *to E T , 7» cixo* E K WaV 7» i*i K Z . *f 
«j <r» B £ W «r« ET, i» Jt» A E B Wof lidro E R » ta*j,/* «r«V t£oJ «7&'«r , 
rji n H K E n £in K Z . «'* «pe /r» »V/» n H K -n K E . JeW tamen ante ea 
verba ( hk if* "tov i H K tj K E) vtrifimiie cfi nonnulla defiderari in banc fenten- 
tiam : Non igitur efi, mt re&anguium G K E dd quadrAtum K F , tta qnadratum 
E K ad quadratum K F . quare retlangulum G K E quadrato K Enon efi aqua- 
le . Hu autem magit perfpicua effent ; fi htc modo explicarentur . Ergo trian- 
4. fexti. gulum C 2 E non efi fimile triangulo F E K :& ideo non efi ut "3 E ad E C , 
%% lcxti. ita E K ad X F ; neque ut quadratum B E ad quadratum E C , ita quadratum 
hi!Jfa ,,ni £ K f******* K P . fcd ut quadratum '£ E ad qmadratum E C , hoc efi ut 
3j. pritni rctlangulum A EH ad quadratum E C , ita tranfverfum latus ad reQmm : & ut 
huius. tranfverfum latus ad rc&um , ita rcffanguium G K E ad quadratum K F • non 
igitur ut reclangmimm G K E ad quadratum K F , ita efi quadratum E K ad qua- 
dratum K F . quare reQangulum G K E quadrato K E non efi aquale . ut autem 
reclangulum G K E ad quadratum k E , ita linea G K ad K E , ergo linca G K 
non cfi aqualis ipfi K E . 
£ Sccctur autem M N bHariam inT . ) Non enim puu&um X cadit in mcdio 
linea M N , qucmadmodum ncque K in medio G £ : cum ofienfmm fit G K non efft 
aqualem K E . 

V Itaquc angulus M O N eft awualis angulo A C 8 : & utraque ipfa- 
rum A £ , M N in pun&is E,T bifariam fccatur . f Po/r ca verba depderari 
nonnulla videntur , cuiufmodt hac funt : quare AMgmlms TON efi aqualis anguio 
ECB . efi enim angulus T O N dimidius anguli M O N , & ECB dimidius 
ipfius AC B . 

G £t R O maior quam S Y. ) Efi enim linca OT> maier qud r Q: & ut O P 
iS.tertii. ad T i>, (tA BO dimidia O P ad S T dimidiam T U . ergo ROmaiorerit , 
i5.qumti. qtfasr, 

H Ec anteccdcntium dupla P O ad O T minorcm habcbit, quam Q.Y ad Y X.) Fiat 
ut ROAdOT , «ASr AdAliam, qua fitT Z . critT Z mAior,qnamT X. utAutem 
s. qu.nt| .j, 0ddJt0j it4t QjAdsr. ex aeuaU sgitmr , ut P O adOT, ita adT Z . fed 

QT adTZ minorem habet proportionem , qudm ad T X. crgo VP OadOT minorcm 
proportiomem habcbit , qudm QT adTX. 

K Scd ut PT ad TO, iu quadratum T N ad quadratom T O. ) £* corol- 

cor. *. ie- U ri0 vigcfima fcxti . funt enim tret linca P T ,T N ,T O proportionaies . ut 
w * . . autcm quadratum T N ad quadratum T O , ita quadratum B E ad quadratum 
hufiw. E C ; hoc efi rc&angulum *A E 'B ad quadratum E C , hoc efi tranfverfum iu~ 
J7. tus ad re&um : & ut traufvcrfum latus ad rcttum , ita retbangulum G K E ad 
<juadrat»m K F . ergo ut P T ad T O , ita rcttangulum C/ A £ ad quadratum 
K F , cr propterea reciangulum G K E ad quadrAtum K F minorem proportio- 
nem habet , qudm Q^X Ad X T . 
L Itaquc quoniam ut G K ad K E , ita N X ad X M . & funt K F , 
X V ad re&os angulos : & ut rc&angulum G K E ad quadratum K P , 
ita refongulum N X M ad quadratum X V • crit angulus G F E asqua- 
lis angulo N V M . ) /kud vero nos hoc Lemmate demonfirabtmus : qitoaiam 
d Pappo demonfiratum effe non apparet . 

SINT triangula A B C , E F G : & dutlis eA" D , E H ptrpendicnlaribus ad 
b^fes -3 C , F 9' , fit ut r B 2) ad Z> C , ita F H ad H G : fitque ut reilan- 
gulum 'B D C ad quAdraxnm 'D tA , ita F H G reZtAngulum ad quadratum H E. 

Vico 
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2)ico triangulum E F H trianguh tA B D pmile efie : trianeuJumtjue E HG 
fimilc triangulo tA D C , & triangulurru . 
E F G triangulo %A B C . Quoniam tnim 
efi ut B D adD C , ita F H ad HQ . 
& ut % 'D ad D C , ita quadratum B D 
dd reUangulum H D Ci ut auttm F H ad 
H G , ita quadratum F H ad rttlangulum 
F H G . crgo ut quadratum 3 D ad rttlan- 
gulum B D C , ita quadratum F H ad re- 
\}angttlum F HQ . fcd ut rellangulum BT>C 
ad quadratum 2) A , ita crat rttkangulum 
F H G ad quadratum H E . cx aquali igi- 
tur ut quadratum "B C D ad quadratum D A , 
ita quadratum F H ad quadratum H E . qua- 
re ut linea B D ad D %A , ita linea F H 
*d H E : & eadem ratione dcmonttrabitur , 
nt linea C D ad D *A , ita ejfc lineam 
G H ad H E . tkm igitur circa tqualcs 
angulor , videlicet circa rctlos , qui funt ad 
'D, H, latcra proportionalia ftnt ; triangu- 
lum E H F fimilt erit trianguh A D 'B ; 
& triangulum E H G triangulo tA 2) C . 
quare angulus F E H aqualis cjr angulo BAD. 
C angulus H E G angulo 2> %A C . angulus 
igitur F EG angulo BACefi aqualis . & efi angulus E F G aqualisangulo ABC % f3" 
angulus E G F angulo tACB. ergo 0[ triangulum EF(j triangulo tABC fimile erit . 
quodoportebat dcmonfirare . 

PROBLEMA IX. PROPOSITIO LUI, 

• • ' ■ 

DATAellipli,contingentcm lineam ducere, quxcumdiametro 
per ta&um du&a faciat angulum,dato anguloacuto aequalem:opor- 
tet autem acutum angulum datum non eue minorem angulo cfein- 
cepsei,quilineis ad mediamfe&ionemincunatis continetur. 

SIT data clHpfis , cuius maior axis A B , minor C D , & centrum E ; & iungan- 
tur A C , C B : datus autcm angulus fit Y , non minor angulo A C G . quare & A 
ACB angulus non cft minor angulo X . ergo angulus Y vel 
eft maior angulo A C G , vcl ipfi aequalis. Sit primum aequalis: 
& pcr E ducatur E K ipfi B C aequidiftans ; & pcr K contin- 
gcns fclioncm K H . Quoniara igitur A E cft aequalis E B . & 
ut AEadEB, itaAFadFC. erit A F ipfi F C aequafis . & 
cft K E diametcr . crgo quas in K feftionem contingit , hoc cil G 
HKGazqu idiftat ipfi A C . fcd & E K aequidiftat B G. paral- 
lclogrammum igitur cft K F C G : & ob id angulus G K E 
anguloGCFaequalis. angulusautem G C F eft aequalis an- 
guJo dato Y . ergo & G K E angulo Y aequale erit . Sit deinde 
angultisY maiorangulo ACG: crit contra angulus X mt- 
nor A C fiangulo . Exponatur circulus ; & ab co auferatur 
portio M N P, fufcipicns angulum squalcm angulo X: & M P bifariajn fe&a in 6, 

R &pcr 




'54 



APOLLONII P ERG iE I 



& pcr O ducatur N O R ad rc&os angulos ipfi M P ; & iungantur M N , N P . 
angulus igitur M N P minor cft angulo A C B, anguli autcm M N P dimidius cft 
angulus M N O : & anguli A C B dimidius cft A C B . crgo M N O angulu* an- 
B gulo A C £ eft minor . & qui ad E,C) anguli re<fti funt. quare ltuca A E ad E C ma- 
lorcm proportioncm habct , quam M O ad O N : & idco quadratum A E ad E C 
quadratum maiorcm habct proportioncm , quam quadratum M O ad quadratum 
O N. fcd quadratum A £ asqualc cft rectangulo A E B; & quadratum M O asqua- 
l|. tcrtii. le reclangulo M O P , hoc cft ipfi N O R . ergo reftangulum A £ B ad quadratum 
C E C , hoc eft tranfvcrfum latus ad reclum maiorem proportionem habec , quamu, 
lem.inai. rcelangulum N O R ad quadratum O N , hoc cft q uam Jinea R O ad O N . fiat ut 
decimi. tranfvcrfum latus ad rcctum,ita nZadZs:&ns bifaria fccctur in quoniam igi- 
»8. qomti tur tranfvcrfum latus ad retft um maiorem proportionem habet,quam R O ad O N: 
apud Ca . habcbit &ftZadZi maiorem proportionem,quam R O ad O N; & componendo 
D si 2 ad s Z maiorem habebit , quam R N ad N O . fic V circuli centrum . ergo i s 
39. qainti ad 2 Z maiorcm habet proportioncm , quam V N ad N O : dividendoque * Z ad 
apud Ca. Z 2 maiorcm habet , quam VOadON. fiat ut * Z ad Z 2 , ita V O ad minorem 
£ ipfa O N , hoc eft ad O I : pcrque I 
ducatur I QJpfi M P asquidiftans ; 
& ducaturQSTatquidiftansN R, 
ji & V f aequidiftans eidem M P. erit 
igitur ut * Z ad Z 2, ita V O ad OI 
& * S ad S C*^ componendoque ut 
* 2 ad 2 Z , ita * Qad QJ> i & an- 
tcccdcntium dupla utn2ad2Z, 
ita T Qjsd QS v & dividcndo ut 
si Z ad Z2 , hoc cft ut tranfvcrfum 
latus ad reftum , ita T S ad S Q_. 
iunganturM Q^, Qj>: & ad lincam 
A E,& ad E punctum conftituatur 
angulus A E K asqualis angulo 
MPQJ: & pcr K ducatur K H fc- 
ctioncm contingcns , & K L ordinatim applicctur . Itaquc quoniam angulus MPQ_ 
.acqualiseftangulo A EK . & reftusangulus , quiadS, clt aequalis re&o, qui ad 
L . crit triangulum QS P fimile trianguk) K L E . & ut tranfverfura latus ad re- 
1c.»».dec. ctum , ita eft T S ad S Q^, hoc cft re&angulum T S Qad quadratum Qj> , hoc cll 
n.ter. (J rcclangulumMSPad quadratum QS . fimilc igitur cft tnangulum H L K. trian- 
gulo M S Q^ & triangulum H K E firaile ipfi M QJ* : & proptcrea angulus MQP 
eft .xqualis angulo H K E . eft autcm M QP angulus acqualis angulo M N P , hoc 
cft angulo X . quarc & H K E angulus angulo X cft aequalis . angulus igitur dein- 
ccps CJ K E ei , qui deinccps cft angulo Y , ajqualis crit . crgo ducta cft linea G H 
fcclionem contingens , quas cum diametro K E pcr tactum du&a facit G K E angu- 
ium dato angulo Y xqualem . quod feciifc oportcbat , 




FED. COMMANDINV.S. 



B 



DAT VS autcra angulus fit Y non minor angulo A C G . quarc & A C B angu« 
lus non cft mi nor angulo X. ] Si «nim angulus T fit aauaiit attgulo %/t CG,& angulus 
X angnlo A C '3 aqualit erit: fivero T angulo A C (j fit maior; erit X minor ipfo viC'£+ 
tjuare fc jnLtur angulum exf C TJ non ejfe minorem angulo X . 

Quare linca A E ad E C maiorem proportfoncra habet , quam M O ad O N . ) 
Has $n urrdecimo lemmate Tappi demonffratur . 

Quam 
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Qu am rccUngulum N O R ad quadratum O N . ) Hsc not appofnimus , <sua C 

<jr*t o excmplari deeffc videbantur . 

Ergo + 2 ad s Z maiorcm habct proportioncm , quara V N ad N 0 . 3 Quoniam D 
cnim nZadx Z maiorem proportioncm habet , qu&m KJN ad NO : & atJtcctdcntium 
dimidia fZadxZ babebit maiorem proportionem , qudm P Nad NO . 

Pcrquc I ducatur I Qipfi M P «quidiftans : & ducatur QST «quidiftans N R, E 
& V VXqmdifanscidcmM? .]HuMcloeumitarcilituimus . nam in Graco exem- 
piari , ut opinor , nonnulla defunt . 

Eritigiturut*ZadZ2,itaVOadOI,&* SadSQ_. ] Eflcnim-* S aqualis F 
KO,& S Qaqualit O I ,propterea qttod parallclogramma funt O f> S , O / QS . 

Similc igitur eft triangulum H L K triangulo M S Q^» & triangulum H K E fi- q 
mile ipfi M QJ\ ] Hoc eodem modo demon/habitnr, quo ufus efl Tappnt in feptimo lcm~ 
mate . nam reliangulum HLEad quadratum LKefl,nt tranfverfum latus ad rettnm, 
Inc efi ut rtQangulum MST ad quadratum S . 
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PAPPI ALEXANDRINI 

LEMMATA IN TERTIUM LIBRUM 
CONICORUM APOLLONII. 

LEMMA PRIMUM. 

TTaeferipta figura AVCVEFG: tf fit 
$ G tquaUs G C . Dico E F ipfi X C *qui- 
diffantem ejfi . 

DVCATVRcnim pcr A 
linea H K aequidiftans B C: 
6r B F,C Ead puntta H, K 
producatur . Itaque quoni- 
amBGeft aequalis G C; erit 
& H A ipfi A K aequalis. cr- 
goutBCadH A, hoceft 
utBEadEA, itaBCad 
! E F ipfi B C cft asquidiftans. 

B N T A R** 




KA,hoccftCFadFA. qt 




i+.quinti. 
B 



C O M*. M e 

ERIT & H A ipfi A K-acqualis . ] Ob fimilitUinem triangHlortsm BDG ,JCDA; 
itemqne trUngnlornm C D G, HD esf. efi enim ut B G ad G D, ita K nAad &AD. & 
MtD<j «dGC ,itaDAadtAH. ex aquali igitttr nt B (] adG C , itaKAadA H. 
fed B (j efi aqnalis G C . ergo & K <zA ipfitA H aqualit erit . 

Ergo utBCadHA,hoccft utBEad E A,itaBCadK A, hoceftCFadFA.] 
Snnt enim triangnla fimilia BEC ,AEH t & triangala BFC,KF A itidem fimilia 



M M 



I I. 



SINT triangula ABC ,D£F, qu£ angulos A, T> tquales habeant: & fit re- 
tlangulum %AC tquale retlangulo EVF.Vico triangulu triangulo dquale efie. 

* texti. DVCTIS cnim pcrpcndicularibus B G,E H,crit ut B G ad B A,ita E H ad E D. 
1 • A ergo ut rcdtangulum cx B G & A C ad rc£ta- 

gulum BAC,ita re&angulum ex E H & D F 

ad rctangulum EDF : & permutando ut rc- 

aangulum cx B G & A C ad re&angulum ex 

EH & DF, ita rcOangulum BAC ad reftan- 

gulum £ D F. eft autcm rettangulum B A C 

rettangulo E D F aequalc . crgo & rc&angu- 
4i imi. lumiftG & A C acquale rettangulo cx £ H & D F. fed rcaanguli cx B G & A C 

dimi- 




in iii. hbrvm conicorvm: 
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ditnidium cft A B C triangulum : & rettanguli cx E H & D F dimidium triangu- 
lum D E F . triangulum igitur A B C rriangulo D E F [sequale crit . Perfpicuum 
autcm eft & paraUclogramma ipforum dupla intcr fc «equalia cflc . 

COMMEN TARIVS. 

ERGO ut rc&angulum cx B G & A C ad re&angulum BAC, ita re&angulum 
cxEH&DFad rcftangulum EDF.)£* frim* ftxti * efi enim reUnngulnm txB<j 
&ACdd rttltngulnm B AC^utBG adB A ; quid tAttdtm njtitndintm huhtnnt, vi- 
dtiiett iintnm tAC : & fimilittr reBangul*m ex E H & D F dd retttngulum EDF, 
ut E H*d E D . qunre ex undtcim* quinti ftqmtnr propofitum . 



E M M 



I I I. 



STT triangulum A2 C : & fittoEipfiVC £Q wdiffaw . T>ico ut 
quadratum <A 2> ad quadratum A T> 9 ita ejfe tr 'p- A 
angulum AXCad triangulum AT> E. 

QVONIAM cnim triangulum ABC fimilc eft trian- 
gulo A D E i habcbit A B C triangulum ad ipfum-/ 
A D E duplam proportioncm cius, qua; cft B A ad A D« 
fed &quadratum ABadquadratum AD duplam pro- 
portioncm habet cius , quac cft B A ad A D . crgo ut qua- 
dratum A Bad quadratum A D , ita crit A BC tnan-j 
gulum ad triangulum ADE» 




a«.iexti 
11. 



E 



M 



I V, 



SINT line£ A%,CT> inter fe squales : & fumatur quodvif fun- 
Hum E . T>ico reBangulum C E 2 Juperare reftangulum CA*B , re- 
ftangulo V E*A . 

SECETVR enira B C biforiamin F. Ergo punaum F lineam quoque A D bifa- 
riam fecat. & quoniam rcftangulum C E B una cum fi F quadrato aequale eft qua^ «Jeeundi 
drato E F • re&angulum autcm D E A una cum quadrato A F aequalc cft quadra- 
toEF.atquceftquadratumAFaqualereaangu- . 

lo C A B una cum B F quadrato : commune aufc- * J ± r r r r a 

raturquadratum BF. rcliquum igitur rcftangu- 

lum C E B aqualc cft rcOangulo C ABuna cum retengulo D E A . quare CEB 
reftangulum fuperat rcftangulum C AB, ipfoDE A rcOangulo , quod dcmon- 
(Irarc oportcbat . 

COMMENTARIVS: 

COMMVNE aufcratur quadratum BF.] Stquitur enim ex i*m diHit rtltdn- A 
gnlum C E B una cum qu*dr*to *B F *qunte efe reZt*ngulis 2> E tsf , C *AB 
%ni cum qu*dr*to B F . 

LEM- 
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L ' E M M A y. 

SI njerd pm&wn Efit inter A&2: re&angulum C E 2 mtnu s eff 
ttttangulum C^2, eodem ipfi 9 
A fpatio y widelicet rcBangulo DE A y quod A E 
fimili ratione demonBrabitur . * — * — S J» 

COMMENTARIVS. 

T A — „ 

drato . «y . rttttngllMm C AB una cum ^dZln l ^ % 'T * F 

?*dm rrttngulHm C e^f/, r^ul 0 <DEA. rt *"* al * m CE7 > m ™ tf. 

L E M M A VI. 

WOV fi E punBumfit inter 2 & C ; ^ rdfcagdtol 
CE^mtnus.eB^quomrcBangulumAET* & 
reBangulo A2T>. 'a b * „ „ 



F E C 



COMMENTARlvs. 
5»Cecnndi W4MeHmretT*tfHiHmAEDHt/dcHmauadr*t»v v * , r 

ZHngHlMm vero A^to^cHm MMadrHtoB F^f^S^A V***, f 1' * 
drajMm 3 F mmmmU r**** CE B nnd cum E F^^?^*?**} + **~ 
EF,/eq*itHr reH^MlMm AED dauMle ejfe rclw»°'jTn C ' mmkm 1«**'«° 
C E B.ergo CEB reti*ngHlHm minMslft iqH dm rcllanJ/Z A £ „ '** rta **g*lM 
id qnod demoMfirMndHmtroponebMjHr *>> ASD. 

* B M M A VII. 

quadratum A% auaterfumptum tquale efie reBangulo A T> C bis unh 
cum reBangulo JIE C bts , & quadratis A „ T B "* ™* 
7)2,2 Ebts fimptis . ' — £ 

$ ,fecuodi * P B * <= 

HOC autcm pcrfpicuum efl . quadratum cnim A B D 

i n ptum P ro P tcr kipartitas fcftionesa:- ' ^ — — - 

2!! a ift C , r, ;^ ngU l? AE ! C bis ' & quadrato DB bis: itcmque quadratum A B 
b,s cft «qualc reclangulo A E C bis , & bis E B quadrato i 

L E M M A VIII. 

STT UneaA2 ^qualis ipfiC T>; & fimatur punBum E. Vico qua~ 

drata 



uiyiiize< 
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drataJlE , E T> dqualia eJSe quadratis 2 E , E C , <f rtfW* 
ACVbisfumpto. ' rtangtuo 

SECET VR B C biferiam in F. Et quoniam quadratura DFbis rumptura «qua- 
lc cft rcttangulo ACDbis, & bis quadrato C F : F ^ 

appofitocommuniquadratoE Fbis , eritreftan- ^ A B F c d 
gulumACDbis, una^cum quadratisCF, F£ ' """"^ 



bis , aequale quadratis D F , F £ bis fumptis . fed A B £ y e j 
quadratis D F , F E bis fumptis aequalia funt 

quadrata AE, ED. quadratis autcraCF, FE A B F_!L".£ ? 9«8tw4te. * 

bis fumptis aequalia funt B E , EC quadrata. ~" cund '' 

quadrata igitur A E, E D acquaJia funt quadratisB E, E C, & reaangulo ACD 
bis fumpto . 9 

L E M M A IX. 

SJT reclangulum tAC una cumCTt quadrato aquale quadrato *AT> 

DicoCT) ipfiVV aqualemefe. A c 

» — • . . ~ 

COMMVNE cnim aufcratur quadratum CD; 
crit rcliquum , quod continctur A C , D B,a:quale redlangulo D C A . aqualis igi 
tur cft C D ipfi DB . 

■ - ► 

C OMME N T A RI VS. 



IJOC lemma eft veluti converfumfcxtapropofttiotsit fecundi tibri elementorum t isu 
cuins demonfirationc citm non nulia defidcrari vidcantur ; nos ptanikt & apertisu expii- 
carc tentabimus boc modo . 

Communc aufcratur quadratumC D t critreliquum rt&auguJum 3 AC aqstaterc- 
iianguto DiAC uni cum reSanjuio D C%A . efi cnim#x fuunda-propf/hione fecundi 
tibri clemcntorum,quadratum A D aqualc retlanrutt DAC uuA cum rcttanrulo A r DC , 
hoccft undcumrcctanguto DC A & quadrato C 'D,cx tcrtia eiufdcm . fedtx prtma 
rctlangulum B AC aquale efl rettangulo DACund cum co, quod 3 DCr AC continc- 
tur . quarc rurfus abiato communi retiangulo D tAC , rclinquitur re&anrulum conten- 
tumSD&eAC aquale rctlanguio DCtsf. aquaiis igitur cfi linea C 2> ipfiD Tt. u f rtt i . 

L E M M A X. 

SIT rcBangulum AC 2 una cum quadrato C D tequale T) 3 quadra- 
to . Ttico Itneam A T> aqualem effeDZ. 

PONATVR ipfi C D asqualis D E. Ergo rc&angulum C B E una cum quadra- 
to D E , hoc eft quadrato C D , aequalc cft D B 

quadrato, hoc cft rc&angulo A C B una cum qua- A c P ? B 

dratoC D . quarc reftangulum C B £ cft asquale " A 

rcaangulo A C B: & proptcrea linea A C sequalis ipfi £ B . fcd & C D aequalis cft , ft , ti 
DE.wuigiturADtotiDBefta;qualis. * Umt 

COMM E N T A RI VS. 

HOC Jemma converfum efi quinta propofitionit fecundi libri clementornm '. 

Quarc 
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Quarc re&angulum C B E eft ajqualcre&angiilo A C B. ] Ncwpc ablato commu- 
tti,videticet C 'D auadrato . 



E M M A. • X J. 



SIT rurjus reSiangulum BACunacumDBquadrato scpiale quadrato 
A T> . T>ico lineam C V ajualem efleDB. 

PONATVR eoim ipfi D B jequalis AE.Et quoniam re&angulum B A C una 
cum quadrato D B , hoc cft cum quadrato E A «cqualc cft quadrato A D . com- 

" raune auferatur reciangulum D AC, crgo rcli- 

quum , quod B D & A C continctur , vidclicct E A c p B 
rcdlangulumE ACunacumquadratoEA,quod " ' 1 

J* cft rc&angulum C E A , aequalc cft ipfi ADC rcclangulo . quare Jinea E A , hoc 

L cftflD ipfi D C cft aequalis . 

C O M M E N T A R I V S. 

A COMMVNE auferatur rcftangulum D A C . ] Efi cmm rcllavgulum 2 tAC 

1. feeundi aauaJe reUangulo DACund cum eo , quod B D & A C continetnr ; ^udratum vero 

2. fccundi ssfD £ quale rc£tang*lo DtAC und cum rcilanpulo A D C ' . 

B Quod cft rc£fcangulum C E A . ] Ex tertia fecundi tibri elememormrt . 
C Quarc linca E A , hoc cft B P ipfi D C cft xqualis . ] H oc nos dcmov/fravimus in 
commentarijs in fextam decimam fecundi huius . 

L E M M A XII. 

SIT reffa linea AXyinqua fumantur tria puntla Cfifi i tta ut B E 
fittqualis E C> & reffangulum AED aquale quadrato C E . Vico ut 
'BAadJCitaeffillVadVC. 

A QVONIAM cnim reaangulura A E D aequale eft quadrato C E ; erit 
• ■ * n -ut A E ad E C , ita. C E ad E D . quare-» . 



per convcrfioncm rationis , antecedcntioufquc 
bisfumptis, & dividcndo ut B A ad AC, ita 
erit BD ad DC. 



C O M M E N T A R I V S . 

■ • ' * ■• 

i/OC lcmmAj O" quod fequitur, in (jracis codicibus corruptiffima eraut ; qua nas 
ita refrituimus* 

A Erit Ut A E ad E C , ita C E ad E D . ) H±c nos aldidimus pcrfpicititatis 
caufa . in (jraco enim codice tantitm legitur oHk^ . 

B Qua rc per converfionem rationis, anteccdentibufquc bis fumptis , & divi- 
dendo ut B A ad AC , ita erit B D ad D C . ) Qucxi.tm enim ut A E ad 
E C , ita C £ ad E D ; erit per convcrfionem rationis ttt E esf ad esf C , ittc 
E C ad C 'D ; & antccedentium dupla , ut Ti A , A C ad C tsf , itaH C 
ad C D; efl enim 3 C ipfiks C E dlipla . erjo dividendo ut 3 sA ad cA C , 
ita efi-B -Z? ad D C . 

LEM- 
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L E M M A XIII. 

STT rurfis reclangulum 2 C D aquale quadrato C E , t3> AC 
tpji C E dqualis . T>ico reftangukm *A 2 E aquale effe reBangulo 
CO. 

QVONlAM cnim rc&angulum B C D quadrato C E cft aequale : ut B C ad 
C E, hoc eftadC A, itacritCE, hoceft ACad CD; & tota ad totam ; &pcr A 
convcrfioncm rationis ; & fpatium fpatio awua- A c d w s 

lc . crgo rcftangulum A B E aequalc cft CB D • ■ - ■ 

rcttangulo. Scd illud etiam conftat, re&angu- B 
lum fciliccc ADE ipfi BDC sequale cffc . fi cnim a quadraco C E, & a re&an- 
gulo B C D aufcratur communc quadratum C D ; quac rclinquentur, acqualia 
crunc . 

CO M MENTARIVS- 

ET cota ad cotam ; & pcr convcrfioncm rationis; & fpatium fpatio aequalc . ] A 
Quoniam cnim 90 ut "3 C ad C A , iu AC adCD : erit componcndo , ut tot(U 
3 AadAC , hoc cfi dd totam E C , iu pars ADnd partem 7> C . crgo retiqua B 7) ad »*• qoint 1 
• rcliquam 'D E ,ut'B ad oAC ; & per converfionem rationis DB ad"B E ,ut A£ ad . 
£ C . reEiangulum igitur *A B E rellangulo C B D eif aquale . l *' lexu * 

Scd hoc etiam aliter demonflrare poffumus. Nam cum iinea tstE bifariam fecctur in i.fccuadi 
C i atque ipfiaddatur E 7t : crit rciianguium oAB E und cum E C quadrato aqualc qua- 
drato C B .fcd eidem C B quadrato aquaiia funt utraquc rcttangula CB D, BC D. * 
rcttanguium igitur tA"B E und cum quadrato E C aquaie eil retlanguio C B2) und cum 
reftangulo 3C D . quarc fublato quadrato ECcx altera partc ,& cx aitcra retianguio 
B C D , qua inter fe aqualia funt , fequitur rctiangulum A"3 E rcttangulo CBD 
aquale effe . 

Scdillud cciamconftat,reclangulumfcilicct ADE ipfi BDC aequale efle. ] B 
Cum enim tsiCfit aqualit C E ; retlangulum osiDEuna cum C 7) quadrato aquale cfr s.fccuudi 
quadrato CE-. fcd re&angulum 7t D C uno) cum quadrato C D cfi aquale rc&anguio )• 
'£ C D ,hoc efi quadratoC E . quarc fublato communi quadrato CD , rciinquitur rc- 
tlangulum A D E rc&anguio B DC aquaic . 

tAliter quoquc idem demonfirari fotefi hoc patto . Quoniam ut tota "B oAadEC , ita 
t(l pars A DadDC i erit & reiiqua BDadDE,ut tstD adDC. CT proptcrea re- 16. f«ti. 
Qangulum A'DE aquaie rc&angulo 7t DC . 

• 

L £ M M A XIV. 

IN duas &qutdislantes ATZ , C D per idem punftum E tres Itnea du- 
cantur tA E 7) , 2 E C , F E G . Dico ut reBangulum AEXad re- 
clangulum A F $ , ita efie reilangulum C E T> ad C G T> reftan- 
gulum . 

HOC per compoficam proporcionem manifeftum eft • ut enim A E ad 
E D , iu cft AF ad D G ; & ut B E ad E C , ita F B ad G.C . & 
componuncur ex his proporcionibus fpatia . conftat igitur propofitum . 

S Scd 
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Sed licet & aliter dcmonftrarc abfquc compofita proportione hoc pafto.. 
Quonnra enim ut A E ad E B , ita eft D E ad E C ; 
crit rcttangulura A E B ad quadratum E B , ut rc- 
clangulum D E C ad quadratum E C . ut autem., 
quadratum E B ad quadratum B F , ita quadratum 
E C ad C G quadratum . quarc ex aequali ut rc* 
ttangulum A E B ad quadratum B F , ita reftan- 
gulum D E C ad quadratum C G . fed ut qua- 
dratum B F ad redangulum B F A , ita quadra- 
tum C G ad redtangulum C G D . cx asquali igi- 
tur ut rcftangulum A E B ad rc&angulum A F B , 
ita reftangulum C E D ad rcftangulum C G D . 

COMMENTARIVS. 

HOC pcr compofitam proportioncm manifeftum eft . ] Ckm cnim lincatAB , 
C 'D intcr fc atjuidiftent ; trit tsiE F triangulum fimilc triangulo DEG , & triangu- 
lumf EBfimilcipfiG EC. quare nt E A ad A F ,itaE7) adD G ;& ut E"B ad r B F, 
ita ECadCG .proportio autcm re&anguli csfEBad re&angulumtst F B componitur 
tx proportionc E tAtad tAF , & proportione EBadBF :QT proportio rettanguli C ED 
ad rc&angulum C G D componitur cx proportiont E D ad DG , & proportionc EC ad 
CG , quarc cum proportioncs,cx ejuibut componuntur , cadcmfint ; fccjuitur rettangulum 
AEBadAF B rettangulum ita tffc , ut rettangulum CE c Dad rtttangulum CG D . 





i * 
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APOLLONII PERGII 

CONICORUM LIBER III. 

CUM COMMENTARIIS EUTOCII ASCALONIT^, 

IT FEDERICI COMMANDINI. 

THEOREMA I. PROPOSITIO I. 

I conife&ionem, vel circuli circunferentia 
rc6lLf lineae continge- 
tcs inter fe coveniant ; 
& pcr tafhis ducantur 
diametri , quae contin- 
gctibus occurrant: tri- 
angula ad verticem fa- 
ctaiibi ccqualiaerunt. 

SITconi feftio,vel circuli cir- 
cunfcrcntia A B; quam contingant rcdae lineae AC,BD con- 
venientcs in pun&o E : & pcr ta&us A , B diamctri fettionis 
CB,D A ducantur, quae contingcntibusoccurrant in pun&is 
C,D DicotrianguJu ADEtriangulo EBC aequale cflc.Ducatur cnim apunflo A linca 
AF ipfi BD aequidiftans, quae ordinatim applicata erit: & in parabola quide parallclo- A 
grammum ABDF aequaJe erit triangulo ACF. quarc ablato communi AEBF, 
triangulum A D E , quod relinquitur , aequale eft triangulo C B E . 
IN alijs vcr6convcniantdiametri inccntroG.Etauoniamordinatimapplicataeft AF; B 
& AC fettione contingit:rcclangulu FGC aequale cft quadrato BG.ut iguur FG ad GB, M 






ita eft BG ad GC.quarc ut FG ad GC,ita quadratii FG ad quadratu GB.fcd u t quadra- C u; 
tu FG ad quadratumGBjita triangulum AGF ad triangulu DGB:& ut FG ad GC, ita taewi. 

S x 
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triangulum A G Fad triangulum A G C . crgo ut triangulum A G Fad triangu- 
9. quioti. lum A G C, ita triangulum A G Fad trianguJum DGB.& proptcrea triangulum 
D A G C triangulo DOBcft aequale . communc aufcratur AGBE. reliquum igi- 
tur triangulum A E D rcliquo C E B aequalc crit . 

EVTOCIVS. 
TET^T/rs Conicorum liber , amicifiime Anthemi , dignus ab antiquis exiilimatus 
esT , in quem multum fludij ac diligcntia conferretur ; id quod varit ipfms editiones 
oflendunt : fed neque epiflolam habet , quemadmodum alij libri ; ne<j uc commentarios in 
ipfum dotli alicuius viri ex ijs , qui ante nos fuerunt : quanquam in eo multa fint contem- 
platione digniffima , ut ipfe tsipollonius in procemio totius libri afferit . Omnia a nobis ma- 
nifefle explicata funt , ac dcmonfirata cx prtcedentibus libris <S~ commcntarijr , quot in 
ipfos confcripfimus . Invenitur etiam alia demonflratio , inparabola qitidcm huiufmodi. 
E Quoniam A C fcftioncra contingit , & ordinatim applicata cft A F ; crit &CB 
j4.primi. aequalisB F.& B Fipfi A D.crgo A D,CB intcr feaequales funt.fcd & ajquidiftantes. 
F triangulum igitur A D E aequale eft,& firaile triangulo E B C.)/« atijs vcro hocpatto. 
H Iungantur A B,C D.Et quonia utFGadG B,ita cft B G ad G C.& utFGadGB, 
ita AGadG D.crt cnim AFipff DB aequidiftans.crgo uc B G ad G C,ica AG adGD: 
&proptcrca A BasquidiftatipJiCD.tnangulum igitur A D C aequale cft triangulo 
M BDC:& communi CDE ablato,relinquicur triangulu ADE triangulo CBE aequalc 



G 
K 




•t 1 < 



HOC theorema in parabola quidt,& hyperbola non habet cafus; in cl/ip/i vcrojQ- circnli 

circunfercntia duos habet.fiquide contingentcs linct in tailibus duntaxat diamttris occur. 

runt:<? ipfis produtlis ,vet occurrutjicut in propofita figura,vel ad alteras partcsjn quibm 

cft E f queadmodu & in hyperbola. 

FED. COMMANDINVS. 
A ET in parabola quidcm parallelogrammum A B D F aequale erit triangulo A C 

F . ] Ex quadragefima fecunda primi hutut . 
B Ec quoniam ordinatimapplicata cft A F ; & A C fe&ionem contingit : rcftangu- 

lum F G C aequalc cft quadrato B G . 1 Ex trigefma feptima primi huius . 
q Scd ut quadratum F G ad quadratum G B , ita triangulum A G F ad triangu- 

lum D G B . ] Ex tertio lemmate Tappi . 
D Communc auferatur A G B E.rcliquum igitur triangulum A E D reliquo C EB 

asqualecrit. ] In ellipfi quidcm& circuli circunfercntia ,abiato vel addito communi 

csftj H E: fed in hypcrbola , ablato communi 'D EC Gjfequitur illud,quodpropofitum efl, 

videitcct trtangulum i/l E D triangulo "3 EC aquale effe . 

IN ALIAM DEMONSTRATIONEM , QV_E AB EVTOCIO PONITVR. 
r Erit & C B xqual is B F. ] Ex trigefima quinta primi huius. 
p Triangulu igicur ADE ajquale eft, & fimilc triangulo E B C. ) Efl tnim ex vige- 

fims 



Digitized by Google 



CONICORVM L I B E R III. 165 

fivta nanx primi angulus 'D aqualis angulo B , & angulus A angulo C . /untque anguliad 
vvrticcm xcjunics . trtangula igitur *qualia i & fimilia erunt . 

Et quoniam utFGadG B, ita cft B G ad G C . ) Efi enim retlangulum FGC G 
t jh de in tirato '£ G,cx tri^efima /cptima primi huius . 

Et i.t !•' GadG B,ita A G adG V>)Exquarta/cxti,quodtriagulaAGF/DGHfimi- H 

li.i funt . 

£t propt :rca A B rcquidiftat ipfi C D. ] Nam cum fit AG adG D,ut BG adG C; erit K 
permutando CGadQ r D t ut TiGadG A % V /unt circa cofde, vel aquales angulos latera pro- 6. fexti . 
portionalia.crgo triangutu CGD fimile cfi triangulo B GA.C angulus GDC anguto GA B H.primi- 
aqualisjinea igitur D C linea ABcfi aquidiflans.Sed iliudctia pojfumus cx primo lcmma- 
te Pappi demonslrarejuncta enim Cj E lincam A *B bifariam /ecabir,ex trigefima /ccitndi 
iibri hutus.qu.tre & ip/am C D,cx demonfiratis in /extam propofitioncm primi libri huins. 

Triangulu igitur ADC aequale cft triangulo B D C . ] Ex trigcfima/eptima primi L 
Elementorum. 

Et communi CDE ablato,rclinquitur triangulum A D E triangulo C B E «qua- M 
lc .) Verum cfi hoc in hyperbola quidem /empcr , in cltipfi vero & circuli circunfcrcntia 
in uno tantkm cafu . nam in altero ca/u abtato communi CGD, & communi cA E B ad- 
dito , fcquitur triangulum D E aqualc cjfc triangulo C B E . 

THEOREMA II. PROPOSITIO II. 
IISDEM pofitis,fi in coni feftione, vel circuli circunferentia fuma- 
tur aliquod pun£tu>&. per ipfum aequidiftantes contingetibus ufque 
ad diametros ducantur: quadrilaterum,fac"tum adunam contingen- 
tium & ad unam diametrorum, aequale erit triangulo, quod ad ean- 
dem contingentem > & ad akeram diametrum conftituitur . 

SlTconifcaio, vel circuli circunfercntia AB, quam contingant re&as lincac 
A £ C, B E D; & diamctri fint A D, B C: fumpto autcm in feOione punfto G , du- 
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aqualc quadrilatcro A L; communc apponatur , vd aufcratur quadrilatcrum I K. 
ergo triangulum A I M quadriiatcro CGcft acquaie . 

EVTOCIVS. 

orcmatit invtnitntur ptr quadragefimum fccundum & quadra- 
ttrtium theorema primi libri , & ptr commtntariot , quot in ta confcriyfi- 
. Oporttt auttm fcirt , fipuntlum G inttr tsiTt fumatur ; ita ut aquidifiantet 
fint DE7t, MFG, ittmqut tAEC , K<j L ; & protrahatur L K ufquc ad fe- 
aiontm in N;& ptr N dmcatur NX ipfi 3 D aquidifiant : tx ijt , qua tradita 
funt in tbeorcma- 
tt quadragtfimo no- 
vo , & quinqua- 
gtfimoprimi libri, 
C7 inipfit comme- 
tarijt , trit trian- 
gulum K N X*' 
qualt quadrilatt- 
ro KC . ftd tri- 
angulum K N X 
fimilt c& triangu- 
io K$M j CHM* 
M Q aquidifiant 
ft NX .tfi aw 
ttm & aqualc-* 
quoniam 
NK *q» 

& triangulo KGM t communi ablato , rtliquum triangulum tsilM rcliquo 
C G quadrilatcro aqualt trit. 

THEOREMA III. PROPOSITIO III. 

IISDEM pofitis, fi in coni fe&ione , vel circuli circunferentia 
duo puncla fumantur i & per ipfa ducantur aequidiftantes con- 
tingentibus ufque ad diametros : quadrilatera , quae ab ipfis fi- 
unt in diametris conftituta , inter fe aequalia D 
erunt. 

S I T coni fc£tio , vel circuli circunfcrcntia ; li- 
neaeque contingentes & diametri , ficut di&um cft : 
& fumptis in fcdione duobus pun£tis F, G, ducantur 
per F quidcm lineas contingentibus aequidiftantcs F 
H K L , N F I M ; pcrG vcr6 ducantur N G X 
O , G H P R . Dico quadrilaterum L G quadrila- 
tcro M H, & quadrilatcrum L N ipfi R N aequa- 
lc cflc . Quoniam cnim antea dcmonftratum cft tri- 
angulum R P A aequalc quadrilatcro G C , & trian- 
gulum A I M quadriiatero C F . eft autem A R P 
triangulum maius , quam triangulum A M I , qua- 
drilatero P M • erit & quadriiatcrum C G maius , 
quam C F , eodcm P M quadrilatcro : & proptc- 

rca 



iam linca contingtnt tfi *AC , cui aquidiflat G N; & diamtttr tfi MX, & 
aqualit K G . quoniam igitur triangulum K NX aqualtt/f quadrilatcro KC, 
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rca quadrilatec um C G aequalc eft quadrilaccris C F , P M , hoc eft ipGs 
C H , R F. comraune aufcratur CH . rcliquum igitur quadrilatcrum L G 




xqualc cft rdiquo H M . quarc & totum L N toti R N asquale crit. 

EVTOCIVS. 

HOC thtortma plures cafus habet, ttuos ut in antccedett invtnitmns: fed animadver- 
tendum eft duo puntt* , qua fumuntur, vel effe inter duas diametros, vel extra & ad eaf- 
dem partes . nam fi alterum esuidem extra fumatur , alterum vero inttr diamttros ; non 
conflitutntur <\uadrilattra t de tjuibus in propofitione diftum efl : Jed neque ad utrafque 
diamttrorum partes conflituentur . 

THEOREMA IV. PROPOSITIO IV. 

SI oppofitas fe£tiones duse re&ae lineae contingentes inter fe 
convenianti & per tafhis ducantur diametri contingentibus oc- 
currentes : triangula , quae ad contingentes conftituuntur , fibi 
ipfis aequalia erunt. 

SINT oppofitae fc&iones A, B ; quas contingant re£tae 
lineas A C , B C, in punclo C convenicntes ; fitquc fe&io- 
num centrum D:& iundtis A B,C D,producatur C D ufquc 
ad E : iungantur ctiam A D, B D ; & ad F, G producan- 
tur . Dico triangulum A G D aequale efle triangulo B D F; 
& ACF triangulum triangulo BCG. Dacatur enim per 
H contingcns le&ionem H L , q uac ipfi A G aequidiftabit . 
Et quoniam A D aequalis cft D H ; crit A G D triangulum 
aequalc triangulo H L D . fcd & triangulum D H L asqua- 
lc cft trianguJo B D F. ergo oc triangulum A G D trian- 
gulo-B D F : & propterea triangulum A C F ipfi B C G eft 
xquale . 

EVTOCIVS. 

IN propofitione huius theorematis GT eorum , qua fcquuntur , oportet fcire , t^pol- 
loniumindtttrminate dictrt oppofitas ftftionts . C nonnuili quidtm codicts habtnt duas 
contingcntcs in una fctlione : nonnulli vtro non duat contingentes in una , ftd fingulas 

in 




A 
B 
D 
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ptop. 1 2. in ntruqnc fcZHone ctntingcntcs, qut inter fe convcninnt (nti di&um e/F in fecundo libro) 
in *ngulo , qui dcincepsift unguto ufymptoton : & it* eveniunt e* , <jux in propofitione di- 
cuntur»Licet *utem ifs, qui votunt,boc ex defcriptionibus confidcrnre: qu*nqu*m fiunum 
quidem fc&ionum du* re&* iine* conting*nt; qu€ pcr punQum, in ejuo convcniunt, & per 
ccntrum dncitur tine*, trtmfverf* dUmeter e/f : fivero ntrunque fe&ionem fingul* line* 
contingunt ; qux pcr diZtnm pun&um & ccntrum ducitnr , rctt* cfl dUmetcr oppofitarum 
fctlionum . 

FED, COMMANDINVS. 

A Qu* ipfi A G acquidiftabit. ] Ex ijs, qu* *b Eutocio demonffr*t*fnnt in qu*dr*gcfi- 

mam qu*rt*m primi huius . 
B Et quoniam A D cft aeq ualis D H . ] Ex trigefim* primi huius . 
C Erit A G D triangulum xqualc triangulo H L D ] N*m cum linc* AG , H L 
59» piimi. intcr fe *quidiftent; crit nngnius A G D *qu*lis angulo H L D;& *nguli,qui *d D,aqu*- 
» « les funt. qu*re & retiquns *qu*lis reliqno,Cr trUngutnm trUngulo fimile. ut igitur A D 

*dD H,it*GD*dD L,& AGadH L. JedADeft *qu*tis D H . crgo <? G D *- 

qualis D L,& A G ipfi H L:& iccirco trUngulum AG D trUngulo H LD *qu*tc crit, 
X) Scd triangulum D H L aequale cft tr iangulo B D F.] Demonflratum cfi hoc in pri- 

m* propofittonc huins libri . 

THEOREMA V. PROPOSITIO V. 

SI oppofitas fe&iones duae re&ae lineae contingentes fibi ipfis oc~ 
currant j & in quavis fec"tione aliquod punclum fumatur, aquo 
ducantur duae lineae, una quidem contingenti xquidiftans,altera 
vero aequidiftans ei, quze taclus coniungit : triangulum, quodab 
ipfisconftituitur addiametrumperoccurfum ductam, a triangu- 
lo, quodeftadoccurfum contingentium, differt, triangulo faclo 
ad contingentem & ad diametrum, quae per ta&umdu&afuerit- 

SINT oppofitse fc&iones A,B ; quarum ccntrum C, & li- 
neac contingentes fint E D , D F , quae fibi ipfis occurrant in 
D ; iunftaquc E F & C D, ac produaa,iungantuir F C , E C , 
& producantur : in fcftione autcm fumatur aliquod pun- 
dtum G j pcr quod ducatur G K H L asquidiftans E F , & 
G M asquidiftans D F . Dico triangulum GHMa triangu- 

A lo H K D diffcrre , triangulo K LF. Quoniam enim often- 
fa cft C D diamctcr oppofitarum feaiorium ; & E F ad ipfam 
ordinatim applicatur ; & G K H L autdem ducitur aequidi- 

3 ftans E F , M G vcr6 squidiftans D F : triangu lum M G H 
a triangulo C L H diffcrt, triangulo C D F, . quarc%M G H 
triangulum a triangulo K H D diffcrt, mangulo KFL /*• 

CONSTAT igitur triangulum KFL quadrilatero MGKD 
xquale effe. 

EVTOCIVS. 

QriXTVM theorem* mamfcftum eft t verum in figur* , qut nnam dUmctrum 

Jmbct 
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b.ib:t,vi<leticcr rt&amjta dktmus.Quamam ofltnfum tfi trianguium GHM maius effe 
<]t:am triangutum CL H, triangulo C D F; erit trianguium GH Mtriangulo C H L & 
triangnhC D F aquale. ergo & aquale triangulo K D Hund cum trianguio F L Kjtri- 
angulum igitur GMHd triangulo K Z> Hdiffertytriangulo KLF. tommune auferatur 
triangulHm H Z> Kquarc reliquum KLF triangulum aqualeefi quadrilatero K D MG. 

1N fgura vero , qua tranfverfum diamctrum habet , boc modo . 'j&toniam priits dc- 
monfiratum efiCLH triangulum maius cffc , auarn triangulum MHG , trianru- 
lo CDF ; crit CHL triangulum aqualc trytnguto HCjM 
Httd cum triangulo C FD , commune auferatur quadrilate- 
rttm C DK L. retiquum igitur KHD trianguium aquale cfi 
triangulo HGM und cum trianguio KLF . rurfus commune 
auferatur M*HG . ergo triangulum KFL, quod relinquitur, 
quadrilatero G MDK aquale crit. Cafus habet plurcs , quos 
cx demonfiratis in quadragcfimo, & quadragefimo quinto tbco- 
remate primi libri addifccre oportet , Cum autem dicitur , 
auferatur vet apponatur quadrilaterum vei triangulum; abla- 
tiones & appofitiones iuxta proprietatem cafuum faciemus . 
Sed quoniam ea , qua fequuntur , plures cafut continent ob 
punclorum fumptiones & aquidifiantes lineas : nc coufufionem 
legentibtts aferamus multtv figuras defcribcntes , unam in*, 
fingulit theorematibus faciemus, qua oppofitas fcSioncs & dia- 
metros & lincas contingcntes habcat ; ut fervctur ihud , qutd in propo/itione di- 
£fum efi. His pofttis , & iineas aquidifiantcs , quaufque aiijs occurrant,dttcemus in 
tccurfu clementa collocantcs , itaut unufquifquc fervant ea , qua confeauuntur , 
facitc poftt cafut omnct demonfirare . 

FED. COMMANDINVS, 

QVONIAM cnim oftenfa eft CD diametcr oppofitarum fcftionura.] Nam 
in primo cafu , ckmfciticet dua linca contingunt utranque fcEtioncm , trit C D dia- J 
metcr retta ; quod elicitur ex trigefima ollava & trigcfima nona fecundi libri huius- 
infecundo autem cafu quando dua iinea atteram tantumfeEtionem contingunt, diamctcr 
crittranfverfa\qmdapparetcxvigefimanona& trige/ima eiufde \ / 

Triangulum MGH a triangulo C L H differt , tri.* \ / i 

angulo CDF .] Confiat hoc inprimo cafu cx quadragefima 
quinta primi buius . fed in altero cafu hoc modo dcmonfirabitur. 
Jifdem enim manentibus , qua in figdra , d vertice fetlionis 
linea cA N ordinatim applicetur , qua ipfam F C in punSh 
Nfccet . trUngulum igitur M<J H d triangulo C LH diffcrt, 
triangulo C NA,cx quadragcfima tertia primi huius .fed tri- 
angulum C D F triangulo C Ntsi cfi aquale , % ut oftcufum cff 
in quadragefima tertia primi libri huius , in fecunda dcmon- 
firatione , qua ab Eutocio confcribitur . ergo triangulum M 
g H d triangulo C L H diffcrt , triauguio CDF. 

THEOREMA VI. PROPOSITIO 

IISDEM pofitis , fi in una oppofitarum fec"honum aliquod 
pun&um fumatur 5 & ab eo ducantur rec"be linese, contingenri- 
bus aequidiftantes 3 quae & contingentibus & diametris occur- 

T rant: 
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4*huius. 
l .hoius. 




rant : quadrilaterum , ab ipfis faclum ad unam contingentium 
& ad unam diametrorum , 
sequale erit triangulo , quod 
ad eandem contingentem & 
ad alteram diametrum con- 
ftituitur . 

S I N T oppofita? fcd*tfones , qua- 
rum diamctri A E C , B E D ; & fc- 
ftionem A B continganc rc&x linex 
A F , B G convcnicntcs inter fc in_, 
pun<fto H : fumatur autcm aliquod 
pun&um K in fe&ione ; a quo asqui- 
diftantcs contingentibus ducantur K 
LM,KNX. Dico quadrilatcrum 
K F aequale eflc triangulo A I N . 
Quoniam cnim oppofita? feftiones 
funt AB,CD; & ie&ioncm A B contingit re&a linea A F r ipfi B D occurrens; 
& dufta cftKL asquidiftans A F: triangulum AIN quadrilatcro K Fasqualc crit. 

FED. COMMANDINVS. 

• 

TRIANGVLVM A I N quadrilatcro K F asquale erit . ] In figura cnint, 
qut h/c apponi folct , vidclicct kabente pun&um K in /e~ 
ftione tsTBl quanquam ad fccundam propofitionem huins 
magis pertinere videatur ] fit punElum O , ubi linea K M 
diametrum A C /ecat , ergo ex ijs , qua demonfirata /unt 
in quinquagefima primi , vel ex/ecunda huins , triangu- 
ium KON aquale efi quadriiatcro tsSO MF ; & appo- 
fito communi A IKO , triangulum A IN quadrilatero 
K F efi aquale . In prima vero earum , qnas nos addidi- 
mus , qua/cilicct punEium K in /ctlione C D habet inter 
C&D , ducatur CO r P /cElioncm contingens : erit tri- 
angulum C O Naquale quadrilatero K : P ; & appofito com- 
muni OE f triangulum C P E,hoccfi trianguium BG E, 
hoc efi esfFE aquale qhadrilater» KE* rur/us appona- 
tur commune E I. trianguium igitur tsf IN quadritatc- 
roKF *<ju.tie erit . Jed in /ecunda figura , qua punEtum K 
habet in /elkiom DC extra C : trianguium K O Ntquale efi quadritatero O P.& 
triaigulumtslE F ajuaie triangulo C 'P E . ergo communi F EO KI appofito , erit 
trUngulum tsf I N quadrilatero K F aquale . 

THEOREMA VII. PROPOSITIO VII. 

•IISDEM pofitis,'fi in utraque feclione aliqua punfta fumantur ; 
& ab ipfis ducantur lineae contingentibus aequidiftantes , qux &: 
contingentibus & diametris occurrant: quadrilatera , a lineisdu- 
ctis conftituta ad diametros , inter fe asqualia erunt. 

Ponan- 
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PONANTVR cnir.i eadcm, qusefupra:&inutra- 
i]uz kaione pun&a K, L fumantur; per quasducan- 
tur MKPR CL, N S T L n ipfi A F «quidiftantes ; N I 
OKX,^YLt requidiftantcs BG. Dico cacveni- 
rc, qua: in propofitione difta funt. Nam cum trian- 
guluin AOI quadrilatcro RO asquale fit : commu- 
nc apponatur EO; erit totum triangulum AEFje- 
qualcquadrilatero KE. cftautcm BGE triangulum 
quadrilatcro L E aequalc , & triangulum A E F tri- 
angulo BGE . crgo& quadrilaterum LE arquale-» 
eft quadrilatcro I KR E . commune apponatur N E. 
totum igitur T K toti I L , & K Y ipfi R L squale 
crit . 
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FED. COMMANDINVS. 

ES T autcm & B G E triangulum quadrilatero L E ajquale? ] Hoc not demon- 
flravimus in antecedcnte : fcdckm triangulum tsfFEfit aquale quadrilatero L E, quod 
etiam domonflravi,nus y fortaffe liccbit illud , quod propofitum efi,expeditiks oficndcre 
abfqitc triangulo 'U G E . Quoniam enim triangulum tsiE F aqualc efi quadrilatero 
KE. C- c/} ajuale quadrilatero L E . erit & quadrilaterum L E ip/t K E aqualc : & 
convr.ur.i appoftto NE, totum T K tqti /L, & totum KT toti R L tjualc erit . 

T H E O R E M A VIII. PROPOSITIO VIII. 

IISDEM pofitis, pro pun£hs K, L fumantur QDj inquibus 
diametri cum feclionibus conveniant : & per ipfa contingentibus 
xquidiitantes ducantur. Dico D G quadrilaterum quadrilatero 
FCj & quadrilaterum X I quadrilatero TO xquale eflfe. 

QVONIAM enim triangulum AGH oftenfum eft asqualc triangulo BHF. A 
& linca, qua: a punfto A ducitur ad B, Jequidiftat linca; > 
a punfto G ad F ducla; . erit ut A E ad E G , ita B £ ad 
E F : & pcr converfionem rationis ut E A ad A G , ita 
E B ad B F . eft autcm ut C A ad A £ , ita D B ad B E : 
utraque cnim utriufque eft dupla . crgocxacquali ut CA 
ad A G , ita D B ad ad B F . & funt triangula fimiJia pro- 
ptcr lineas.xquidiftantcs. utigitur CTA triangulumad 
triangulum A H G , ita triangulum X D B ad trianguium 
BHr : & permutando . triangulum autem A H G sequale 
cft triangulo B H F . crgo &CT A triangulum triangulo 
X D B eit aequalc . quorum triangulum AHG aequalc cft 
triangulo BHF , ut oftenfum eft . reliquum igitur qua- 
drilatcrum DH eft aiquale quadrilatero CH: &propte- 
rca quadrilaterum D G quadrilatero C F . Itaque quoni- 
am C O asquidiftat A F; triangulum COEasquale cft 
triangulo A F E : fimiliter autcm & triangulum D E I tri- 
angulo BEG. fed BEG triangulum tnangulo AEFeft asquale. crgo&tri- r 
angulum COEtriangulo DIE. cftque G D quadnlatcrum «equale quadrila- 
tcro FC. totum igitur XI toti OT squale crit. 

T z FED. 




B 
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FED. COMMANDINVS. 

A QVONIAM cnim triangulum A G H ortcnfum eft aiquale triangub B H F . ] 
In prima huius . 

B Et linea , qu« a punfto A duciturad B, ajquidiftat lincae a punclo G ad F du- 
&3S . ] Hoc ex primt lcmmate Pappi apparere potefi . 

C Vt igitur CTA triangulum ad triangulum A H G , ita triangulum XDB 
ad triangulum B H F . ] Quoniam enim ut C A adACj, ita cjl DB ad'B F ; crit 
ut quadratum C A ad quadratum tsiG , ita quadratum 'D B ad quadratum £ F * 
ut autem quadrAtum C zsi ad quadratum A G , ita triangulum C T tsi ad triangu- 
lum G HA\ quod triangula fimilia fint : & eadem ratione ut quadratum DB ad 
quadratum 2 F , ita triangulum XDB adtriangulum HF B , e.v tertio lemmate 
Pappi. ergo ut C T tsi triangulum ad triangulum G HA. ita triangulum X 'D'B 
ad triangulum H B F . 

D Itaque quoniam C O asquidiftat A F ; triangulum C O E aequalceft triangu- 
ioAFEj Sunt enim triangula C O £, A F Efimilta . & cit A E tqualis E C . qu.tr e 
/equitur , ut & alta latcra l & iccirco ipfa tnangula inter fe ajualia fint . 

E Scd B E G triangulu triangulo A E F cft aeq ua Je. ) Often/um.tfl boc in prima huius . 

THEOREMA IX. PROPOSITIO IX. 

IISDEM pofitis , fi alterum quidem punc~him \ 

fit inter diametros , ut K > alterum vero fit idem, 

quod unum punftorum C,D, ut C : & aequidi- 

itantes ducantur . Dico triangulum C E O a?qua- 

le elTe quadrilatero KE, & quadnlaterum LOx- 

quale ipfi L M. 

A ILLVD vero pcrfpicue apparct. nam cum demonftratum 
B fit C E O triangulum aequalc triangulo A E F . tnangulum- 

que A E F aequalc quadrilatero K E . & triangulura C E O 
C quadrilatero K E xquale crit. ergo & triangulum CRM 
U quadrilatcro KO, & quadrilatcrum LM quadrilatcro LO 

cft squalc. 

F E D. C O M M A N D I N V S , 
A NAM ciim demonftratum fit CEO triangulum asqualc Iriangulo A E F . ] 

/,; qut-ta huius . 

B Triangulumquc AEF aequalc quadrilatero KE.] Hocnts fupra demonfira- 
vimut t» fe.xtam huius . 

Ergo & triangulum CRM quadrilatero K O . ] ^hlato nimirum communi qua- 
dritatero O M . *sit qtti boc priui per fe patet cx.fecunda huius .linca cnimC O /etho- 
ncm contingit : ex quo contra /equitur , appofito communi O Ai , triangulumC EO 
quzdrilatcro K E tttjuale efe . 

Et quadrilaterum L M quadrilatero L O eft aequale.] Nam cum trianguiii C TZJU 
e. ]n tle fic quadrilMcro K O, communl appofito L R, erit L Ai quadritateru quadrilaicro 
L O tiuale . 

THEOREMA X. PROPOSITIOX. 

IISDEM pofitis,fumanturK,L non inpundlis, in quibusdia- 

mctri 
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mctri feclionibus occurrunt : demonftrandum eft quadrilaterum 
L T II Y quadrilatero Q Y K I aequale efTe. 



B 



QVONIAM cnim re£tas lineas A F,B G fcftio- 
nem contingunt , & pcr taftus diamctri A E , B E 
uucuntur ; & funt LT , K I contingcntibus aequi- 
diltantcs: triangulum T.Y E maiuseft , quam tri- 
angulum Y.aL , triangulo EFA; fimiliter & 
triangulum XEI maius eft, quam triangulum_, 
XKK, triangulo B E G . fcd triangulum A E F 
jequale eft tnangulo B E G .quare eodemcxcelTu 
& triangulum TYE cxcedit triangulum YxiL, 
& triangulum X E I excedit ipfum X R K . trian- 
gulum igiturTYE una cum triangulo XRK 
«equale eft triangulo XEI una cum triangulo 

Y a L. commune apponatur KX EYL^.crgo «juadriJaterum LTKf quadrila- 

tcro n + K I clt asqualc. 

FED. COMMANDINVS. 
TRIANG VLVM T Y E maius cft,quam triangulum Y n L, triangulo E F A.) A 

Ex quAdragtfim* tcrtia primi huius . 

Scd triangulum AEF asquale cft triangulo BEG.) Ex primahuius. B 
Tnangulum igitur TYE una cum triangulo XRK asqualc eft triangu- C 

loX£l una cum triangulo YnL.) Hoc dcmonflrdvit Euricius in commcntarijs 

in q<i*dr*gtfimAin octavam fecundi buius . 




THEOREMA XI. PROPOSITIO XI. 

IISDEM pofitis , fi in quavis feclione punfhim fumaturi & 
ab ipfo linex aequidiftantes ducantur > una quidem contingenti 
aequidiftans , altera verb sequidiftans ei , quae taclus coniungit : tri- 
angulum, quod ab ipfis fit ad diametrum per occurfum contin- 
gcntium ductam, a triangulo, contento lineacontingente &dia- 
metro per tafhim, difTert triangulo,quodad contingentium oc- 
curfum conftituitur. 

SINT fc&ioncs oppofitas AB, CD; & lineac contingentes 
AE, DE, quas in pun&o E fibi ipfis occurrant : fitautcrrL, 
ccntrum H; iungaturque AD & EHG; & fumpto in fc&io- 
ne A B quovis pun&o B, ducatur B F L quidem ipfi A G a;qui- 
diltans, ti M vero aequidiftans A E . Dico triangulum BFMa 
triangulo A K L diucrrc, triangulo K. E F , Lincam enim A D 
ab ipta E H bifariam fccari pcrfpicuum eft . & E H diametrum 
ciic coniugatam ei,quas per H du&a ipfi A D «equidiftat . qua- 
re A G applicata eft ad E G. Quoniam igitur G E diamcter eft; 
lineaquc AE fcrtionem contingit, & appUcata cft AG ; fumpto 
autcm in fcftibnc pun&o B , ad E G applicatur B F ipfi A G 
aiquidiftans , & BM sequidiftans AE: triangulumBMF a 




trian- 
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triangulo LHF diffcrt,triangulo HAE. crgo BMF triangulu a triangulo AKL dit- 
fcrt,KFEtriangulo. 

CONSTAT igitur quadrilatem BKEM triangulo L K A xquale 

efle 

THEOREMA XII. PROPOSITIO XII. 
IISDEM pofitis , fiinunafeaionefumanturduo pundai & ab 
utrifque fimiliter acquidiftantes ducantur : qua- x 
drilatera, ab ipfis conftituta, inter fe acqualia er ut. 

SINT cadcm , qua: fupra : & in fe&ione A B fumantur 
quxvh punfta B,K; a quibus ducantur lincae B L M N,K X 
O Y P ipfi A D asquidiftates; itemquc B X R, K LS acquidi- 
ftantes A E. Dico quadrilaterum B P rcquale ctfc quadrila- 
tcro K R.Quoniam cnim demonftratu eft triangulum A O P 
jequalc quadrilatero K O E S. & triangulum AMN asqualc 
quadrilatcro B M E R. crit rcliquum K R,deticiens quadn- 
latcro B O vcl ipfum aflumcns , asqualc quadrilatcro M P : 
&communi appofito velablato BO, quadnlaterum BF 
quadrilatero XS aequale cnc. 

FED. COMMANDINVS 

QVONIAM enimdemonftratumeft triangulum AOP 
aquale quadrilatcro K O E S . & triangulum A M N aequa- 
lc quadrilatcro BMER.) Demonflratur hoc in antccedentc. 
trUngulumnanquc KST maius efi, qudm triangulum THT , 
trianfruio HtAE, ex quadragcftma quintaprimi hmus .fed trt- 
anrulumA-pO und cum triangulo T O E aquatc c/f triangulo 
P HT und cum trianguto HAE. quarc /equitur trtanguium 
K ST mutus ejfc , qu&m triangutum tAOP , triangulo T O E: 
&dempto communt YOE, retiquum est O >P triangulumquA- 
drilatero KOESe/f tquale . rurfus tinca B Nfecet diametrum 
E H inpuncto T ', erit triangutum 3 RT maius , qudm trian- 
eutumNHT , trianguto HAE. triangulum autcm AMN \ 
mnd cum ipfo E TM aqualc e(t triangulo NHTund cum HAE. \ 
ertro triangulum B RT maius crit , qudm triangulum AMN, 
trlanrulo E TM: & dempto communi triangulo E TM , quod 
reltnauitnr triangulum A M N, quadrilatero 2 MER^aqualc 
tr>t .' Itnytc in prima figura , citm iriangulum A O P exccdat 
trUnrulnm A M N, quadrilatcro M ( P ; & quadrilaterum k \ 
OiiS cvcedat B ME R quadrilatcro KR^, dempto tamenex 
eo priht ' o t UAdrilatcro'B O : fi ip/umSO quadriUtcntm utrin- 
que apponatur; crit quadrilatcrum K3{,hoc c[i X S qttadrtla- 
tcro B Paquale. In fccunda vcro figura triangultm A MN 
cxcedit trUnguiirn AO P , quadriiatero M P . & quadrilate* ^ 
rwn B ME R cxccdit KOES , quadrilatcro K R , dempto ta- 
nicn ex Co quadritatcro B O . quare B O utrique addito , crit 
mtadriUterum K R aquale quadrilatero L 'P . Deniquc in ter- J '/ 
tia firura , q:taniam triangttlum *siO '/> eil aquale quadritate- 
ro KOEs dcJ/r t0 commnni KOcsff , reliqt-ttm triangulum V K 7 aqutlc^ 
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erit quadrilatero Vt^E S . efl dutem tridngulo tsiMN dqudle quddrildterunu 
r B Ai E R . troangulum igitur VK P und cum quadrilatero "B MER^ aquale eil 
triangulo A M N und cum quadrilatero VAES: & dempto ex utrifque eommuni 
LMES, reHqnum VK Ptriangulum und cum B LS R tR aquale triangulo AMN 
una cum V tA M L . Quod fi utrifque addatur commune X *P V ' L ZS j erit quadriUte- 
rum K R aquatc quadrilatero X P NB. fimili ratione Cr aiia eiufmodi dcmonftrart-. 
licebit . * 

THEOREMA XIII. PROPOSITIO XIII. 

SI in oppofitis fe£honibus , quac coniugatx appellantur , reclae li- 
nexcontingentesfefriones, quceaeincepsfunt, in unum punclum 
conveniant? & pertaclus diametriducantur : triangula, quorum 
communis vertex eft feclionum centrum , interfe sequalia erurft . 



SINT oppotitae fcttiones , quae coniugatae appellantur , A, B, 
e&iones A/B contingant rettae Jineae A E , BE in \ \ 



C,D, & 




xoJccudl 
huius. 



fe&i 

pundtoE convcnientcs : fit autcm ccntrum H; &iun- 
Ox A H , B H ad C , D producantur . Dico B F H 
triangulum triangulo A G H aequalc elTc . Ducan- 
tur enim per A , H lineae A K,H L M ipfi B E aequi- 
diftantes. Et quoniam B F E "fcclioncm contingit; & 
pcr taftum diamctcr eft D H B ; duciturquc L M aequi- 
diftans B E : crit L M diamctcr coniugata ipfi D B, qua: 
fccunda diamctcr appdlatur : & proptcrca A K ad B D 
ordinatim eft apptfcata . contingit autcm A G. crgo rc- 
&angulum K H G asqualc cft quadratoB H ; & ut K H 
adHB,itaBHadHG. fcdutKHadHB,itaK Aad 
B F, & A H ad H F . ut igitur A H ad H F , ita B H ad 
H G . & funt anguli B H F , G H F duobus rcftis 
ajquales . ergo AGH triangulum triangulo BHF aequale crit. 

E V T O C I V S. 

* , • 

VT igitur AHadHF, itaB HadHG. &funt anguli B H F , G H F du- 
obus rcais aequaies . crgo AGH triangulum triangulo BHF aequale crit . ) 

DESCRIBANTVR feorfumtrUn- 
gula •• &produ£ld tsfHadX ,fidt ut G, 
Had HB, ita F HadHX. /taque quo- 
mam ut BH ad HG , itacfttsfHdd 
H F, erit A Hipfi H X aqualit: & pro- 
pterea trUngulum A<j H aquale trian- 
\ulo QHX.fedut X Had H F t ita 
'B Had HG:& circa aqudles dngulot , 
quifunt ad vtrticc H, Utera ex contra- 
riaparte fibi ipps rcfpondcnt. trUnguiu 
igitmr FHZS triangulo G HX efl aqua- 
U : Cr iccirco aquale trianguh A<j H. 

SEDCT aliter dcmonflrare pojfumut' 
triangula aquilia ejfc . Quoniam enim oftenfum efl , ut K H ddHB,,taBHad HG. 
O-utKHadHB, itatfKadVF. trit ut A RddH F ,ita7t Had HG .quartrt^ ,«. |«u. 

Crdn- 




j.quinti. 
1. leiti. 



15. fcxci. 
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19. priraL tlanfklum ex *AK& HG dtfkale e/t rt&anguU ¥ 2 H . & citm angkli G H L , H B F 

ftnt aquale: : fi parallclogramm* romboidea deftripferimus , ijfdein Utcribit: con!ent,t , 

14. fexti* qnt Arigulos ad'B , H tquales habeant; etia _ _ 

inter fefc aqualta erunt,proptcrea quod la- ®ff\ fi 
tcr.t cx contrana partc fibi \pfts refpondct : A J/ <V yf^\ t 
4i.primi> atquc crit romboides FJB H Lin anguloB 
trian^uli HHF dupLitm; cnius quidem di.%- 
mcter e/i F H: romboides autcm, ejuod con- 
tinetur <j H & lincz tujuali A K, videlicet 
H L N i» angulo G HN, duptum t r ian- "jf 
«ttli AGH. funt emm in eadembaft G H& fub eadem latct , qut a pttntlo tsf d;ui- 

1 5. q_inti 'Pf* 9 11 *V' idi ft A,ts - trian<rul/tm igit/tr zAGH trlv\«:tlo F B Haquale ejfc mani- 

' fcfio conftat . 

THEOREMA XIV. PROPOSITIO XIV. 

* • 

IISDEM pon*tis,fiinquavis feclione punctuna fumaturi &ab 
ipfo ducanturlineacsequidiftantescontingentibus ufque addiame- 
tros : triangulum,quod adcentrumconltituitur, a triangulo cir- 
ca eundem angulum diflfert, tria^ngulo bafim habente lineam con- 
tingentem , & verticem fe&ionum centrum . 

, . SINT alia quidem eadera ; fumatur autem pun&um in B fedtione, quod fit X ; 

& per ipfum ducatur X R S aequidiftans A G , & X O T aequidiftans B E . Dico 

triangulum O H T a triangulo X T S diffcrrc,triangulo H B F . Ducatur enim a 
A pun&o A linea A Y ipfi B F aequidiftans. Quoniara lgi- 

tur ex ijs , quae ditta funt , fettionis A L diameter eft 

LHM ; coniugata autcm ipfi & fecunda diameter 

DHB; atque a punfto A duciturAG fe&ioncm con- 
3 tingens ; & applicata cft A Y , quae ipfi L M aequidi- 
q ftat: habebit A Y ad Y G proportionem compofitam cx 
' proportione H Y ad Y A, & ex proportionc tranfverfi 

latcris figurac , quae fit ad L M, ad latus rettum. fed ut 

AY ad YG, ita XTad TS; & mHYad YA, 
D itaHT ad TO , & HB ad BF : ut autcm figu- 

rae , ad L M , tranfvcrfum latus ad rcftum ,jta figu- 

rx , qux ad B D,rc<ftum latus ad tranfverfum. crgo 

X T ad T S proportionem habebit compoGtam ex 

proportione H B ad B F , hoc eft H T ad T O , & cx 
E proportione rc<ffci lateris figurae , qux eft ad B D , ad Jatus tranfverfum . quare 

pcr ca, quas dcmonftrata funt in quadragefimo primo thcorematcprimi libri , 

triangulum THOa triangulo X T S differt, triangulo BFH: & proptcrca tri- 

angulo AGH. 

FED. COMMANDINVS. 

h QVONIAM igitur cx ijs , quae difta funt, fcdtionis A L diamcter cft L H M; 
conjLjjata autem ipfi & fccunda diametcr DHB.) Hoc exvigcfima propofitio- 
ne Jci.,*tdi libri tSfpollonij confiare potefi : fed tamen ex aitfs demonflrare conabimur. 

pro- 




- 
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Producatur etiim tstT ufque adfettionemC M in K ; qua fcciionem 3 fccct inpun- 
ctitHjV: convcniet cnim tsiT cum utraque fetiione A L ,C Min uno tantitm pun~ 
f}o,quodinfcxtadccimafecundi huiui demonftratur: & erunt esiT , TK interfea- 
qualet. duclis nanque fettionum afymptotit NH, HP , linea tA N eji aquaiit P K, 

e.v fcxta dccima , quam diximut ; & NOaqualit V P , ex octav.t eiu/dem . /ed i . 

flct . ergo AT , T K tnter fe aqualet funt . Itaque quo- . 
niam linea A K oppofitat fctlionet L, C M fecat , 
non tranftcnt pcr centrum \ & d puntlo ipfint medio T ad 
ccntrum H ducitur T 2? H'D: erit cx trigefima fcptima 
fecundi buiut D H'B oppofitarum fcttionum diameter , 
qua reita appellatur ; LHM verb , qua aquidiftat ~sf K, 
traufvcrfa tpfi coniugata . Potcft etiam boc oftendi ex qua- 
dragcfima tcrtia ciufdem • Nam citm tinea feEtioncm 
23 in duohut punftii fccct ; & per centrum H ad medium 
quidcm lincx QJT dutla fit HT, LHM verb ipfiaqui- 
diflant : cntnt L M , HD fcclionum coniugata diame- 
tri : & iccirco fettionit tA L diamcter eft LM , tT 
2) "3 ipfi coniugata & fecunda diameter . 

£t applicata c(l AY, quae ipfi LM sequidiftat . ] 
cAppiicatur er.im est T ad dutmctrum D B ordinatim. 
quoniam , ut dcmonflravimut , linea A K *b ipfa T> S 
hifariamfccatiir . 

Habebit A Y ad YG proportionem compofitam.,' 
cx proportione H Y ad Y A , & cx proportionc tranfvcrfi lateris figurae , quae 
iit ad L M , ad latus rertum . ] £.v quadragcfima primi huiut , re&a enim iinea A C 
fcclionem isi L contingcnt cum fecunda diametro convenit ; o~ d punlto ad eandem 
diamctrnm applicatur A T, alteri diamctro L M aquidifiant, ut oftendimut . 

Vt autcm figurae, quae ad L M, tranfverfam latus ad rcftum, ita figurae,ad BD, rj 
rcttum latus ad tranlverfum .) Hoc itaeffenot demonftravimitt in commentarijt in 
vigefimam fccundi buiut . 

Quarc pcr ea , quae demonfirata funt in quadragefimo primo theoremate-» £ 
primi libri , triangulum THOa triangulo X T S differt, triangulo B F H ; & 
propterea triangulo AGH.] Defcribantur enim d lineit X T , H3, HTparal- 
Lelogramma aquiangula XTS , HB F , HTO in tri- 
an*n/oritm angulit . Et quoniam linea X T in fetlione r B ad 
diamctritm ordinatim applicatur ; babetque X T ad T S 
proportionem compofitam ex proportione HB adB F , & 
proportione recti latcrit ad tranfvcrfum ; & eft paraUclo- 
grammum HT O fimile parallclogrammo H B F ; qubd 

triangulum triangulo fimile: crit cx qitadragcfima prima primi huiut parallelogrammum 
HTO tnaiut, qudm parallclogrammum X T S, parallclogrammo HS F . fed parallclo- 
«ramma tri.tng»lorum dupla funt . triangitium igitur HT Od triangulo XT S differt, 
triangulo H B F, hoc cft triangulo A G H, quod ipfi HB F eft aqualc , ex antecedenti. 

THEOREMA XV. PROPOSITIO XV. 

SI unam oppofitarum fe£Honum , quse coniugatae appellantur, 

re6tx linex contingentes convenianti & per ta6Vus diametri ducan- 

tur j fumatur autem punclumin quavis leclionum coniugatarum i 

& ab ipfo ducantur acquidiftantes contingentibus ufque ad dia- 

V raetros: 
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lctmia *t, 
decim'. 

I.lCXtlt 



metros : triangulum , quod ab ipfis ad feflionem conftituitur , 
maius cft, quam triangulum , quod ad centrum, triangulo ba- 
(imhabentelineamcontingente, &verticem centrum fectionum. 

SINT oppofitae fc&ioncs, qu<c coniugatsc dicuntur, AB, GS, T,X, qua- 
rum ccntrum H ; & fc&ionem A B coatmgant ADE, B D C , & pcr taclus A,B 
diametri AHF, BHTducantur: furaaturautcminG S fcctione pun£umS;a 
quo ducatur S F L ipfi B C aequidiftans , & S Y aequidiflans A £ . Dico S L Y tri- 
angulum maiuscflc, quara triangulum H L F , trianguloHCB.Ducaturcnim 
per H , X H G aequidiftans B C , & per G ipfi A £ aequidiftans ducatur K 1 G , & 
A SO asquidiftansB T. quare pcrfpicuum cftdiamctrumXGconiugauraeflcipfi 
ji BT , & SO, quaeaequidiftat BT,adHGO ordinatim cfle applicatam ; itcm- 
quc parallelogrammum efleSLHO. quoniam igitur BCfeclioncm contingit; 
duciturque B H per tactum , & contingit altcra A E : fiat ut D B ad B E , ita II- 
C nea M N ad duplam ipfius B C ; eritMNlinca, quasfigurae ad BT conftitutae 
rcctum iatus appellatur . ergo fccta M N bifariam in P, ut D B ad B E, ita cft M P 
ad B C . deinde iiat ut X G ad T B , ita T B ad lineam R j erit & R latus reclum 
figurae , quae fit ad X G . Itaque quoniam ut D B ad B £ , iu M P ad C B . & ut 
D B ad B E , ita quadratum D B ad D B E reclan- 
gulum: utautem MP ad CB, ita re&angulum 
cx M P & B H ad rcctangulum C B H . crit ut qua- 
dratumDBadrectangulumDBE, ita rectangu- 
lum ex M P & B H ad rcrtangulum CB II . fcd re- 
ctangulum ex MP & BH asqualc cft quadrato 
E HG: propterea quod quadratumX G eft ajqualc 
acufewi, rc&angulo cx T B & M N ; & rectangulum cx M P 
& BH quartaparscft rcctanguli cx TB & MN; 
quadratum vero G H cft item quarta pars quadrati 
aG, utigitur quadratumDB ad rec^angulurru 
D B E, ita eft quadratum G H ad rcctanguluni C B 
H; & permutando ut quadratum DBad quadra- 
tum G H, ita reftangulum D B E ad C B H rcclan- 
p gulum . fcd ut quadratum D B ad quadratum G H, 
ita trianguium D B E ad triangulum GHl; fimi- 
G liacnimfunt: & utreclangulum DB Ead rcttan- 
gulum CBH, ita DBE triangulum ad triangu- 
lum C B H . ut crgo triangulum D B E ad triangu- 
5MJuint?. lum GHl > ita triangulum D B E ad ipfura C B H triangulum. quarc triangulum 
GHI trianguloCBHeftaequale.&iccirco triangulumGHKa triangulo Hilv 
ij.quinti. diffcrt, trianguioGH I, hoccft triaguloC B H.rurfus quoniara HB ad BC com- 

SDfium proportioncm habct cx proportionc HB ad MP , & cx proportionc MP a J 
C . & ut HB ad MP, ita TB ad MN, 6c linca R ad XG: ut autcm MP ad BC, iu 
D B ad B E . habcbit H B ad B C proportioncm compofitam ex proportione D B 
ad B E , & proportionc R ad X G . quod cum «equidiftent B C , S L ; triangu) um 
HCB fimilc cft triangulo HLF : & obid ut H B ad BC , iu eft H L ad 
L F . quare H L ad L F corapofium proporiioncm habet ex proportionc linea: R 
? d , X n ' ? P ro P ortionc t> B ad B E , hoc cft G H ad H I . quoniam igitur hyper- 
boIeeftSG;cuiusdiamctcr quidcm X G , reclum vero latus R ; & ab aliquo mfi« 
us puncloS apphcatur S O: dclcribiturquc ab ea , quar cx ccntro, vidcJicct ab H G 
ngura H I G; & ab apphcau S O, vcl H L ipfi x^uili ngura HLF; ab H O autcm, 

quau 
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qu« cft intcr centrum & applicatam , vel ab S L ipfi H O acquali dcfcribitur S L Y 
ligura , fimilis figurac H I G , quac fit ab ca , quas cx centro ; & proportioncs ha- 
bctcompofitas,utdiaumeft:crittriangulum SLYmaius, quam HLF trian- 
gulum, trianguloHCB. 

F E D. COMMANDINVS. ' 

QVARE pcrfpicuumeftdiamctrumXGconiugatameflc ipfiBT.) Ex vige- ^ 
ftmafccundi huius . linea enim 3 C fectionem contingit: & per centrum H dutitur T 
H B quidetn ad taiinm , X HG vero eontingenti aquidiflans . 

Et SO, quaeacquidiftatBTadHGOordinatimeffeapplicatam)5» enim per B 
G ducaturlinea feEtionem contingcns; aquidifiabit ipfiT H B,ex eadem vigefimafecun- 
di . quare cr ipfi S O t proptereaque ex quadragefimafeptima primi huius SOadHGO 
ordinatim erit appiicata . 

Erit M N linea,quar figurae ad BT confticutas reclum latus appcllatur J Ex quin- q 
quagefima primi huius . 

Edt & R reftum latus figuras, quas fit ad X G . J Efi enim fcEtionis S G diameter, £> 
five tranjuerfum latus X Q ; &3T fccunda diameter ipficoniugata , ut diEtume/t : 
fccitndaautemdiametermcdiampreportioncmbabetinterfiguralatcr*; quod ex eius 
diffnitione apparet . 

Proptcrca qu6d quadratum X G aequalc eft rc&mgulo exTB&MN.) E 
Ex diffinitione fecunda diametri . nam X <j fecunda diameter efi feUionis <*A B ; cuiut, 
tjuidem tranfverfum latus eftTB , rcEtum vero M N. 

Sed ut quadratum D B ad quadratum G H , ita triangulum D B E ad tri- F 
angulum G H I : fimilia enim Umt . ) Triangula enim DB E,G HJ fimilia funt ob 
aquidtfiantiam linearum D H , HG ; itemquc linearum ts*E,KG. quare triangu- 1?. fexti. 
lum DHEad ipfum G H/ duplam proportionem habct eiut > qua esl linea Z> B ad 
G H : & fimiliter quadratum D 3 ad quadratum G H proportionem habet eiufdem pro- 
portionis duplam . ut igitur quadratum D B ad quadratum H G , ita triangulum D3E 
ad triangulum G H/. 

Et utre&angulumD B E ad rectangulum CBH, ita DBE triangulum ad G 
triangulum C B H . ] Defcribantur fcorfum triangula D3E, C B Hf CT ducantur 
perpendiculares *D Qj C V: erunt C D B QjC 3 r triahgula inter fe fimilia . qnare ut 
Z> Qad DjB , ita rcEtangulnm exDQ^drBEad reEtangulum 2) B E , ex prima 
fexti Elementorum s & eadem ratione ut C V adC B,ita rcUangulum ex C V& 3 H 
ad reEtangulum CB H. crgo ut rcEtangulum e x Z> Q^ & 3 E ad rcEtangulum D3 E, 
ita rcEtangulum exCV & 3 H ad rcEtangulum C3H ; & permutando reEtangu- 
lum ex Z> QjSr B E ad rcEtangulum ex C V & B H , ut D"B E re£tanguium ad re- 
tiangulum CB H. reEtangulum autem ex T> Qjfr BE duplum efi trianguli DBE; 
C~ rcttangulum exCV & B H duplum trianguli C *B H.ergo ut rcEtangulumDB E 
ad rcEtangulum C B H, ita D B E triangulum ad triangulum CB H. 

Et linea R ad X G . ] Vt enim figura , qutt adT B confiituitur, tranfverfum la- H 
tus T 3 ad reElum MN, itafigura, qua ad XG,rcEtum latns R ad X G tranfvcr- 
fum ; quod nos in vigefima fecundi kutus oficndimut . 

Vt autem MPadBC, ita DB ad BE.] Patuit hoc fupra . K 

Erit triangulum LSYmaius, quam HLF triangulum, triangulo HCB. ] L 
Nam ex quadragefima prima primi huius fequitur triangulum S LT maint effc, quanu 
triangulum HLF , triangulo G H/, hoc efi trianguU CBH; quod ipfi G H/ eft 
aquaie , ut ofienfum efi fuperius . 

/LLVD autem , qtted h)c demonfirat tApollonius , fequitur etiam,fi rcEta linea 
fcitionet oppofitat eontingant. Sint enim oppefitafe&ienet , qua coniugata appellantur, * 
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tA B, C, 7> E, F, tjmtrnm centrum G- t & fcEtioncs *A"B , DE contingant retla linea 
*AH/ , E / in purifh / convenientes ; perque t/f,£ duQit diametris exf G D , E 
G B , fumatur in fcEkionc C punftum K ; d quo ducatur K LM quidem ipfi E l 
quidifians , & K N ajuidiftans tA /, Dico trianguium K M N maius effe , quam-* 
triangulum LMG , triangulo G */f H.Ducatur per B linea 'BO'P fcttionem in B 
contingcns , qua ipfi E / aquidifiabit,ex demonfiratis ab Eutocio in quadragefimam 
quartam primi buius, quare & K M aquidifiat Tl P. Jtaque quoniam fe&ionem A B c»n- 
tingunt rc&a linea tslO , OB; & dpuntto K in fedionc 
fumpto ducuntur K L M, K N, contingentibus aquidiftan- 
tes : eodem modo , quo fupra, demonfirabitur triangulum K 
M N maius , qudm trianguium LMG , triangulo G osi H. 
atque boc e*T , <juod demonjhandum proponebatur . Ex iam di- 
8is etiam iUud Theorcma ofiendi potcfi . 

IISVEM pofitis,Jt inqua<vis fetlione aliqua pun- 
tla fumanturh & ab ipfis ducantur linea contingen- 
tibus tquidiftantes , qu£ CS* contingentibus t$ dia- 
metris occurrant: quadrilatera ,a lineis duclis consli- 
tuta ad diametros,inter fe aqualia erunt: 

MANEANT enim eadcm , qua fupra ; & in fe&ionc C 
aliud punlium fumatur , ejuodfit C : atque ab eo ducantur C QJtS, C T contingen- 
tibus aquidiStantes . Dico-quadriiaterum AT L £ quadrUatero C QNT aquaie effe. 
Ex ijs enim, qua demonfirata funt , triangulum C ST maius eft , qudm trianguium 
: RSCj , trianguio GtsfH, quare quadrUaterum C RCjT trinngulo Cjtsi H cfi aqua- 
le . CT fimili ratione cum trianguium K M N maiut fit , quhn trimnguium L MG , 
trianguU G A H; erit & quadrilaterum K L<j Naquale eidem G A Htriangulo , qua- 
drilatcrafvgiturCRJjT, K L<j Ninter fe aquaiia erunt : & dempto communi qua- 
driiatero R G NQj reiinquetur qHadrilaterum KLR jOjuadrUatero C QNT ajna- 
ie ; quod quidem demonfirarc opwtcbat . 

THEOREMA XVI. PROPOSITIO XVI. 

• 

SI coni fe&ionem, vel circuli circunferentiam du c re-^x li- 
nex contingentes in unum convenianti & ab aliquo pura^ co- 
rum, quae mnt in fec*hone, ducatur linea uni contingentium x- 
quidiltans, quae & (e6tionem & alteram contingentium fecet : ut 
quadrata contingentium inter fefe, ita erit reclangulum conten- 
tum lineis , quxinterijciuntur inter fe6Vionem & contingcntcm, 
ad quadratum linex inter aequidiftantem &tactum inteneclx. 

S I T coni f&aio , vel circuli circunfercntia A B , quam continganc re-fte 
Incce AC, CB, inpunaoCconvcnicntcs: & fumptoaliquo punito D in fcdtio- 
ne, ab co ducatur DF, qUae ipfi B Caequidirtet. Dicout quadratum BCad 
C A quadratutn , ita cflc rcftangulum F E D ad quadratum E A. Ducatur enim 
4«-& +7 . per A,B diamctri A O H,K B L; & pcr D ducatur DMN asquidiftans A L: pcrfpi- 
pr. uius. cuum eft , lincam DK ipfi KF xqualcm ciTe, triangulumquc AEG asqua- 
i.hS. le quadrilaiero DL, «{ triangulum BLC triangulo ACH . ltaque quo- 

* niam 
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num F K ajqual.s cft K D ; & ,pfi adijcitur D E : rcclangulum F E D una cum 
DK quadrato «qualccnt quadrato K E. eftautem trianeuJum £L K fimil^ 
trunguJo DNK. quareutEK quadratum ad qua- 
dratum K D , jta tnanguJum E L K ad triangulum_ 
D N K.& permutando ut totum quadratum E K ad to- 
cum triangulum E L K, ita abJatum quadratu DKad 
abiatumtrianguJuraDNK. ergo &rcJiquumFED 
rcftangulum ad reiiquum quadriJatcrum D L, ut qua- 
dratum E K ad triangulum E L K . fed utquadratum 
E K ad E L K triangulura , ita eft quadratum C B ad 
tnangulum LCB. ut igitur F E D re&angujum ad 
quadnlatcrum D L,ita quadratumC B ad LCB trian- 
guiura . ert autcm quadnlaterum D L triangulo A E G 
«equale; & trianguJum LCB «cqualc triangulo A H C. 
quare ut reaangulum F E Dad triangulum A E G, ita - 
quadratumCBad A HC triangulum : &pcrrautando utrr^n„ i tjtjt^), 
<,uad«.umCB, ita A E G triigulumad ^n g u^uTm^^§t,ria4u?um 





«JecGdf 
element. 
3. lemma 
Pappi . 

i?.quinti 



iJemma 
Pappi . 



A G E ad triangulum A H C,ica quadratum E A ad A C quadraturo. ergo. ut rcrta- 
gulum FEDad q«dratum C B,ita quadratum E A ad quadiatu AQ& permutan- 
do ut quadratum BCad quadratum C A,iu F E Drcttaogulu ad quadratun» EA. 

EVTOCIVS. 
IN aliqkibut codicibut boc theoremA t ut feptimum dccimum apponitur : fed re 
vera ^ecimi theorematit . „ enimtantum dtfert, quod linea cjingen- 

tet *SlC y C1l diametnt aqHidifi*nt : *lt* vero eadcmtfe confiat . In commcntarus 
igitur tUudpanere oportebat, ut fcrip/tmus in auaaragefmH primu thcorcma primi libri. 

Sl in ellipft & cinulo diametri y ou£tranfeunt per ta&ut, contingenti- 
bus &qutdtslantes fmt } eadem prorfus e<venient , au& in propofttione dicuntur . 

QVONIAM cnim ut quadratum B H ad rcdangulum LHA ita D G ".primi 
quadratum ad rectangulum LG A . c « hoius. 
atqueertrc&anguluraquidem LHA n 
quadrato A H aiqualc : rectangulum 
autem LGA ajquale reftangulo IAG ; 
quod linea A H aequalis fit H L , & D 
K. ipii K F : proptcrcaque G H xqua- 
l,s H l , & A G ipfi I L . crit ut qua- 
dratum A H ad H B quadratum , hoc 
cft quadratum B C ad quadratum C, A 

ita reftangulum IAG ad quadratura D G , hoc cft rcftangulum FEDad EA qua- 
dratum . THE- 
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THEOREMA XVII. PROPOSITIO XVII. 

SI coni fe&ionem , vel circuli circunfercntiam duac reclaeli- 
neae contingentes in unum conveniant 5 fumantur autem in fe- 
c"hone duoquaevis puncta, & ab ijs ducantur linex contingenti- 
bus aequidiftantes, quae & fibiipfis & lineae occurrant : ut qua- 
drata contingentium inter fefe, ita erit reclangulum contentum 
lineis , quae interijciuntur inter (eclionem & linearum occurfum, 
ad reclangulum, quod lineis fimiliter fumptis continetur. 

SIT coni fc&io , vcl circuli circunfcrcntia A B ; quara contingant A C , C B 
re&ae lincs, in pun&o C convcnicntcs: fumanturque infeftione punfta D,E, & ab 
ipfis ducantur EFIK,DFGH, qu* lincis AC, CB a:quidiftcnt. Dico ut 
quadratum AC adCB quadratum , ita cflc redlanguluin K F E ad rcOangulum 




♦ 



HFD.Ducanturcnim per A,B diamctri ALMN, BOXP; & producantur 

contin^entes linea , & ipfis aequidiftantcs ufquc ad diametros '; & a punftis D,E 

aequidiftantes contingcntibus ducantur DX, EM: iam conftat Kl aequalcm 
A cflc IE, &HG ipfi GD. Quoniam igitur KEfccatur inpartcs asqualcs iiu* 
fccudi. pun&o I , & in partcs inaequalcs in F; re&angulum 

KFE una cum F I quadrato aequalc cft quadrato 
B E I . & citm triangula fimilia fint ob lineas asqui- 

diftantes i erit ut totum quadratum E I ad totum 

I M E triangulum, ita ablatum quadratum I F ad 

ablatum triangulum FIL. quare & rcliquum_, 

K.FE rcelangulum ad reliquum quadrilaterum F M 

eft, ut totum quadratum E I ad totum I M E trian- 

gujum.fed ut quadratum E I ad triangulum I M E, 

itaquadratum ACad triangulum C A N . utigi- 

tur K F E rc&angulum ad quadrilatcrum F M , lta 
C quadratum A Cad C AN triangulum. atquc cft 
D asqualc triangulum C A N triangulo C P B, & qua- 

drilaterum F M quadriiatcro F X . crgo ut rettan- 

gulum K F E ad F X quadrilatcrum , ita quadratum A C ad triangulum C P B ; 

fimiliter dcmonftrabitur & ut re&angulum H FDad quadrilatcrum F X , ita cfle 

quadratum C B ad triangulum CPB. itaquc quoniam ut rc&angulum K F E ad 
, £ quadriJatcrum FX^itaquadratumACad C P B triangulum;& convcrtendo ut 

qua- 
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quadrilaterum FXad reaangulura HFD, ita triangulum CPBad quadratum 
C B. crit cx acquali ut quadratum A C ad C B quadratum, iureOangulum KFE 
ad rc&angulum HFD. 

E V T O C I V S.. 

HOC theorem* (imilitcr *c pr*ccdens pofitum eff , qnod nos, nt c*fum duferentes , 
boc loco confcripfimns * 

S I in elhpjty & circuVicircunferentia dtametri >au£ per taSius ducun- 
tttr y aqutdtjlantes Jtnt conttngenttbut AC , C 2> : ertt ittdem ut quadratum 

AC ad quadratum CH, ita reBangulum KFEad reclaugulum VF H. 

• 

DVCANTVR cnhn pcr D,H ordinatim appficatae DP,HM .Etquoniam 
ut quadratum A C ad C B quadratum , ita quadratum B N ad quadratum N A, 
hoc eftad reOangulura ANL. utautem quadrarum BN ad reOangulum A n.primi 
NL,itaquadratumDP,hoceftqua- c „ „ „ hiuos. 

dratum F O ad re&angulum A P L ; & 
quadratum EO ad re&angulum AOL 
crit & rcliquum ad rcliquum,ut totum. 
ad totum . fcd fi a quadrato E O aufc- 
ratur D P quadratum, hoc eft qua- ft 
dratum F O ; relinquitur rcftanguium 
K F E ; cft cnim K O ipfi O E asqualis . 
rurfus fi a redangulo A O L aufcra. 
tur re&angulum A P L ; reUnquitur 

M O P rc&angulura , hoc eft rectangulum H F D : nanque A P eft fcqualis M L 
&PN ipfiNM. ut igiturquadratuum A C ad quadratum C B , ita reJiquum 
rcftangulum KFEad rcliquum HPD . Qu6d u f>un£um F extra fcctionem 
cadat i additiones & ablationes contra faccrc oportcbit .. 

F ED, COMMANDIN V S . 

QVONIA M igitur K E fccatur in partca sqqualcs in pun&o I, & in partes in- A 
acqualc3 tn F;reftangulnm K P E una cum F ( quadrato asquale eft quadrato E I.) 
/ta quidem argumcnt nbimnr \ cnm pnnclum F cadfsintra fecltonem : fed cnm c*dit ex- 
tra; tn hnnc modnm dicemns . Quoniam K E in pnntlo /bifariam feca/ur; & ipfi adtf- 
citnr rcti* line* E P : erit retlanguium K F E una cnm E / quadrato aqualc quadrato 
E F , fnnt nntem triangula FL /, E M / inter fe fimili* . q n*re cnmfit ns totnm qua- 
dr*tnm l F *d totnm trinngnlnm F L/, it* *bl*snm qn*dr*tnm E/*d *bl*tnm E M / 
trinngnlnm ; erit & reliqnum reclangulum K F E*d reliqunm qnadxilaterum F M,nt 
/ P qn*dr*tnm *d trinngnlnm F L/. C*ter*, qu* deinceps feqnomtnr , eodem modo 
concludemus , 

Et cum triangula limilia fint ob lineas aequidiftantes; erit ut totum quadratum B 
E I ad totum l M E triangulum, ita ablatum quadratum 1F ad ablatum triangu- 
lum F I L. ] Efi enim per tertinm lemm* P*ppi ut quadratum E/*d qu*dr*tum /FJt* 
triMgnlnm /MEadF / L triangulum, qu*jre & permntando ut quadratum E /*d tri- 
angulum/ME, it* qu*dr*tnm / F *d trinngulum F / L . 

Atquc cft aequale triangulum C A N triangulo C P B . ] Ex prim* huius C 
Et quadrilaterum F M quadrilatcro F X . ] Ex terti* buins . D 
Et convcrtcndo ut quadrilatcrum F X ad rcdangulum H F D , ita triangulum E 

CPB 




Digitized by Google 



1*4 



APOLLONII PERGil 



) 



C P B ad quadratum C B . ) Supcrikt enim demonftratum cft , ut retttttgulutn 
ad quadrilaterum F X , ita quadratum C"Sad triangutum CPB. 

IN ALIAM DEMONSTR ATIONEM , QV JE AB EVTOCIO AFFERT VR. 

RVRSVS fi a rc&angulo AOL aufcratur re&angulum APL ; relinquitur 
M O P redtangulum . ] Nam reUangulum tstO L aqualc eft rettangulo MO P una 
cum refiangulo <^f P L : quodquidemprimumdemonftratum efi kPappo intertio, CT 
quarto eorum lcmmatum , qua in fecundum librum nsdpoilonij confcripfit; deindc ab Eu- 
tocio in Commentartjt in vig efimam tertiam fecundi huiut . 

THEOREMA XVIII. PROPOSITIO XVIIL 

... ■ .. . , . . 

Sl in oppofitas fe&iones duaerec*be lineae contingentes inunu 
conveniant, fumatur autem inquavisfe&ionealiquodpun&umi 
& ab eo ducatur linea uni contingentium aequidiftans , qux & 
fec"Honem &alteram contingentium fecet : ut quadrata contin- 
gentium inter fefe, ita erit reclangulum contentum lineis, quae 
jnterijciuntur inter fc£tionem & contingentem, adquadratum li- 
neae inter arquidiftantem & ta&um interieclac . 



SINT oppofitae fe&ione* A B , M N ; & contingentes lineae ACLE, BCH; 

quae in pundto C conveniant : per ta&us autem ducantur diametri A M > B N ; & 

lumatur in fe&ione M N quodvis pun&um D, a quo du- jr 

catur D F G£ ipfi B C aequidiftans. Dico, ut quadratum " 

BCad quadratum C A , lta efle reOangulum F E D ad 

quadratumAE. Ducatur enimperDipfi AE aequidi- 

itans D X . Et quoniam hy perbole cft A B , cuius diame- 

tcr B N ; lineaque B H feftionem contingit; & ip/i aequi- 
A diftat D F; erit F O aequalis O D. adiungitur autem D E. 
*. fecfidi. crgo reclangulum F E D una cum D O quadrato aequalc 

cft quadrato O E , & ciim E L Jtquidiftct D X ; triangu- 

lum E O L fimile eft triangulo DOX . cft igitur ut to- 

tum quadratumE O ad triangulum E O L, ita ablatum 
19. qulci. quadratum DO adablatumDOX triangulum. quare 
- Sc reliquum re&angulum F E D ad quadrilatcrum D L, 
B ut EOquadratumadtriangulumEOL. fedutquadra- 

tum E Oad E O L triangulum , ita quadratum BCad 

triangulum B C L. ut igitur re&angulum F E Dad qua- 

drilaterum D L , itaquadratum BC ad BCL triangu- 
C D lum. sequale autem eft quadrilaterum D L triangulo A E G, & triangulum B C L 

triangulo ACH. ergo ut F E D rc&angulum ad triangulum A E G , ita qua- 

dratuin B C ad A C H triangulum . fcdut triangulum A EG ad quadratum^ 

ii A , ita triangulum ACHad quadratum A C . cx aequali igitur ut quadratum 

B C ad quadratum C A , ita rcftangulum F E D ad E A quadratum . 

EVTOCIVS. 

/ N aliquibut exemplaribut alia demonftratio buiut thcorematit invenitur ' cunu 
un anquc fcttioncmcontingcntetre&tlineaconvcniant . ' 

SINT 
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SINT cniin oppofitce fcftiones A,B; quas contingant linesAC, CB in 
punfto C convcnicntcs : furaaturque aliquod pun&um O 
inBfcCtione; &abco ducatur DEF, lpfi AC «equidi- 
rtans . Dico ut quadratum A C ad C B quadratum , ita eflc 
rcftangulura EFDad quadratum P B . Ducaiur cnim pcr 
A diamctcr A H G ; & pcr B,G ducantur B L , G K aequi- 
diftantcs £ F . Quoniam igitur B H in pun&o B h ypcrbo- 
kn contingic , & ordinatim applicata cft B L : crit ut A L 
ad L G , ita A H ad H G . fcdutALadLG, ita CB ad 
B K : &ut AHadHG,itaACadKG, quarcucCBa4 
B K, ita ACadKG: & permutando ut A C ad CB, ita 
G K ad K B . fcd ut quadratum A C ad quadratum C B , 
ita quadratum GK ad K B quadratum ; & ut quadratum 
GK ad quadratura KB , ita demonftratum eft reftan- 
gulum EFD ad quadratum FB. ergo ut quadratunv 
A C ad CB quadratum , ita E F D rc&angulum ad quadratum FB, 

FED. COMMANDINVS. 

ERIT F O xqualis O D . ] Ex qu*dr*ge(im* ottava primi huius , A 
Sed utquadratum EOadEOL triangulum, ita quadratumBC adtrian- B 

gulum B C L . ] Eft citim triunguium B C L /imtlc triungulo EO L: proptere* quod 
iine* £ O *quidi/}*t contingcnti B C . ergo triungulum EOLad tri*ngulum BC Ldu~ "» • 
p iam proportionem h*bet ctus , qu* tfl iint* EO ad B C . qu*dr*tum uutem EO*d qu*r a cxt * 
dratum B C proportionem itidtm h*bet dupiam eiu/dem proportionis . ut igitur qu*dra~ 
tumEOadBC qu*dratum , it* trianguium EOLad trianguium BC L: & permu- 
t*nda ut qu*dr*tum EO *d EO L tri*ngutum^t* quadratum "BC *d triauguium BCL. 
^qualc autcm eft quadrilaterum D L triangulo A E G . ] Ex /exta huius • C 
Et triangulum B C L triaugulo A C H . ] Ex prima huius . D 

IN ALIAM DEMONSTR ATIONEM , QYAM PONIT EVTOCI VS . 

ERIT ut A L ad L G, ita A H ad H G . ] Ex trigeftma/cxta primi huius . B 
Scd ut ALad LG,ita CBadBK .] N*mcUmtri*»gul**A Hc , L H 3 fi- F 
milta ftnt ; ertt ut A H *4 HC , it* L H *d HB : Cr permutandout tAHad H L , 
it* C H *d HB : componcndoque ut tA L ad L H , ttaC B adB H. ut *utemHL*d 
LG , tt*HB*dB K . cx *qu*li tgitur ut A L*dLG, it*C B*dB K. 

Et ut A H ad H G , ita A C ad K G . ] Ob /tmilitudincm vidclicet triangulorum G 
AHC , (j HK. 

Et ut quadratum G K ad quadratum KB, ita dcmonftratum cft re&angu- H 
lum EFD ad quadratum F B . ] Dtmonftratur hoc in dectmafcxta huius. 

THEOREMA XIX. PROPOSITIO XIX. 

* I > 

SI oppofitas fec"tiones duae re£be contingentes in unum con- 
venianti &ducantur contingentibus aequidiltantes , quae& fibi i- 
pfis,& fec"tiom occurrantiut quadrata contingentium inter fefe, 
ita erit re£tangulum contentum lineis , quae mterijciuntur inter 
feclionem & linearum occurfum, ad reftangulum , quod lincis 
fitniliter fumptis contmetur. X SINT 
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S I N T oppofitae fectione* , quaruro diamctri A C , B D , 
contingcotcs A 1 ; , F D , quae in F convcniant : fu- 
mantur autemquasvis puncta , & ab ipfis ducan- 
turGHiKL,MI* XOLlincis AF, FDasqui- 
diftanccs. DicoutAF quadratum ad quadratum 
F D, ita cfle rectjngulum G LI ad rccfcingulura 
M L X . Ducantur cnim pcr X,I Jineae X K , I P 35- 
quidiftantts ipfis AF, FD . Itaquc quuntam uc 
quadratumAF ad A FS triangulum , ltaquadra- 
tum H L ad triangulum H L O , & quadratum H I 
ad trianguJum H 1 P : crit & rcliquum rc&angu- 
lum GLi ad reliquuml POLquadriIaterum,ut 
quadratum A F ad triangulum A F S . acque eft tri- 
B angulum A F S triangulo D F T aequalc, & OPl L 
quadrilaceru quadrilatcro K R X L . ut igitur qua- 
dratum AFad triangulum DTF, icareclangu- 
lum GLI ad quadrilaterum RX L K. cft auccm /j 
uttriangulum DT Fad FDquadratum,itaqua- // 
drilatcrum R X L K ad rectangulum M L X . crgo / 
cxaequali utquadratum AF ad FDquadratum, // 
ita reclangulura G L I ad rcdtangulum MLX. // 

E V T O C I V S.A 
/N alitjuibus codicibus dcmonfiratio huius thcorematit 

invcrutnr huinfwod, , #g 

DVCATVR M L quidcm ipfi F A aequidiftans , 
quac fe&ionem D C fecct ; G L vero aequidiftans F D, & 
ipfam A B fccans : dcmonftrandum eft ut quadratum D 
Fad F A quadratum , ita eflc rcftangulum G L 1 ad rc- 
clangulum MLX. Ducantur cnim pcr taftus A,D dia- 
metri AC,DB j&per C,B ipfae B P , P C contingcnti- 
bus aequidiftantcs . crgo B P, P C fcctiones in pundtis B, 
Ccontingunt. Etquoniam E ccntrum cft fectionum: 
crit B Eipfi E D aequalis , & A E aequalis E C . quare^» 
ctira «quidiftcnt ATF,CSP;&TE arqualis crit E S: 
G & proptcrea B S ipfi DT, triangulumque BPS trian- 
; gulo DTF aequalc . linca igitur B P aequalis cft D F: & 
H fiiniliterCPasqualis A F dcmonftrabitur. fed ut qua- 
dracum B P ad P C quadracum , ica eft rcftangulum G 
L l adre&ahgulumM L X . uc igitur quadratum DF 
adquadratum F A, itaGLI rcCtanguIum ad re&an- 
gulumMLX,- 

ALITER I N IDEM. 
RVRSVS ducatur utraquc lincarum G H K , I H L 
aequidiftans contingcnti/ecanfque DC fe£ioncra: oftcn- 
dcndum cft ut quadratum DF ad quadratum FA, 
ita eflc re&angulura I H Lad rcclangulum G H K. Du- 
«acur enira pcr A taftum diamctcr A C,& per C ipfa C 
* .vi , qu« a:>juidiftet A F. Ergo C M contingct feftionem 
fi Din pun&o C: atqucoric ut qaadratum DM ad qua- 



D 
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dr atutn M C, ita rc&angulum I H L ad recungulum GHK.ut autem D M qua- 
dr atum ad quadratum M C , ita quadratum D F ad quadratum F A . quare ut 
q u adratum D Fad F A quadratum , iu rc&angulum 1 H L ad Tccunguiuniw 

FED. COMMANDINVS. 

ATQV E eft triangul ura A F S triangulo D F T aequale . ) Ex quart* hmius . A 
Et O P I L quadriiaterum quadriiatero K R X L .) Ex feptim* buius. B 
Eft autem ut triangulum D T F ad FD quadratum , iu quadrilaterum R X C 
L K ad rc&angulum M L X. ) Eodem enim modo, <j*o /upr* demonfiratum efi rettan- 
gnlum G L /ad quadrtUttrum /PLO, ut qu*dr*tum A F *d trUngulum osi F S, de- 
monfir*bitur ftiam MLX redanguium ad qu*dril*terHm RX LKe/fe, ut qu*dr*tu 
2> F ad trUngulum D T F . quare & convertendo Ht triangHlum DT F *d quadra- 
tumFD, its erit quadriUterum RX LKadMLX rcEk*nguium . 

INALIASDEMONSTRATIONES, QVJE AB EVTOCIO AFFERVNT VR. 

ERGO B P , P C fc&ioncs in pundlis B,C contingunt . ] Hoc nos demonflravi- D 
MHt in commcntHrijs in quadragefimam quartam primi huius . 

Et quoniam E centrum cft feftionum ; erit B E ipfi E D aequalis, & A E aequa- £ 
lis E C . J Ex trigefimaprimi huiut . 

Quarc cum xquidiftcnt ATF,CSPi&TE aequalis crit E S . ] QuonUm tttim F 
linc* AT F,C S P intcr fe *qHtdtS~iant,crunt triangul* *AT E,C SE fimili*: & pr»- 
pterc* ut iA E *d ET, ita C EadES ; & pcrmutando ut oA Ead EC , it* T E *d 
E S . line* igitur TE,ES inter/e aquaics /unt . & *ddit* S E ipfi EH , & T E ipfi 
E D , crit & B S tqualis D T . 

Triangulumque B P S triangulo D T F «equale . ] 'Rjtr/us enim ob Imcas aquidi- G 
slantes B P,D FJtemque tsi F ,C P : triangulum B P S flmile cfi trianguio DT F; 
&utSB*dBP , it* T Dad DF :& permutand* utTt S *d DT ,it* B P *d D P. 
efl *Htem B S *qu* lis DT,ut demonitr*tum efi . ergo 0"3 P ipfi 'D F . cx quibus 
confiat trianguium B P S trianfuio DT F etiam aquaic ef/o , 

Sed ut quadratum B P ad P C quadratum, iu cft rc&angulum G L I ad re&an- H 
gulum M L X. ) Ex proxime demonftratis . 

Ergo C M continget fcaionem C Din pun&o C . ]E* ijs, qu* dcmonfiravimus in K 
quadragefima m quartam primi huiut . 

Atque erit ut quadratum D M ad quadratutn M C , iu re&angulum I H L ad L 
reaangulum GHK.)£* decim* fcptim* huius . 

Vt autem D M quadratum ad quadratum M C iu quadutum D F ad quadra- M 
tum F A. ] lifdcmtnim mancntibus ,dHcatur r DC;& tun&* F E prodmatur t ut cum Itne* 
C M U pun&o Nconveniat : erit,ex trigefima /eptim* & trigefima nan* fccmndi huius, 
F E Nrecia dUmetcr oppo(it*rum fcttionum ; qu* ipfi D C *quidifi*bit.<S' iccirco trian- 
gula'D MC , FMNinter/efimiliaerunt. itaque ut P Mad MN, it* DM ad 
MC : & ptrmutando ut F Mad MD , ita NMad MC . ergo contpontndo , conver- 
tendoqne ut M Dad D F , itaMC adC N: & rur/us permutnndo ut D Mad MC, 
ita D F adC N. ciJ autcm F tsiipfi C Naquaiis ; quod Um dcmanfhatum /uit . qu*- 
rt utDMadMC ,ita DF adF A.ut igitur quadratum DMadMC quadratum, 
ita quadratum DF ad quadratum F , 

THEOREMA XX. PROPOSITIO XX. 

SI oppofitas fe&iones duac re£be lineac contingentes fibiipfc 

X 2 occur- 
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occurrant j &per occurfum ducatur linea taclus coniungenti ae- 
quidiftans, quae fecet utranque feclionem, ducaturautem aliali- 
nea aequidiftans eidem , feclionefque & contingentes fecans : erit 
ut reclangulum contentum lineis , quae inter occurfum con- 
tingentium & fecliones interijciuntur,ad quadratum lineae con- 
tingentis, ita reclangulum, quod continetur lineis interfecliones 
& contingente interie£tis , ad quadratum lineae ad taclum abfciflfae . 

SINT oppofitas fcaiones AB, CD, quarum ccntrum E , & A F , FC linea: 
contingentes : iungantur autem A C , E F , A E , & protrahantur perquc F du- 
catur BFHD ipfiAC a;auidiftans, & fumpto in fe&ione quo- v 
vis punclo G , ducatur GLSMN X atquidiftans A C . Dico \ 
ut re&angulum B F D ad quadratum F A , ita cflc rcftangu- ^ 
lum GLXad quadratum A L. Ducanturenim a pun&is G,B 
Jincae G P , B R aequidiftantes ipfi A F . Et quoniam ut qua- 
dratumBFad BFRtriangulum, itaquadratum GSadtri- 
A angulum G S P , & quadratum L S ad triangulum L S F: erit 
£ q & reliquum re&angul um G L X ad quadrilatcrum G L F P , 
D ut quadratum B F ad triangulum B FR, quadratumautcm 
£ B F aequale eft rc&angulo B F D , triangulumquc B R F tri- 
angulo AFH, & quadrilatcrum G L F P triangulo A LN . 
ergo ut reflangulum BFDad triangulum AFH, itaGLX 
re&angulum ad triangulum A LN. fed ut triangulum A F H 
ad quadratum A F , lta triangulum A L N ad quadratum_, / 
AL. cx «quali igitur ut reaangulum BFD ad quadratumFA, ita rc£an« 
gulum GLX ad quadratum AL. 

FED. COMMANDINVS. 

A. ERIT & reliquum rertangulum G L X ad quadrilatcrum G L F P, ut qua- 
sjecnndi dratum B Fad triangulum B F R. ) £* decima noaa quinti , nam reflangulum G LX 

und cum quadrato L S aquale efl quadrato <j S . quare fid quadrato <j S auferatur L S 

quadratum; relinqutturrefiangulumG LX . 
B Vt quadratum BFad triangulum BFR.) Defidcrabantur hac in Graco codice f 

qua not fupplevimttt . 

C Quadratum autcm B F xquale cft re&angulo B F D. } Linea enim 7t F , F D 
aqualet funt ; ckm refla diameter ft EF , utex trigefima ofrava & trigefima nona 
Jccundt huiut manifefie apparet , 

D Triangulumque B R F triangulo A F H . ) Nam ex quadragefima quinta primi 
huiut triangulum» B R F maius efl , qudm triangulum E H F, triangulo F AE. qua- 
re fequitur triangutum H R F aquale effe duobut triangults E HF , E oA F , hoc eff 
aquale tria»guto-tst F H . 

E Et quadriiaterum G L F P triangulo A L N ,) Ex quinta huius . 

THEOREMA XXI. PROPOSITIO XXI. 

IISDEM pofitis , (i in fe&ione duo puncta fumantur j & 
per ipfa ducantur re&ae lineae^ una quidem contingenti aequidi- 

ftans, 
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ftans, altera verb aequidiftans lincae taclus coniungcntii quae & 
fibiiplis & fec~honibus occurrant : erit ut rcclangulum conten- 
tum lineis, quas interijciuntunnteroccurfum contingentium &c 
lectiones , ad quadratum contingentis , ita reclangulum conten- 
tum lineis, inter fe&iones & linearum occurfum interieclis , ad ^ 
reflangulum, quod lineis fimiliter fumptis continetur. 

SINT cadem,qux fupra: & fumptis in fcftione pun&is G,K , pcrea ducantur 
NZGOPR , KST ipfi A F aequidiftantcs; &GLM,KO VlXtn jcquidi- 
itantcsAC. Dico ut rcftangulum BFDad quadratumFA, ita eflcKOft rc- 
ttangulum ad rcttangulum NOG, Quoniam 
cnim cft utquadratum A F ad triangulum AFH, 
ita quadratum A L ad A L M triangulum , & 
quadratum Z O ad triangulum ZOt,& qua- 
dratum Z G ad triangulum Z G M : erit ut to- 
tum quadrarum Z O ad totum triangulum ZO 
* , itaquadratum ZGablatumad ablatumtri- 
angulum Z G M.quarc & rdiquum rcftangulum 
N O G ad reiiquum quadrilatcrum G Ot M 
crit, utquadratum AFad AFH triangulum. 

fed triangulum A F H sequale cft trianguk» B Y I / B 

F,&quadrilatcrura GOtM quadrilatcro KO #k \1/ C 
R T. crgo ut quadratum A F ad triangulum B Y 
F, ita reftangulum N O G ad quadrilatcruro K O 

RT. utautcratriangulumBYF ad quadratum B F, fcoceH ad reclangulum 
B F D , ita demonftratum eft quadrilaterum K O R T ad reftangulum K O sx . cx 
squali igitur ut A Fquadratum ad re&angulumB F D ita rc&angulum NOG 
ad rc&angulum K O si ; & convcrtcndo ut rc&angulum B F D ad quadratum 
F A , ita KO si rcftangulum ad reftangulutn N O G . 

FED. COMM ANDINVS. 

» 

AD rcclangulum, quod lineis fimilitcr fumptis continctur .) Htc «#/ *ddidim*s t A 
qut in C r*co codice defidcrdri vidcb*nt*r, vel nlia in enndem fentcmtinm • 

Scd triangulum A F H aequalc cft triangulo B Y F . ) Se<j*it*r hec ex qtmdr*- B 
g cfim* <j*int m primi h*i*t , *t not prexime oflendimns , 

Et quadrilaterum GOtM quadrilatero KORT)?* decim* fec*nd* h*i*s . C 

Vtautcra triangulumB YF ad quadratum B F , hoc eft ad rctlangulum BF D 
D, ita dcmonftratum cftquadrilatcrum K O R T ad retlangulum KOn.) De- 
monftr*bim*s enim 3 *t in mnteccdentc, rett*ng*l*m KO Slad <j**dril*ter*m KO BT 
ita effe , */ <j*adrM*m 3 F, hoc efl reti»n£ul*m B P D *d tri**i*l*m 'B FT . <j**rc 
& convcrtendo . 

THEOREMA XXII. PROPOSITIO XXII. 

SI oppofitas fecliones contingantduxreftae linex, inter (eae- 
quidiftantes > ducantur autem aliae lineae , quae & (ibi ipfis & fe- 
ftionibus occurrant, unaquidcm contingenti aequidiftans , altera 

vero 
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verb xquidiftans ci , quae taclus coniungit : erit ut tranfverfum 
latus ad re&umfigurae, quaeadlineamtactusconiungentem con- 
itituitur, ita reclangulum,contentum lineis inter fectionem&li- 
nearum occurfum interiec"tis , ad re&angulum, quodlineisfimi- 
liter fumptis continetur. 

SINT oppofitae fcaioncs A, B; quas contingant re£as lincac A C , B D intcr fc 
sequidiftantcs: & iuntta A B, ducatur E X G lpfi A B asqui* ^ 
diftans &KELM asquidiftans A C . Dico ut A B ad rc- \ 
ftum figurse utus , ita elic G E X rc£ungulum ad rcftangu- 
lum K.£M.Ducanturcnimpcr X,G UneajGF, X IM lpii 
A C jcquidiftantes . Et quoniam A C, B D, squidiftantes m- 

\ tcrfc, fcOionescontingunt: crit& ABdiamcter; &lineae 

B K L X N , G F ad iplara ordinatim applicabuntur . ut igi- 
tur A Bad rcftum iatus , ita B L A reftangulum ad quadra- 
tum L K , & rc&angulum BN Aad quadratum N X , hoc 
eft ad quadratum L fi . quarc ut totum reftangulum B L A 
ad totum quadratum K L, ita erit rcdangulum B N A abla- 

C tum , hoclft F A N , qu6d N A , B F squalcs iint, ad abla- 

D tum quadratum L fi . rcliquum igitur rLN rcftangulum 
ad rcliq uura reOangulum KfiM crit , ut A B ad rcft um la- 
tus . eft autcm re&angulum F L N aequale ipfi G E X . ergoK/^f 
ut A B tranlvcrfum figurac latus ad rc&um , ita G £ X redtungulum ad rc&angu- 

lumKEM. COMMANDINVS. ^ 

A ERIT & A B diamcter . ) Ndm fitABnon cft didmcter ; per centrum non tranfi- 
bit . quarc «^C , B D convcntcnt interfefe ad eafdem partes ceKtn y cx trigeftmaprima 
fecundi huins ; quod quidem fieri non poteft . ponebantur enim aqnidiftantes , 
0 Vt igitur ABad re&um latus , iu B L A reftangulum ad quadratum L K . ) 




£ v vtrcfima primd primi huius . ' 
r Quod N A, B F acquaJes fint.) Efi enim ut quadratum NXad rettangulum 
■ B NtA, itafettionit *Arettum latus ad tranfvcrfum : 6' ut quadratum FCjadre- 
l\'L Timi Itanrulum %st F B , ita fettionis B rcttum latus ad tranfverfum . harum autemfctiio- 
numtranfvcrfum latns idem cft , videlicet A B : & felitonis A latus rcStum cfi a^uale 
rcttolaterifetiionis B ; quodapparct ex dectma quartaprimi huius . ut igttnr quadra- 
tum NX ad rcttangulum B Nesi, ita quadratum F<jadeAF*B retlangulum: & p:r~ 
mutando ut quadratum N X ad quadratum F G , ita rcttangulum B N A ad rciUngu- 
lum A F B.fcd quadratum NX cft aqualc quadrato F <j, quod Itnca NX aquatis F^, 
efienim NX Cj F parallclogrammum . ergo retlanguliiM B N A rettangulo A F B e/f 
xiuaie : cr proptcrea fcquitur Uncam N A ipfi F "B aqualem ejfc , ex lcmmate,quod con~ 
fcripfimus infcxtam dccimam fecundi butus 
D Reliquum igitur FLN reOangulum ad rchquum rcAangulum K E M cnt , 
ut A B ad reftura latus .) Rettangulum enim B L Afuperat rcclangulum B NA re^ 
St.mgulo F LN; quod Pappus in quarto lemmate demonftravit . 

THEO^EMA XXIII. PROPOSIT IO XXIII. 
SI in oppofitis fe£tionibus , quae coniugatae appellantur duae 

v irmft?P 
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reclx linex oppofitas feitiones contingentes conveniant in qua- 
vis lectione i ducantur autem aliquac lineae contingentibus sequi- 
diitantes, qux & fibi ipfis , & alijs feclionibus oppohtis occurrant: 
ut quadrata contingentium inter fefe , itaerit re&angulum con- 
tentum lineis, quacinter fec"tiones*& occurfuminterijciuntur,ad 
re&angulum , quod lineis fimibter fumptis continetur. 

SINT oppoGt* fcaioncs,quae coniugatae appellantur A B, C D , E F, G H ; fit- 
quc earum ccntrum K : & fcttiones AB,EF contingant reOx lineae A V C L , 
E Qp L, convcnicntcsin L ; & iunaa; A K , E K ad B,F producantur: a puncto 
autcm G ducatur GMN XQipfiAL aequidiftans ; & a 
puncto H ducatur H F R X S aequidiftans E L . Dico ut 
quadratum E L ad quadratum L A, ita cfle H X S rc£an- 
gulum ad reftangulum G X O . Ducatur enim per S linea 

5 T aequidiftans A L : & per O ducatur O Y ipd ELn* 
quidiftans . Quoniam igitur oppofitarum feclionum, quac 
coniugatae appcllantur , A B , C D , EF, GH diameter 
eft B £ ; & E L fe&ionem contingit; ipfique aequidiftans 
du&a cft H S: crit H P asqualis P S, & cadcm rationc GxM 
aegualisMO. ocquoniamut quadratum ELadEVL 
triangulum , ita clt quadratum P S ad triangulum PTS, 

6 quadratum P X ad triangulum P N X : crit & rdiquu 
re&angulum H X S ad quadrilatcrum T N X S , ut qua 
dratum E L ad triangulum E V L . fed* fi V L triangu , 
lum aequaleeft triangujo ALQ^ & quadrdaterum T N X S xjuadrilatero XR B 
Y O . ut igitur quadratura E L ad A L Qtriangulum , ita re&angulum H X S ad 
quadrilatcrum X R Y O . ut autem triangulum A QL ad quadratum A L , ita C 
quadrilatcrum X R Y O ad reclangulum G X O . ergo ex aequaJi ut quadratum 
ELad quadratum L A , tta eft H XS rcftangulumad rcftangulumG X O. 

EVTOCIVS. 

HOC tbeoremaplures habet cafus , quemadmodum & alia : verum quoniam in alt- 
quibus exemplaribut loco tbeorematum cafus de/cripti inveniuntur, & tUia quadam de~ 
monftrationes j nobis vi/um efi ip/as auferre . Pt autem U , tjut in hac inciderint , e.v 
differenti appofitione /ertteatiam meam perpendere pojfmt j tas in commentarijs ex- 

pofuimus . 

ITAQVE contingcntibus aequidiftantes G K 0,H K 
Spcrccntrum, quod fic K,tran(eant .Dicoiam utqua- 
dratum E L ad quadratum L A , itactiameflc rc&an- 
gulum H K S ad rc&angulum G K O . Ducantur cnim 
per G,H Jir.cs G M , H N , quae contingentibus aequi- 
diftent: crit triangulum G K M triangulo A K T aequa- 
le . tfiaagulum autem HKN aequaJc triangulo E K P, 
& trianguio E K P aequale A K T triangulum.ergo tri- 
anguium G K M ipfi H K N aequale erit . fed ut qua- 
dratum & Lad triangulum L E T , ita quadratum G K 
ad trianpulum H K N : atque eft trianguium L E T «- 
qualc tnanguioL A P ; triangulum vero H K N trian- 
gulp G K M . ut igitur quadratum E L ad triangulum 

LAP, 
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L A P , ita quadratum HKad triangulum GKM: &ut triangulum L APad 
quadracum L A , ita criangulum G K M ad quadratum G K . ergo ex squaii ut 
quadraclim E Lad quadratum LA, iu quadratumHK, hoccft rectanguluin 
HKS ad quadratum G K, hoc cft ad rcc"ungulum GKO . 

IISDEM mancntibus,fi linca H K P , qux ipfi E L ajauidiftans ducitur, tranf- 

eat per K centrum; G O vcrd per centrtun non tranfeac. Dico fiisiliter ut quadra- 

tum E L ad quadratum L A, iu eflc recungulum H X P ad rccungulum G X O. 

Ducantur enim per O,PyC0ntingcntibus squidiftancw , 
P OR, PS. Et quoniam trianguJum M O R maius cft, 

quaro trianguluimM N K, triangulo A K T . triangu- 

Jum autcm A K T «equaie eft triangulo K S P . crit M O 

R triangulum aequaic triangulis M N K , K S P . quarc 

fublato communi, videlicet triangulo M X K , rcliquum 

quadrilaccruin X S quadrilatero X R cft apqualc . qudd 

cum fit ut quadratum E L ad triangulum E L T , ita_> 

quadratum K P ad crianguium K PS, & ica quadratum 

K X ad triangulum K X N : eric uc quadracum E L ad 

E L T triangulum , ita reiiquum , rccungulum fciiiccc 

HXPadquadrilaterumXS.eftautemtriangulumEL / t 

T «quale trungulo A L V, & quadr iiaterum X R qua- / J 

driiatcroXS.ergoutquadratum ELad criangujum., / / 
c A L V , iu redungulum H X P ad quadriiacerum X S . & eadcm racione uc tri- 
" anguiumALVad quadraturaAL, iu quadrilaterum XS ad redungulunu 

G X O . cx squali igitur ut quadracum ELad quadracum L A , iu rccungulum 

H X P ad rccunguium GX O . 

F E D. COMM ANDINVS. 

a SED E V L triangulum ajqualc eft criangulo A L QJ) Ex quarta kuius . 

B Et quadrilacerum TNXS quadrilacero X R Y O .) Hocnes fupra denunflra- 
vimut in commentarijs in quintam decimam propofitionem buius libri . 

q Vtautem criangulum A QL ad quadrilaccrum A L , ica quadrilacerum X R 
Y O ad rectangulum GXO.) Eodem emm modo, quo fupra, demonflrabimus retlan- 
gulum (jXOad quadrilaterum X RTO ita cffc> ut quadratum eA L ad AL Qrrian- 
gulum . quare & convertend» quadrilaterum X RTO ad reStangutum <j X Q erit , 
ut triangulum tA L (£ad quadratum eA L . 

IN ALIAS DEMONSTRATIONES, QVJE AB EVTOCIO AFFERVNTVR. 

ERIT criangulum GKM criangulo A K T asquale ; triangulum autcm HKN 
U aqualc triangulo EKP. ] Hocenimfnpra demonfiratum cfi in quinta decima pro- 
pojitione huius libri . 

r Et triangulo E K P acquale A K T triangulum . ] Ex quarta buius . 

^ Ec quoniam criangulum M O R maius cft , quam trianguiura MNK, trian- • 

" gulo AKT.) Ex eadem quinta decima huiur . 

Et cadcm ratione ut triangulum A L V ad quadratum A L . ita quadrilate- 
rum X S ad rcitangulum G X O . ) fi enim quadratum AL ad triangulum ALV, 
tta esl quadratum M O ad triangulum MO R : & ita quadratum MX ad tritngulum 
MX K. quare reliquum re&angulum G X O ad quadrilaterum X 'R^erityUt quadratum 
tALad triangulum osf L V: & convertenda quadrilaterum XR*boc efi X S ad re- 
livigtdum q XO,ut triangulum tAL Vad quadratum tA L . 

THE- 
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THEOREMA XXIV. PROPOSITIO XXIV. 

SI in oppofiris feftionibus , quasconmgatasappellamus,^ccn- 
tro ad fe&iones ducantur duae re£fae lineaes quarum unaquidem 
fittranfverfadiameter, alteravero refta > & ducaturaliaelineae his 
diametris xquidiltantes , quae&fibiipfis &fe&ionibus occurrant, 
itaut occurfusfit in loco inter quatuor fecliones intermedio : re- 
Ctangulum,contenturaportionibus lineae diamctrotranfverfaeae- 
quidiftantis,unacum eo,ad quod re&angulum e* portionibus li- 
neae aequidiltantis re£tx diametro proportionem habet eandem , 
quam diametri rec^quadraniroadquachammtraniverfae, acqua- 
leerit duplo quadrati , quod a ciiin^tranrVerfacdiametri confti- 

tuitur. :^>u.,.yj,: v ) j | 

• ■ 

p * - * 

SINT oppoficae fe&iones, quas coniugacasappellamus, A,B,C,D, quarura 
centrum £ : perque E ducacur A £ C cranfvcrfa diamccer , & D E B rcfta , & 
ducantur FGHIKL. MNXOPR aequidiftanccs ipfis A C, D B, qua; in pun- 
&o X conveniant : fic autcm X priiis intra angulum S £ V, vel Y £ T. Dico rc- 
«Stangulum F X L unacum eo, ad quod rcdtangulum M X R proportionem habec 
candem, quara D B quadratum adquadracum AC, xqualeeiTeduploquadrati 
A £ . Ducantur enim afymptoti fcctionum S£T,YEv:6cperA ducacur S G 
A V fe&ioncm concingcns . Quoniam igicur re&angulum 5 A V asquale cft qua- 
drato D £: erit ut rc&angulum S A V ad quadratum E A , itt quadratum D E 
ad E A quadracura . redtangulum autcm S A V ad quadratum E A proportio- aj< Ktt . 
ncm habet compoficam ex proporcione SA ad AE &e* VA 
proportionc V A ad A E . fcd uc 3 A ad A E, ica N X ad ys 
X H: & ut V A ad A E, ica P X ad X K - r quare proportio 
quadraci D E ad quadratum E A componitur cx proporci- 

onc N X ad X H & proporcione P X ad XK. proportio au- \ \Q" / / ^ »i . seni. 
tem re&anguli P X N ad rcftangulum K X H compofica cft 
cxcifdcm proportionibus . utigitur quadratum DE &d 
E A quadracum, ica rettangulum P X N ad rcftangulum „ 
KXH: & propcerca ut quadracumDE ad quadratunV '' /'/ _\_\ n. quiri. 
EA, icaquadracum DE una cum reftanguJo P X N ad Mi^l^kJ-^P' 
quadracum E A unicum rcltangulo KXH. atquc cft / /*^*\ \ B 
quadracum D E asquale rc&angulo P M N, hoc cft retlan- / / \ \ C . 
gulo RNM i & quadratu E A sequale rcctangulo KFH, // \ \ 

hoc eft LHF. quarc ut quadratum DE ad quadratum E A, ita reclangti- 
lum PXN una cum retangulo R N M ad rcclangulum K X H unacurrL, 
rcftanguloLHF.rcdtanguluraautemPXN una cum reftangulo R N M aequa* D 
lccft rc£ang-u)o RXM. crgo ut quadratum D E ad quadratum E A , ita RXM 
rcclsMijgilum ad rec*tangulum K X H una cum rcftangulo K F H . itaquc dcmon- E 
ftrare oportct rc&angulum F X L una cum reftangulo K X H , & rc&angulo K P 
H zquale duploquadrati E A. communc aufcracur quadracu A E, hoc cft reclan- 
gulum K F H. rehquum igitur redtangulum KX H una cum rc£tangulo LXFdc- 
monftrandum cft asquale quadrato A E : quod quidcm iu fe habet. nam rcclangu- 
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lumKXKiinacum rcaan**lo L&F*qua]oeft rcaaqguloKFH, hoceft A E 

qU 0>Dlcniant dcindc F L , M J^.in.una afymptoton ad pun- 
aumH : crit rcftangulum L asquale ^«adraeo A E , 
& reftangulutn MHR»quale.quadfata D£:, quarc,uj. 
quadratuin DE ad duad>atuox B A f: lUXcftAngulu^ 
H K ad rcaangulum FH L; &; proptcrca.oftendcndum ctt 
duplum Hftanguli F'H L «qualc dujplo quadraq A'E; 
illudvcrditaeflepcrfpicuicouftat . • • - ? , . . 
F Sit poftrcmo X W angulum S E Y> ycl y E T:crit fimi- 
litcr ob coiuunftioncm propprtionum ut quadratum u c 
adquadratum EA, ita P^H rc^hmgulainid rcgaogu- 
lum K X H. fcd quadratOtD ft.FC^n^ulum N , aoc 
cft R N M cft ajquaJc; A quadrato ^jm&^&m 
lum LHF. ergout rc&ariguiura R N MadreaanguUim- 
LHF, ita abtatum P X N rcftangulumad abla^um rca^o- 
„ eulum K X H . reliquum igitur rcaangulura R \ W aa 
G Fcliquum , vidclicct ad cxceftum , quo q"adratum A b 
cxccdit rcaangulum K X H, eft ut quadratum D E ad qua- 
dratuui E A. itaque dtmonifcai* opottAt reftangulum t X 
' L unsi eufln cxcettu-, quo quadratum • A* exCodit JV.A". 
rcaang^um, a^ualeWdujito ^uadratt A £ . cwou- 
nc auferalur AE.quadratum ,1 hocgft rcaanguiumr W V* 
erfco <kmonft#andum e4t refio«umr<aangaluro KJi.H u- 
nafcoitmctffu , quoquadratum A'B ! «xccditjrtaangul:um 
K X H , qiiadrato A E aiqualc cfle : quod quidcrn ita elt. 
f nam iminus y hoc eft rcaaogulum K X H una^cum exccttu 
efl aequalc maion , videjicol quadratoA E«, 

F E D. C O M.M'A N D I N V S. 

» QVONIAM igitur rcaangulumS AY ajquale eft quadratp DE.J Ex qnh 

qkattfima fexta primi , C )t,tt.ajti k*a, hknts . utrknque cnim efi aqkatc quatfapa 
" tilkSa,qk**dd,amei>UACionfluu,tkr. 
B Atquc cll quadratun[ p.EsquaJe rcaan^ulo PM N . ] E* undtcima fccundi 

hnins . , ■ . - . . 

q Hoc cft rcaangulo R N M 0 S* nt ' m "*V*c* MN , P R inter fc aq*atet, ex otla- 

vafccttndinuiMS . )' - • ....... ' , * 

D Rcaangulum autcm .P X N una cum rcaangulo R N M arqualc cft rc- 

aangujo R X M . ) H* c nai demenflrdvimnt m comment^rtjf in fextkm lcmmd* 

E ^Twquc dcmQnftrarc oportct rcaanguIum F X L una cum rcaangulo K X H . 3 

E/fxntm qttadr.atkm 'Z> H adqkadratkm es4 C, kt qkadratkm D £ ad qkadratkm E A , 
quod k*r,knqkt ktrikfqkc quadrttplkmflt . crgokt qit.xdratkm D r B ad ejuadratkm AC, 
ita rtfiangjtium R X M'*d rcftangulkm K X H und cum rellangulo KF H. rettangu- 
lum tttttcm K X Hknitkm rcftangulo L X F cfl aquale rettangkio K F H,hot • efi qka- 
drat» t*i E ; qkod not in quintum Fappi lemma dcmonftra,vimkt . Ji igitkr ntri- 
quc addatur lommuvc quadratum Ji E ; ertt rcEtangktkm F X L kr.a cum rc- 
clanouie K X H & quadrato *Si E , hoc^fl retlanguto K F H aquale rcltangu* 
lo ft F H <j quadrato AX, bec cfi duple efuadrati esf ■ E . quod qkidctn dcmon- 
flrarc opertcbat . 
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Erit fimilitcr ob coniundiionera proportionum uc quadratam D E ad quadra- P 
tum E A .] Hac demonitrabitur cadcm prorfus ratione , qua fupra ufifutmus . 

Rcliquum igitur rcftangulum R X M ad reliquum, viddicetad cxceflum , quo G 
quadraturaAEcxceditredangulumKXH.] Nam rcttauguium P M N , boc est 
R N M excedit 'P X Nrcttangulum ,rcit*nguto 'RX M , ut dcmonfiravimus , quore 
rciiquum rc&anjulum RX M *d reitquum , quo rcttangutum L H F , hoc cSl quodru- 
tnm*s4£ excedit rettangulum K X H, erit ut rt&omgulum R N M *d re&ungutum 
LHF yhocefi ut quadrotum D E od quodratum E A, vidclicet ut quodrotmm '£> B *d 
qutidrAtum tsf C , 

Eft ut quadratum D E ad quadratum E A. ) H*c not oddidimus , qm* deftderori h 

videbantur . 

• Ergo demonftrandum efl reJiquum rcdtangulum K X H una cum cxccflu , quo K 
quadratum A E exccdit re&angulum K X H quadrato A E asqualc cflc .) Re£t*n- 
jruimm enim F X L excedit rettanrutum FHL, re&*nguh K X H, 



THEOREMA XXV. PROPOSITIO 



V. 



IISDEM pofitis, fit linearum fpfis AC, B D aequidiftantium 
occurfus in una feclionum D,B > atquein pun£loX,utpon*tum 
eit. Dico re£tangulum contentum portionibus lineae, quaetranf- 
verfx diametro aequidiftat , videlicet O X N maius elle , quarti' 
illud, ad quod reftangulum ex portionibus linese aequidiftantis 
rec"fae diametro, hoc eft RX M , eahdem proportionem habet, 
quam reclae diametri quadratum ad quadratum tranfverfae, du- 
plo quadrati eius , quod acjimidia tranfverfae cjfametri conftituitur . 

EST cnim proptcr eandem rationcm ut quadratum D E ad quadratum-, A 
E A,itareftangulumPX HadrctongulumSX L. qua \\m /// B 

dratum autcm D E asquaic cft rcAangulo P M H, & qua- Y \ /// Q 

dratum E A ajquale reftangulo L K S . ergo ut quadra- 
tum D E ad quadratum E A , ita P M H rettangulum ad 
rcftangulum LKS. itaque quoniamut totum rc&an- 
ulum PXHad totum L X S , iu ablatum re&angulum 
M H ad abJatum L K S , hoc eft ad L T S : crit & rcli- 
quum R X M ad reliquum T X K , ui P E quadratum 
ad quadratum E A. oftendcrc igitur oportct rcctangu- 
lum O X N maiu3 efle , quam rettangulum T X K duplo 
quadrati A E.com.raune auferatur T X K. ergo oftendcn- 
dumrclinquitur reftangulum O T N asqualeduplo qua- 
drati A E; hoc autem ita cflie manifeftdapparet . 

F E D, COMMANDINV& 

EST enim propter eandcm rationem ut quadratum D E ad quadratum E A .] A 
Ex dcmonflrdtis in *ntecedcnte . 

Quadratum autcm D E «quale eft rcftangula P M H . ) Ex undccim* ftcundi B 
kuiuj , ut di&um eft . 

Et quadratum E A aiqualc r.c&angulo L K S . ) £*• decima fccundi huius : Ita ve- C 
ro carri£tndum eft. n*m in (jrut codice lcgitur A O z,& ita injtrius in multis locis . 

Y X Ita « 




D 
E 
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G 
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J> Ita ablatum reftaogulum P M H ad ablatum L K S , hoc eft ad L T S . ] A r w 

1V4 reftituimut, in ^fraco enim codict /cgcbatur: irms ap«p«->o* is y?» n M © <3j>w dtcuftbvv 
Ciri A O 2 nmVi n Jt» Y- 2 O,hoc ejf ita abtatum rtd&ngnlHfn PM H ad ablatum LO S, 
hoccftadTSO. 

£ Erit&reliquumRXMadreliquum TXK,utD Equadratumad quadratu 
E A . ) Nam rectangutum ( P X H/uperat rettangnium RX M, retlAnguh P M H , 
cx (juarte lemmate Pappi : rcclangulum vero L X S,ex /exto temmate eiu/dem Juperat 
rttlangutum t X K, reBangule LKS . 
F Communc auferatur T X K. crgo oftendcndum relinquitur reftangulum OTN 
exi.parte «^uale duplo quadrati A E.] RcHangulumenimOX Ne/f tfkalercilanguloT X K 
i. lem. nnd cum rettangulo OTV. 

G Hoc autem ita cfle manifcfto apparet .) Ex vigefima tertia/ecundi buiut , 

THEOREMA XXVI. PROPOSITIQ XXVI. [ 

QV OD fi xquidiftantiumoccurfus adpunclum X fit in una 
feclionum A,C, ut pofitum eft: reclangulum, quod continetur 
portionibus lineae aequidiftantis tranfverfae diametro , hoc eft L 
XF minus erit , quam lllud, ad quod re&aneulum pcrtioriibus 1 
alterius lineae conten^um ,: {ioc ett RXG.eandem propdrtioncm 
habet,quam reclxdiarrietriquadratumad quadratum tranfverfae, 
duplo quadrati eius , quod a dimidia tranfverfae diametri confti- 
tuitur. ; 

QyONIAM cnim prqpter eadcra , quaj priiis di& a 
fiiht, utquadratumDEadquadratum E A,rtacft V 
X S reftangulum ad re&angulum K X H: habebit totum 
re-ftangulum RX-G- ad rettangulum K X H una cUrrL, 
quadrato AE proportionem eandcm, quam re&frdla- 
-mctri quadratum ad quadratum tranfvcrf* . ergode- 
monftrare oportet rcltangulum L X F minus efle t quam 
1 caangulura KXHuna cum quadrato A E , dtiplo A E 
quadrati . commuiic auferatur quadratum AB, reli- 
quum igitur rc&angulum L X F dctnonftrandum eft mi- 
jius , quam K X H , quadrafo -A E , hoc eft rc&angulo 
C L H F : quod quidein iti'fc habct . nam re&angulum^ 
LHF unacum LXF xqualc eft rettangulo KX H 

FED. COMMA N D I N V S. 

A V T quadratum D E ad quadratum E A , ita eft V X S fe&angulum adrfl- 

£tangulum K X H . Ob compofitionem videticet proportionum . 
» Habcbit totum rediang.ulum R X G ad rcaangulum K X H una cum quadra- 
to A E prbportioncm candcm , quarnpe&ac diamctriquadratum ad quadratum 

■ 



A 

B 





X H. /ed qnadrate D E e^att cfi rdfa^utnmV^^hoc e/f It^S G . auare ut auadra- 
tnm D E ad qtiadratnm E *sf, ita rcttdngulum f X S univum R S <j rtcJangtdo aAre- 

Ban- 
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9mg ulum K X flund cum <ju*drato A E . rrflanguLum autcm VX S *nd cum tt&*n- 
guLo \S (J c/f ajuaie reciaigulo KJC G,cx tjuarto Lcmmatc . *t igitur auadratum D E 
ad cjkadratum E tsf , hoc c/r ut rccta diameiri quadratum ad ejuadratum tranfvcrj* , 
ita rtttangklum KJC <j ad rcciangulum K X H und cum *s4 £ ejuadrat» . 

Nam reaanguium LHF una cum L X F aequale cft rcOangulo K X H . J Ex C 
ejiiarto Lcmmate Pappi . 



THEOREMA XXVII. PROPOSITIO XXVII. 



S I in ellipfi , vel circuli circunferentiaconiugatx diametri du- 
cantur i quarum altera quidem fit re&a , altera verb tranfverfo > 
& ducantur dux reclxlinex diametris xquidiftantes , qux& (ibi 
ipiis & fe&ioni occurrant : quadrata ex portionibus linex xqui- 
diftantis tranfverfx diametro , qux inter fec"rionerrl & linearum 
occurfum interijciuntur,affumentia figurasexportionibus linex, 
qux reclx diametro xquidiftat , inter linearum occurfum & fe- 
ctionem interie&is , fimiles & fimiliter defcriptas ei , qux ad re- 
ctam diametrum conftituitur , quadrato tranfverfx diametri x- 
qualia erunt. • - 



.*-...: 



SIT cllipfis , vel circuli circiinfcrentia A B C t) , cuius centrtrm E : ducantur- 3 
que ipfiusdux coniueatas diamctri,rccta quidcm A E C, tranfverfa verd B E D:& 
ciucantur K FLM, N FGH; qus ipfi A C , ft D fetruidiftent . DiCo quadrata 
N F , F H, alfumcntia figuras ex K F , F M fimiles 1k fitmhter dcfcriptas ei, quas 
rit ad A C , quadrato B D acqualia cflc. Diicatur cnim a jpun&o N linca NX 
quidiftaus A E i qux ad B D ordinatim applicata crit : & B P fit rettum figuras 
latus . Qjpniam igitur ut B P ad A C , ita cft A C ad B D : erit ut P B ad B D, A cor. 

*o.$cxti. 



ica. ACquadratumadquadratum B D. quadratumaiirem B Dtft squale figu 
r*,qua:ad ACconftituitur. 
ergoutPBad BD, ita qua- 
dratum ACad figurara,qux 
cft ad A C . fed ut quadratum 
A C ad figuram , qua: ad A C, * 
ita quadratum N X ac^ ijgura, 
quae fit ab N X , fmulcra jci $ 
quae ad A C : cft autetn & ut P 
B ad B D , ita N X quadra- 
tum ad rcttangulum B X D . 

quare ngura , qua: fit ab N X , hoc cft ab F L , fimilis ci , qua: ad A C , rectangu- * * 
lo B X D eft ajqualis , eodem modo demonftrabimus figuram , quas fit a K L, £- 
railera illi , quaj ad A C , rectanguio B L D aequale m clfc . & quoniara recta linca D 
NH fecatur in partcs acquales in G , & in partcs inacquales in F : quadrata H F , 
F N dupia funt quadratorum H G , G F hoc cllNG, GF. cadcm quoquc ratio* 
ncquadfataMF,FKquadratorum K L, L F funt dupla : & figura; ,qua: riunt 
abMF,'PK,l!miles ei,qu£ adAC, dupla: funt figurarum fimilium, quac a 
K L , L F :*garat aut cm , quas fiunt a K L , L F reftangulis B L D , B X D func 
a:quales & quadrata N G , G F asqualia funt quadratis X E , E L . crgo -qua- 

drata 
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dra ta N F, F H una cum figuris K F , F M fimilibus ci , quas ad A C , dupla func 
I re6angulorum BLD, B A D, & quadratorum XE,EL. itaquc quonum rcdta 




linca B D fccatur in parccs «e- 
quajcs in £ , & m partcs inas- 
quales in X : re&angulum B X 
D una cum X £ quadraco ae- 
quale eft quadraco B E ; fimi- 
liter & re&angulum B L D una 
cumquadraco L£ aequale cft 
B Ectuadrato. quare re£tangu- 
laBXD, BLD, & quadra- 
ta X £ , L £ oequaiia funt du- 
plo quadrati b E . quadraca igicur N F, FHuna cum figuris K F, F M fimilibus 
ei , quae ad A C,dupli quadraci B E fanc dupla . acquc eft quadracum B D duplu 
dupli quadraci B E . ergo quadraca N F , F H aiiumcntia figuras K F , V M fimi- 
lcs ci , qua?ad A C , quadfaco B D aequalia erunc . 

FED. CQMMANDINVS. 

A QVONIAM igitur uc B P ad A C , ita cft A C ad B D . ) Ex difinitionc fccun- 
da diamctri , tjus. mcdiam proportionem babct intcr figur* latcrtt . 

B Quadratum autcm BDeft acquale figurae , qua: ad A C conftituitur . ; Habct 
cnim B 'D mcdiam proportionem intcr iatcrtfigura, ejutfit adtAC,cx dccimatjHinta 
primi hkius , 

C £ft autem &ucPBadBD,uaNX quadracum ad quadratum B X D . )Ex 

D £c quoniam recta linca N H fecacur in parces.asqualcs in G , & in partcs inx- 
quaJes in F : quadrata H F, F N dupla funt quadratorum HGy G F.) Hoc demon- 
ftravtt Emclidts in /ecundo libro Eicmcntorum, propofitionc nona : fcd & alittr dcmon- 
Slrare poffunuts boc pacto . 

Sccetur rctla linca tsfB in partcs aejuales ad punttum C , & in partet ins.eju.iles ad 
D . Dico tjuadrata tA. D f D"B quadratorum DC , C B dupla cffe . Quomam enim 
*AC y C B aqualts funt : crit A D linca , qua 'B C ip/am C D fupcrat . crgo cx 
:js , ejujt dcmonitrttvimus in trigefimam tcrtiam propofttioncm primi huiut , tjnadrata 
•DC,CB aejuali* funt rcttanguio , tjuodbit 7>C B 
continetur, & ejuadrato A D : iccircocjuc tjuadrata . 

D C, C B und cum rcttangulo , tjuod bit D CB con- ^ 1 — ■ — ? 

tinetur, tv" tjuadrato A'D dupla funt ejuadratorum 
♦.sccundi.^^jC ' B.fedejuadratum D B eft atjualc tjuadratis D C , C£B , & rcEtttngu/o , tjuod 
bts 'DCB continetur . tjuadrata igitttr tAD,D r B quadratorum DC,C B funt dupta. 
ejuod dcmonflrare oportcbat . 

THEOREMA XXVIII. PROPOSITIO XXVIII. 

. • ... w * » ' * 

' SI in oppofitis fectionibus , quas coniugatas appellamus, con- 
iugatae dtametri ducantun ut earum altera refla ht, alteratranf- 
vcrfa i & ducantur duae reclse lineae diametris xquidiftantes , qux 
& (ibi ipfis & feclionibus occurrant : quadrata ex pprtionibus li- 
nex afquidiftantis reclae diametro,quae inter linearum occurfum 

&fe> 
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cliones interijciuntur , ad quadrata ex portionibiis.idteriusUneac, 
qux tranfverfe <liametro aequidiftat,inter feclioncs & occurfum 
linearum interieclis , eandem proporrionera habeirt,quam re£tac 
diametri quadratum ad quadratum tranfverfae . 

SINT oppofita; fe&iones , quae coniugatae appellantur, A,B,C,D; quarura 
diamctcr quidcra rcdta fit A E C , tranfverfa verd B E D : & ipGs asquidiftantcs 
ducantur FGHK, LGMN; quje & fibiipfis & fcttionibus occurrant. Dico 
quadrata L G , G N ad quadrata F G , G K eandcm proportioncm habe- 
rc , quam AC cmadratumad quadratum fi D. A pun&iscnim L,F ordinatim 
appliccntur LX.rOi quae aeqmdiftantes crunt diamctris AC,BD; & apun- 
Cto fi ducatur ipfins fi D rc&um latus fi P . Itaque con- 
ftat ut P fi ad fi D , ita efie quadratum A C ad fi D qua- 
dratum , & quadratum A £ ad quadratum £ fi , & qua- 
dratumFOadre&angulumBOD, & re&angulum C 
X A ad quadratum L X . efl igitur ficut unum anteccr 
dentium ad unum confcquentium , ita antecedentia_> 
omnia ad omnia confcqucntia . quare ut auadratum A C 
ad quadratum B D , ita re&angulum C X A una cum 
quadrato A £ & quadrato O F , hoc eft E H , ad 
rcdlangulum DOfi una cum quadrato B E , 6c quadra- 
to L X , hoc cft M E . fed rcftangulum C X A un^ cum 
quadrato A E lequaJeeft quadrato X £ & r/rcljangUj- 
lum DOB una cum quadrato BE aequale quadrato 
OE. crgo ut ACquadratutn ad quadjratum BD, igi 
funt quadrata X E , £ H ad quadrata O E , E M , hoc eft quadrata L M , M G 
ad quadrata P H, H G . quadratorunva W«n h M ? MA dupj^a funt quadrata p 
L G, G N , ut dcmonftratum cft: & qu^ra.tpr^$ . HG quadrata FG , G K 
funt dupla . ut igitur quadratum A C ad a^uad$tu^ jjTD , tta L G , G N qua- r ~ 
drataad quadrata FG, GK, 

F E D, COMM ANDIN V S ( 

ITAQVE conftat, utPBadfi D, ita cflc quadratum ACld B D quadratum.] A 
Efl tnim osiC proportionalis inttr C PB , B f D, cx diftmtioht fccund* diamctri. qua- 
rt ptr corollarium decima nonafcxti ttt P B ad"B D , itaquadratum PB ad quadra- 
tnm %yfC , Cr ita quadratum tstC ad'B D quadrfitum . 

Et quadratum A E ad quadratum E&.1 Ex quinta decima quinti . fi 

Eujuadratum F O. ad rcOangulum B O D. ) N*m tx vigcflma primaprimi buiut Q 
ut fi*ur* rtQum latus ad tranfvtrfum, hoc t!r ut PS adB D , iu F O quadratum ad 
ret$*ngulum BOD. \ 

Et rcftangulura. C X A ad quadratum LX,)^? enim tx tkdtm vigeflmaprim* £) 
primi buiut utfcStionitA tran/vtrfum iatns ad rednm , hoc tfl ut quadratum eslC ad 
quadratum B D , its rttlangulum C X tsf ad'qu*dratum L X . 

Efl igitur ficut unum antccedenuum ad unum confcqucntium , ita anteceden- e 
tia omnia ad omnia confcauentia .) dccinu ftcunda auinti . 

Qnadratorum autcm LM, MG dupla funt tjuadrata N G , QL, ut dc- F 
monftratum eft . ) fnfctundo libro EttmintorHutpropofrHnt nona^ ut diximns . 

THEOREMA XXIX. PROPOSIT IO XXIX. 

IISDEM pofitis , fi linea reclae diametro asquidiftans (ecet afym- 

ptotos 
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ptotos > quadrata cx portionibus ipflus , quae inter lincarum oc- 
curfum , & afymptotos intcri jciuntur , aflumentia dimidium qua- 
drati facli i rec*la diametro , ad quadrata ex portionibus lineae, 
qux tranfverfa? diamctro acquidiltat , inter occurfum linearum 
& aiymptotos interiectis , eandem proportionem habent, quam 
reclse diametri quadratum ad quadratum tranfverfar. 

SINT eadem, quae fupra:& linea L N fecet afym- 

ptotos in punttis X, O. Demonftrandum eft , quadraca_> 
A X G , G O , aflumcntia dimidium quadrati A C , hoc 
** cft duplum quadrati £ A , hoceft duplum reltan- 

guli L X N , ad quadrata F G , G K candem pro- 

portioncm habere , quam AC quadratum ad quadra- 
C tum £ D . Quoniam enim L X aequalis eft O N : qua- 

drata LG, GN fupcrant quadrata XG, GO.duplo 

reftanguli L X N . ergo quadrata X G , G O unacum_, 

duplo quadrati A E xqualia funt quadratisLG,GN. 
D fed L G , G ,N quadrata ad quadrata FG,GK eandcm 

habent proportioncm , quam quadratum AC ad qua- 

dratum & D . quadrata igitur X G , G O una cum du- 
' plo quadrati EA ad quadrata FG, GK candempro- 

portiooem habent, quam A C quadratum ad quadratum BD. 

E V T O C I V 8. 

C QVONIAM enim L X asqualis cft O N : quadrata L G , G N fupcrant qua- 
drata X G , G O, duplo reftanguli L X N. ] Sit rc- 
8* lint* L N ; *kftr*nturqut *b ipf* *qu*lct L X , 
NO , C/ figur*defcrib*tnr : m*nifeftum etl ob (imilitk- 
dinem, O proptere* qkod tint* LX cfl xqnaUt NO, 
qu*drat*LC , D N, A K , MB intcr fc *qu*li* cffe. 
t^Honmm igitur qu*dr*t* , qk* fiknt ex L<j , G N,funt 
<jk*dr4t* A F, F N, & qu* cx <j X, <j O, funt K F,FD. 
/eqkitur ut q**dr*t* cx LG ,G Nfkptrtnt qk*dr*t* tX 
GX ,<jO, gnomonibus HJLS % T rT . quod ckm re- 
ii*ngklkm tj 'D fit *qu*tt rtitunguto M P , & rttJtngu • 
Ikra B HpfiM ti , trunt gnomones i^RS ,T VT equ*- 
let rcci*ngHlit tAM,'DB . fcd tsi Mefl *qn*lt L D; 
red*ngul* vero L D ,D B fnnt , qn* L X N , hoc efl LO N continentur . trgo q»+ 
dr*t*tx LG ,G N, hoccfi %A F , F N fnptr*nt qn*dr*t* exG X , <j O , hoc tfi 
KF,F D, dnplo rttUnguli LXN, hoc tfr rt&MgHlit LD , D B , 

... . . 

FED. COMMANDINVS. 

A ASSVMENTIA dimidium quadrati AC, hoc cftduplum quadrati E A . ) 
Cum tnim line* *A C dupUfit tpftus A E: trit qu*dr*tum A C qu*dr*ti *AE qu*drk- 
pikm , tx vigefim* ftxti , , . 

Ii Hoc eft duplum rcOanguli LXN,)£* dccim* c undi buius , &ex tMnitio- 
ne feeund* diamctri . 
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CONICORVM LIBER IIL 101 

Quoniam cnim L X ajqualis eft O N : quadrata L G , G N fuperant quadrata 
X G , ( i U duplo rcftanguli L X N . ] Conftnt etiam hoc ex ottavo icmmate Pappi . 

Scd L G , G N quadrata ad quadrata F G , G K candcm habcnt proportioncm, 
quanjquadratuui A CadquadratumBD. ] Ex antecedente . 

THEOREMA XXX. PROPOSIT lO XXX. 

S I hyperbolen contingentes duae rec"tae lineae fibi ipfis occur- 
rant > & per taclus linea producatur > per occurfum vero duca- 
tur linea uni afymptoton sequidiftans > (eclionemque & lineam 
coniungentem taclus fecans: quae interijciturinter occurfum & 
lineam taclus coniungentem,a fefhone bifariam dividetur. 

SIT hypcrbolc ABC; quam contingant rea* lincas A D , D C ; afymptoti vc- 
ro (int E F , F G : & iunaa A C , ducatur pcr D linea DKL «quidiftans E F. 
Dico D K ipd K L aqualcm cfle. lungatur cnim F D fi M ; & ex utraquc parte 
producatLr , ut lit F H aequalis F B : & pcr B,K ducantur B E , K. N ajquidiftan- 
tcs AC,quae ordinatim applicatae erunt. Et quoniam tri- H 
anguluin F E B fiinile cft triangulo D K N : crit ut quadra- 
' tutn D N ad quadratum N K , ita quadratum F fi ad fi E 
quadratuin. ut autcm quadratumF Badquadratura B E, 
ita linca H fiad rcftum latus . quarc utquadratum D N ad 
quadratumN K , ita H B ad rcctum latus fed ut H fi.ad rfc- 
aum Jatus,itarcaangulumHNfiadauadratumN K.ut 
igitur quadratum D N ad quadratum N K , itaH NBre* / A 
clangulumad quadratum N K . ergo rc&anguJum HN B / // 
quadrato D N clt asqualc. elt aucem &rcaanguJum M F D M } 
iequale quadrato F 15 ; proptcrea qudd linea A D fctftioncm // L ' ^ 
contingit , & A M ordinatim eft applieata ■ quare reaangulura H N B una cum D 
quadrato B F aequalc clt rcclangulo M F D una cum D N quadratu . fcd reftan- E 
gulum H N B una cum quadrato B F eftaequalc quadrato F N . crgo & reftun- 
gulum M F D una cum quadrato D N «equalc cft quadrato F N: iccircoquc linca F 
D M ad punftum N bitariam fecatur , adiun&am habcusD F. &KN, LMas- 
quidiftantcs lunt . hnca igitur D K ipfi K L cft «equalis. i.leiti. 

FED. COMMANDINVS. 

• * » % h ot * * „ 

VT autcm quadratum F Bad quadratum B E , ita linca H B ad latus rcaum. ] a 

Ex deman/fratts in prima fecundi huius. 

Scd utH Bad rcftum latus, ita reftangulum H NBad quadratum NK.jfJt: jj 

VtvefimA prima primi huius , 

^Eftautcm&rcaangulumMFDasqualequadratoFB^propterca qu6d linea C 
A D fcaionem contingit , & A M ordinatim eft appJicata . ) Ex trtgeftma fepuma 
primi hutut . 

Quarc rcaangulum HNB una cum quadrato B F ajquale eft rcaangulo MFD D 
una cum D N quadrato. ) Sicnim acfnaha addantur , <jua ficnt asjualta erunt . 
Scd reaangulum H N B una cum quadrato fi F cft asquaJc quadrato F N .] Ex E 

fexta fecundi Elcmentorum. 

kcircoque linca D M ad punaura N bifariam fccatur,adiunaam habcns D F.] F 
Ex nono lemmatt Pappi , QT tfs aua in ipfum conftrtpfimus . 

Z THEO- 
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APOLLONII P E R G jE I 
THEOREMA XXXI. PROPOSITIO XXXI. 

SI oppofitas fectiones duae reclse lineae contingentes (ibiiplis 
occurrant > & per taclus linea producatur , per occurfum verb 
ducatur linea afymptoto aequidiftans , quae feclionem & lineam 
taclus coniungentem fecet : linea inter occurfum , & eam , quac 
tac~tus coniungit, interiecta a feclione bifariamdividetur. 

SINT oppofitae fcaioncs A,Bi & contingeqtes lineae AC, CB ; iun&aque 
A B producatur : afymptotos vcrd fit E F i & pcr C ducatur C G H , ipfi E r ae- 
quidiOans. Dico CGaequalem cflcGH . lungatur cnim 
C E , & ad D producatur : & jpcr E,G ducantur E K M N , 
G X ipfi A B aequidiftantcs ; & per K,G ducantur K F , G L 
aequidiftantes CD. Quoniam igitur triangulum KFEfi- 
mile eft triangulo M LG : ut quadratum E K ad quadra- 
A tum K F,ita erit M L quadratum ad quadratum L G . fcd ut 
«.quintf. quadratum EK adquadratum K F , ita dcmonftratum eft 
' NLK reftangu lum ad quadratum L G . crgo rcOangulum 
N L K quadrato M L eft aequalc . commune apponatur qua- 
dratum K E . reftangulum igitur N L K una cum quadra- 
. to K E , hoc cft quadratum L E , hoc eft G X aequale eft 
B quadratis M L , K £ . ut autem quadratum G X ad quadra- 
ta M L , K E , ita quadratura X C ad quadrata L G , K F . 
14 .quinti. ex quibusfequitur quadratumXCaequalecllcquadratis G 

L, K F. atque eft quadratumG L aequalequadrato XE: , 
C D & quadratuK F aequale quadrato dimidiae fecundae diamctri, hoc eft re&angu- 
lo C E D . quadratum igitur C X quadrato X E , 6c re&angulo C E D cft asqua- 
E )c: ac proptcrea linea C D inpartcs quidemaequaiesfecatur ad punftumX,ia 
«.sciti. partes vcro inaequales ad E . & D H aequidtftat G X . ergo C G ipfi G H aequalis 
erit . 

EVTOCIVS. 

'PQSSVMVS etiam hoc theorema demonfirare , Ht antecedcns ; fidue rede linca 
JcZrionem unam contingant : fed quoniam omnino idem e/f, atque iilud, quod in una hy- 
pcrbola dcmonftratum futt ; dcmonfiratio eadem rcpetatur . 

FED. COMMANDINVS. 

A SED ut quadratum E K ad quadratum K F , ita demonftratum eftNLKre- 

dangulum adquadraturnLG.) In antecedentc fcilicet . 
B Vt autem quadratum G X ad quadrata M L , K E , ita quadratum X C ad 
quadrata L G, K f . ) N*m ob fimUitudinem trtangulorum C X G t G LM t F K E , 
ut iinea (j X adXC, ita trit E K ad K F: & permutando ut G X *d E K , ita X C ad 
K F.& cadem rattone dcmonflrabitur ut M Lad E K t ita LG ad K F.quare & com- 
poncrdo ut M L y E K ad EK , itaLG t KFadK F: convertendoquc utEKadML, 
E K , its K F ad LG t k F . quoniam igitur ut G X ad £ K , ita X C ad K F . & ut 
E KadML , £ K t itaK FadLG , K F. erit ex aquali utG X ad M L t E K t 
**.fcxti. ttaX C *d LG t K F . crgo ut quadratum <j X adML t EK quadrata, ita quadratum 
X C ad quadrat* L O , K F . 

C Et quadratum K F aequale quadrato dimidiae fccundae diametrl ] Quadratum 

enim 
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tttim K F eft tjmle quurtd partifigur* , <]** fit ad diumttrum K iV, ex prim* fecundi . 

huius : & cum fecund* diamettr medium proportianem habeat inter fig*r* latera , trit „ . 

dimidit ipfius quadrtttum itidtm dqualt quurtd purti figurd . 
Hoc cft reftangulo C E D.) Ex trigtfimu oiiava primi huiut D 
Ac proptcrea linca C D in parccs quidcm asquales fccatur ad punctum X , in_, E 

partcs vcro inajquales ad E. ) £x deeim* lemmutt Pupfi, 

THEOREMA XXXII. PROPOSITIO XXXII. 

SI hyperbolen duae reclae lineae contingentes fibi ipfis occurrantj 
& per taclus linea producatur, peroccurfum vero contingenti- 
um ducatur linea , taclus coniungenti aequidiftans > & per pun- 
clum, quod coniungentem ta£tus bifariam fecat, ducaturaequi- 
diftans alteri afymptoton: quae interdifrum punclum & lineam 
acquidiftantem interijcitur , a feclione bifariam dividetur. 

, ' ; . ; . * . j. »:.-'• j 2 w « « 

SIT hyperbole A B C , cuius centrum D > & afymptotos D E : contingant au- 
tcm feiftionem lineas A F , F C ; iungaturque C A , & L ; D , & ad G, H produca- 
tur . erit A H asqualis H C . itaque per r ducatur F K ipfi io-kcuo. 
A C asquidjltans ; & per H^H L Kaequidiibuas D/E . Di- q * h "ius. 

co K L ipfi L H «qualem cfle . Ducantur enim per B, L li- 
ncas BE, LM, quae sequidiftcm : AC. Iam cxijs, quae 
demonftrata funt , ut quadratum D B ad quadratum B E, 
ita erit H M quadratum ad quadratum Ml; & rciftangu- 
lum GMBad quadratum M L . reclangulum igitur G M / /K / J* qD,mi '- 
B ajqualc eft quadrato MH.eft autem &HDF rec^ingu- %LL • QJ£ m 

lum quadraco D B aequale ; propterea qudd A F fcdtionera ^Mj&K 
contingit, & AHordinatira applicata eft . ergo rc&angu- / / \ , <.$ecundi 

lum G M B una cum quadrato D B , hoc eft quadratum a/- X \p 

D M aequalc eft rectangulo H D P una cum quadrato M . / \ l9 jmmm 

H: orideolinea FHbitariam fecatur in M , adiun£taiu habcns DF. funtque Pappi. 
K F , L M sequidiftantes . aequalis igitur cft K L ipfi L H . >• Icxti. 

THEOREMA XXXIII. PROPOSITIO XXXIII, ' 

S I oppofitas (e£riones duae reclae linese contingentes fTbi ipfis 
occurrant > & per tafrus linea producatur i per occufum vero con- 
tingentium ducatur linea taclus coniungenti acquidiftans ; & per 
pun£tum,quod coniungentem taclus bifariam fecat, ducaturli- 
neasequidiftans alteri afymptoton, convenienfque cum feclione, 
& cum linea acquidiftante per occurfum ducla : quae inter diclu 
punclum, &lineam acquidiftanteminterijcitur , afe&ione bifari- 
am dividetur* 

» 

SINT oppofit» fcdiones A B C, D E F; & contingentcs lineae A G, G D; ccn- 
trum autem lit H,& afymptotos HK,dudlaquc HG producatur: & iunfta A L D, 

Z x quac 
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,9$«™. ^UfebHariairifhaWh^liiLv *ic*ntatpcrG> HlmeieCGP, BHEipfiA D 
di huius. a_quidiftantes : & pcr L ducatur L M N atquidiftans H K . Dico L M acqualcm 
ellcMiN. Appliccntur enim a pundhs E, M lincap E K, MX 
sequidiltantcs G H ; & pcr M ducatur M P acquidiftans 
A D. Quoniam igttiir ex ijs, quseante demonftrata funt, 
ut quadratum H E ad quidratum E K , ita eft rcftangulum 
i t.qutnti. B X E ad quadratum X M : erit ut H E quadratum ad qua- 
dratucn E K. , ita rcftangulura 0 X E una cum quadrato 
,8. pnmi H E , hoc clt quadratum H X ad quadrata K £, X M. qua- 
huius. dratum autera K E ortenfum _-| sequaJe reftanguk) G H L : 
& quadratum __ M aequale' eft quadrajo H P.ut igjtur qua- 
dratura H E ad quadratum E KT, ita quadracum H X , hoc 
cfl M P ad rc-tangulura G H L una cumquadrato H P. fed 
ut q j adracum H E ad quadraram fi K , ita eft quadratum 
M P ad quadratum P L. quare ut ^uadratumMP ad 
quadratu.n P L , ita quadratum M P ad rc-tangulum G H 
9 quinti. L unu cum quadrow H P : & propterca quadratum LPre.tanguloGHLui.fr 
io.lemm9 cumquadrato HPasqualc crit. ergo redta. linea LG in partcsacqualcsfecatur 
Pappi. ad P , & in partes in«equales ad H . ocfmx icquidiftantcs MP, G N . linca igi- 
»' lextl * tux L M jpfi M N cft jcquali»; 

THEOREMA XXXiV, PROPOSITIO XXXIV. 

SI inunaafymptoton hyperbolae aliquod puncftum fumatur» 
ab eoque recla linea feclionem contiqzat > & per tactum duca- 
tur aequidiftans afymptoto; quae per dictum punclum tranfit,al~ 
teri afymptoto aequidiftans, a fcctione bifariam dividetur. 

' SIT 
pun&o < 

6£ pe B quidcm ducatur F B G aequidiftans C D ; pcr C 

autcm C A G , qua? ipfi D E aequidjftct . Dico lineam CA 

"ajqualap clic A -» t Ducatu/ cnira per A linea A H aiqui- 
^ diltans C P , & per B linca B K asq uidiftans D E . Itaque 
g quoniamC B asquahs cftB E : eut & C K ipfi K D , 6t 
q Df xpli PEasqualis. quod ciira rcdUngulura KxiF a;- 

qua-te lit rc&angulo CAH; & linca BFsequalis DK > 

hoccftCK, & A H iofi D C : re&anguiura D C A asqua* 
D lc cnt rcdtanguJo K C G . ut igitur, D C ad C K, ita C G ad A C, eft autcm 

ipnus C K dupla. crgo & C G dupU CA: iccirCO<juc linca C A ipfi AG eft 

a;^uaiis . 

E V T 0 C I V S. 

ALITER* Sit hyperboie A B, cuios afymptoti C D, D E. 

& contuigcus Cbti asauidiftantes autem CAG, FBG. 

Dito C A ipii A G aequaicm elie . Couiungatur enim A B , 
£ & ad H,K producatur . Itaque quoniam C B «cqualis eft 
u bh: entot Kfl ipti BA arqualls. fcd & KB cft sequa- 
G iis A H. ergo &c C A ipfi AG aiquaiis crit. 



hyperbole A B , afymptoti ver6 C D, D E : & fumpto in linca C D quovis 
) C , pcr ipfum ducat;if C B E fe^tionem contingens; 

k 'j j . . Of* s> - - i J! A_ r\ . ' ^rtf 





FED. 
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FED. COMMANDINVS. 

ITAQVE quoniam CB «equalis e(lBE.)£* tertU fecitndi bmml A 
Erit & C K ipft K D , & D F ipfi F E atqualis . ] £* fecnnda fexti . B 
Qu6d ciiin rc&anguium K B F aequalc fic rcOangulo C AH . ) Ex deeim* C 

fecknda feckndi hmus , 

Vt igitur D C ad C K , ica C G ad A C . ] Ex decima qmnu fexti . D 

IN ALIAM DEMONSTRATIONEM , QVAM AFFERT EVTOCIVS. 

. .. 

ITAQVE quoniam C B «equalis cft B E : crh & K B ipfi B A «equatis . ] Ob fi- E 

mthtudinem nmntjke trmngklarkm tAB C , K A E erit ut C 2? ad r £ tsf t ita E B ad 
'£ K . &pcrmktando ut C B ad B E f ita AB ad B JC. aqkalis igitnr eft k"B ipfi B A. 
Scd 6c K B eft aqualis A H. ) Ex otlavafccmndi bniks. unde fetjkitur &BA anknle P 
etAtf. 

Ergo & C A ipfi A G.aequalis erit. ) Ckm enim trUngklAm AB^fit ttjnaie trian- Q 
gklo A J/C , & iinca B A tjualu tA H : rkrfus eadcm ratione demonfirabitnr iinea 

C %A atjHalis sA G f . 

THEOREMA XXXV. PROPOSITIO XXXV. 

IISDEMpofitis , fi a fumpto pun£to reCta Iinea ducatur, fe- 
clionem in duobus punclis fecans : erit ut tota ad eam , qua: ex- 
tra fumitur, ita inter fefe portiones illius , quac intra fe&ionem 
continetur. 

SIT A B hypcrbolc , cuius afymptoti C D , D E,contingcnfquc C B E , & H B 
asqu.diitans G O. ducatur aute pci C refta linca CALFG , quas fcdioncm in pun- 
ctii A,F iccct . Dico utFCadC A , ita clTc F L ad L A. Ducantur cnim pcr pun- 
fta C,A,B,F linc* C N X , K A V M , O P B R , F Y ipfi D E aequidiftantes : & 
pcr A,F ducantur A P S, T F R M X «equidiftantes r> 
tJ D. Quonum igitur asqualis cft A C ipYi F G : erit "Vv£ A 

& K. A «equaus L G. icd K A cft aequalis D S. crgo %W M.primi. 

& ,T G ipii U S cft ajqualis : & proptcrca C K ipfi c%iS0v? B 

D Y. rurlus quoniam C K asquaiis cft D Y: & D K /^0«?Vns\ 
ipfiC Y «xquaiiscrit. ut igiturDK ad KC, ita YC r> 
adCK: &ut YCadC K,ita FCad C A . fcd ut // VvVVy c 
FCadCA,itaMKadKA,&utMKadKA,ita // \\%sk U 
M D redtanguluin ad rcclangulum D A : ut autcm // \\ X \\ 

DKad KC,itareftanguiuinHKadrc£tangulum // \M N\ 

K N . crgo utrc&angulum M D ad rc£angulum// x \\ 

D A, lta rcaangulum H K ad ipfum K N . atquc cft rcftan^ulum A D asqua!e_» E 
rcaangulo D B,hoc cft ipfi O N . cft cnim linca C B aequalis B E, & DO ipfiOC, F 
quarc ut rcctangulum D M ad O N. ita H K ad K N . rcliquum igitur M H ad 19 
rciiquum B K cft, ut totum DMad totum O N . quod cum rcftangul um K S <e- 
quaic ht HO , communeauferatur D P: crit rcliauum K P rcliquo P H «equale. 
commune apponatur A B. totum igitur K B acqualc cft A H : & ut M D ad D A, q 
itaM HadH A, icd ut M D ad D A, ita iinea M K ad K A, hoc cft F C ad C A : M 
utautcmMHadH A,itaM Vad V A,hoccftFLadL A.crgoutFCadC A, 
itaFLadrLA. 

1 k EVTO- 



lorf APOL.LO.NII PER : G JI 

E V T O C I : V S. - 

ALITER. Sit hypcrbolc A B, cuius afvmptoti CD,DE:&a pundo C linca 
quidcm C B dufta feaionem continigat ;CAGH vero in duobus. punftis fccct: & 
perBducaturFBKipfiCDaequidiftans. Itaquc dembnftrare oportct ut G C ad 
C A , ita effe G F ad F A .Coniungatur eniro ATB ; atque ad L, M producatur : & 
a pun&o £ ducatur £ N asquidi ftans C H. Quoniam igituf 
C B jequalis cft B E : & C A ipfi £ N cft aequalis , '& A B 
«.fecundi ipfi B N . fed ciiro B M fit squalisL A: erit N M «xceflus 
haiiu. linearum L A , A B ' . & quonianrin rYiangulo A M Hdu- 
4« sextv & a c ^ E N A H xquidiftans ? ut A M ad M N , ita crit 
AHadN E. &eft N Eacqual s AC: ut igitur H Aad 
AC, ita A Mad exceflum linearum A B, B M , hoc cft L B 
. , .. ad exceffum lincarum L A , A B. ut autem H A ad A C, ita 
hiuus G C ad C A : cft cnim C A aequalis H G. crgo ut G C ad 

H C A , ita L B ad exccflum lincarum LA,AB;&CFad cxccffum lincarum C 
A F . fed quoniam quaercbatur ; fi ut G C ad C A , ita fit G F ad F A : dcmon- 
ftrarc oportet , ut tota G C ad tofam C A , ita effe G F ablatam ad ablatam F A, 
K & rcliquamC Padreliquam, videlicetad cxceffum lincarumCA, AF.quarc 
dcmonftrandujn cft ut G C ad C A , ita C F ad cxccffum lincarum C A , A F . 




. FED, COMMANDUVS. , 

r *T3r.* :-• > - ril : >:*.: ifb in o:" .: j. r f r . ■>. ~ '..^ .-. . 

A - QVONIAM igitur aequalisefk A C ipfi F G t erit & K A asqualis T G . ] Li- 

npa %AC efi aqudlis F (j ex oQava ftcundi huius . quarc ob fimUitudinem triangulo- 
rum %AKC , $'F T , todem , quo fupra , modo demonHrabitur K A ipfiT $ awatis; 
B £t propterca C K ipfi D Y . ] Efi tnimfimiliter C K aqualis FT,hcefi ipfiD T„ 
C E t ut Y C ad C K , ita F C ad C A . ] Ex quartafcxti obfimiUtudintm triangulo- 
rumFC T ,%AC K . 

X> SedutFCadCA,itaMKad K A .) Ob fimiiUudinem trianfuiorum %AC K , 
tA F M . 

E Atquc cft rectahgulum A D acquale rcaangulo D B . ) Rx dtdma ftcund* fe- 
cundi huius . ' • ^ 

F Hoc cft ipfi O N . cft enim linea C B aequalis BE.3 Nam ckmfit linea CB *- 
qualis B £, tx ttrtia fecundi huius ; eritob fimilitudinem trianguiorum CB N,E71 H 
& HB tquAlis B N: iccircoqut re&angulum HO rtUangulo O Nxyualc . 

G Et ut M D ad D A , ita M H ad H A . ) Suptrikt taim dtmonfiravit , ut rcilnn- 
gulum M-DudDA, itu tffe M HadB K . 

IN ALIAM DEMONSTBATIONfiM, QVAM SCRIBIT EVTOCIVS . 

. » i ■ 

H ET C F ad cxccffum lincarum C A , A F . ] Nunque utGCadC tA, Hd tfiLB 
ad txctffum lintarum L *A , *A B . ut uuttm L B ad exceffum linearum LA,AB, 
ii» C F ad exceffum linearum C A ,A F; quod mox dcmonfirabimus . ergo ut (j Cad 
C A ,itaC F ad exctffum C A ,tA F.eft enim ob fimUitudintm triangulorttm AC L, 
*A F B , ut LcAad tA r B , ita C *A ad *A F:G? dividendo ut cxceffus , tjuo L tAtx- 
ccd-t ABfOdipfamAB , itatxctffus, quo C A txctdit A F , ad tAF : & con- 
vtrttndo . rurfus quonidm mt LA adA B , it*C %A ad A F: erit componcndo ut L B 
ad 8tA , ita C F ad F A . fed utABad txctffum , quo L oAcxccdit tAB, ita A F 
«a cxi effum , quo C %A excedit A F . tx aquaUigitur ut LB ad txctffum linearun 
Ld, AB,itaCFad exceffum Untarum CA,AF. 
K Quaredemonftraodumeft,utGCadC A,itaCFad cxceffumlinearum C A, 

AF. 



Digitized by Googl 



CONICORVM LIBER 



xo 7 



B 



A F.) fiac autem tfi y tjnod proximi demonilravit: fed licet etia in htnc modnm concln- 
dere, Sit cnim OA excefnt, <j uo linea C A ip/am A F excedit itufitCO aqnaltt AFl 
Quoniam igitur efi nt totn G C ad totnm C tA, itaC F ablata ad ablatam A O: erit Cr 
reliqna CjF ad reliquaOC, hoc efi ad F A t mt GC nd CtA» quod demonftrure oportebat. 

THEOREMA XXXVI. PROPOSITIO XXXVL 

IISDEM pofitis, fi a punclo ducla linea neque feclionein duobus 
pun£bs fecet, ncque acquidiftans fit afymptoto ; fed cu oppofita fe- 
clione conveniat: erit ut tota ad linea, quae inter feclionc & aequidi- 
ftantem per taclum ducla interijcitur, ita quae eft inter opponta (e- 
clione & afymptoto,ad eam,quac inter afymptoto & altera feclionc. 

SINT oppofitas fe&ioncs A,B ; quarura centrum C, afymptoti D E , F G : & in 
linca G C fumatur pun&um G ; a quo ducatur G B E quidem fc&ionem contin- 
gcnsj G H vero nequc aequidirtans ipfi C E, neque fe&ionem in duobus pun&is lc- 
cans. iam .conftat H G produaa convenire cum linea C D:& proptcrea cu fc&ione A 
A, ut dcmonftratnm cit . convcniat igitur in puntto A: 
& pcr B ducatur KBL aequidiftans C G.Dico ut AKad 
K H,ita eile AGadG H.Ducantur enim a punftis A,H 
linex H M , A N, quat ipli C G aequidiftcnt; & a pun- 
ftis B,G,H ducantur B X, G P, R H S N, aua? asquidi- 
flent DE. Itaque quoniam A D asqualis eft G H: crit ut 
A G ad G H, lta D H ad H G , ut autem AGadGH, 
ita N S ad S H: & ut D H ad H G,ita CS ad S G. ut igi- N 
turNSadSH, itaCSadSG.fedutNSadSHi*«- 
ftangulura NCad reftangulum C H: & ut C S ad S<* , ' 
ita rctangulum C R ad rcftangulu RG.ergo ut feflan- 
gulum NC ad rcftangulum C H, ita rcaangulum C R 
ad ipfum R G. & ut unu ad unum, itaomnia ad omnia. 
quarc utNCadCH, ita totum NLadCH&RG , 

« quonia EB cft asqualis BG:erit & LB ipfi BP aequalis; 1 t htecmii 
& rcdlangulum LX acquale reftangulo BG . fcd rcctangulum L X rcAangulo CH hn «*. •* 
eft aequalc, crgo & B Gipfi C H . ut igitux N C ad C H, ita totum LN ad BG,& 
GR, hoc cft ad RX. fcd R X eft acqualc L H: quoniam & CH ipfi BH, & M B ipfi £ 
XH.crgoutNCadC«,itaNLadLH. ut autcm N C ad C H,ita N S ad S H, 
hoceft A G ad G H : & ut N L ad L H, ita linca N R ad R H K kvc cft AKad 
KH.quarcutAKadKHiita AG ad GH. 

EVTOCIVS. 

ALITER. Sint oppofitae fcdiones A,L ; quarura afym- 
ptoti BK,DC,& contingens B A D: ducatur autem L K 
D G Fj & fit F A ipfi C D acquidiftans.Dcmonftrandum cft 
utLF.adFG , itaLDad D G . Coniungatur enim A G, 
& ad &,H protrahatur : erit A H asqualis E G, & H G ipfi 
A £• ducatur pcr D linca DM aequidiftans C H . ergo B A 
ipfi A Deft aequalis . & H A ipfi A M . quare M G eft cx- 
ceflus linearum H A , A G f hoccft A G , G E . & quoni- 
amBK asquidiftat DM,utHGadGM,iu erit KGad 
G D. atque eft A E aequalis H G , & L D ipfi K G . ergo 
utLDa3DG,fic A iad GM,hoc cftadexcclTum li- 




C D 
«ilcxti. 

Werc/. 




huius. f 
F 
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G ncarum AG,GE. fcd ut A Ead exccflum linearum A G,G E, ita D Fad eXaef- 
ium Jinearum D G , G F. ergo ut L D ad D G , na D F ad exceflum Jmcarum 
DG, GF. &utunumad unum, iuoraniaadomnia . ut igitur L Dad DG, ita 

K tota L F ad D G , & cxcctfum lincarum DG , G F : hoc tlt ad G F . 

* 

ALITER. Sint eadem, quaefupra: & pcr A ducatur 
».fexti . AM ipfi fiC rcquidiftaos . Quoniam igitur BA elt z- 
quaiis A D : erit & K M aequaiis M D . & ciim asquidi- 
itantcs fint H K , A M : ut G M ad M K , ita crit G A 
ad A H , hoc eft A G ad G E . ut autem A G ad G E , 
ita FGadG D:&utGMadMK, iu duplaipfiusG M 
ad duplam M K . crgo ut F G ad G D , ita dupla G M ad 
duplamM K. atque eft L Gdupla G M :cftcnim LKipfi 
D G ajquaJis , & -K M ipfi M D ; & D K dupla K M. 
ut igitur LG ad K D, ita FG ad G D : & pcrmu- 
tando ut L G ad G F , ica K D ad DG. quarccom- 
ponendo ut L F ad F G , iu K G ad G D , hoc eft LD 
ad DG. 

FED. COMMANDINV 

■ . -, . , t 

A I A M conftat H G produ&am convcni re curo 1 inea CD.) Quonlam enim Unea 
G H non aquidtflat C E , neque fetlioncm Ln duobus punftis fecat: nctcffc eft, ut conve- 
niat cum ipfaC D adpartet D . namfi ctnvemret ad partet C ; fettioni priut occur- 
rcret ; atyut ita eam in duobut punfiis fecarct; quod non pcnitur . 
B Et propterca cum fc&ione A, ut demonftratum cft . ) h undecima fecundi hui*s • 
'q luque quoniam A Dsqualis eft G H .) Exfexta decima fecundi hmiu . 
D EritutAG adGH, ita DHadHG. ut autcm AG adG H,itaNSad£ 
H: & Ut D H ad H G , iu C S ad S G .) Hunc tocum not re/tituimus. In Graco enim 
exempivi italegebutur: ixtiX* Ivn tViV i A A tj». H 0, irir «5r A H -vfx S 0 , n N X SB; 

E Scd R X cft acquale L H: quoniam & C H ipfi B H. ) fcrcor, ne codex mendofus 
ftt . non enim video , querfum httcfaciant '. tyft v ero R^X tpfi L H cquate cffe manifefto 
eonftat . nam fi& re&anguio C R aufcrantur aqualta , videitcct rcttangulum B C ,& 
rettanguium C H; <fua remanent 3{X & L H aquaii* erunt . Sed & aiiter tdem con- 
flare poteft . eft enim rettavgutum B Htttrique commune , & M B ajuale X H f cx 
duodecima fecundi huius . 'quarefortaffe hoc modo legendum eti . fed R X eft ajuafe 
L H : quomam $ C HipfiSC , & M '£ ipfi X H ; ut utrunquc demonflrationis mo- 
dnm innuat . . .. . ' 




IN ALIAM DEMONSTR ATIONEM, QVJE AB EVTOCIO AFFERTVR . 

q ET HA ipfi A M . ) Ob fimiHtudinem triangidorum ts4 R H, D M , 

H Sed ut A E ad excellum linearum A G , G E , iu D F ad exceftum iincarum 

DG,G F.] Hoc demonftrabimus , ut in antetedente.. 
K Hoc cft ad G F .) Linea enim D Cj und cum cxrefu, quo exceditsr dG F,cB-ipfiQ 

F ajualis . ♦ 

THEOREMA XXXVII. PROPOSITJO XXXVIL 

SI coni fec"Konem, vcl circuli crrcunferentiam } vel fecliones op- 
• politascontingentes duac reclac linex fibi ipfis occurrant i & per 

taclus 
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taclus linea oroducaturiab occurfu verb contingentium duca- 
tur linea fectionem in duobus punclis fecans : erit ut (ota ad 
eam , quae extra fumitur , ita portiones inter fefe , qux a linca 
tafhis coniungente fiunt. 

» 

SIT coni feaio A B ; contiogcntcfquc 
AC.CB: ficiunftaAB, ducaturCDEP. 
Dico ut FC ad CD, ita cflc PE adED. 
Ducantur cnirapccC, A fcftionis diamctri 
CH , AK ; & per F , D ducantur DP. 
FR, LFM, N D O ajquidiftantes AH, 
L C . Quoniam igitur L F M asquidiftat 
X D O: crit ut FC ad C D, ita L F ad 
XD, StFMadDO, &LMadXO. ergo 
ut quadratum L M ad quadratum X O, ita 
quadratum F M ad quadratum DO. fcd ut 
quadratum L M ad quadratum X O , ita / 
LMC triangulum ad triangulura XCO.-& 




& quadrilaterum XCPD aequale triangulo A N X . ut igitur quadratum L M 
ad quadratum X O , ita A L K triangulum ad triangulum A N X • fcd ut qua D 
dratum L M ad quadratum X O , ita quadratum F C ad quadratum C D : & ut 
triangulum A L K ad triaogulum A N X , ita quadratum L A ad quadratum g 
A X , & quadratum F E ad quadratum E D . crgo ut quadrattm F C ad qua- 
dratum C D , ita F E quadratum ad quadratum ED: & ideo ut linca F C ad *», fort. 
CD.itaFBadED. 

Aa FED 
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B 

C 



D 

».!ejrti 
I c*ti 

li. itxti. 
fi 

t. lcxti 



*io A P O L.L O PUGi I 

F E D. COMMAN.DIN V. S, 
SED ut quadratum L M ad quadratum X O , ita L C M triangulum ad fri- 

SngUlum XCO.) Qttudriruvtenim L M *d quadratum X O duplam proporlioutm 
habet cius , qru cfi L M nd X O . fcd & triangulum LC Mai triargulum X C O 
proporttonemh.<bet dupiam eiut,qu* efi L M ad X O j fimiita nanque funt triarsgu/a 
LC M ,X C O . ergo ut quadratum LMad quadratum X O , ita irianguium L C M 
ad triungu/um X C O . 

£t ut quadratum F M ad quadratum DO, ita triangulum F R M ad trian- 
gulum D P O .) Ob fimilitudincm trianguiorum F R M ,*D FO, ut diftum cfi . 

Eft autem L C R F quadrilaterum triangulo A L K sequaie, & quadrilatcrura 
X C P D «cquale trianguJo ANXi) N*m in conifcUtonx , circnli eircunfercntia, 
& fetlionibus oppofitis didmeter , qu* per occurfum contingentium dmcitur , videiiict 
per puntlum C , bifariam fecat lincam tatJus conymgcntcw Cx trigefima , <7 trigefima 
nona fecundi huius ; & propterea linea *4 H B , F M *d diametrum C H ordinatim 
applicata funt. ergo cxifs, qu* demofirar.tur in qu.tdragefin.a ttotia,& qumquugof: ma 
primi buius ,quadritatcrum X C'P D triat.gu/o si NX csl aquait : <J" quadrilatcruta 
%stC R </ ( ( ecet ettim l' ne * % ipf*m F RinC) aquate triavgu/o F C K . quttrc 
utriqne addito quadrilatero L-dCjF, crit totum quadrilattrnm LCa\F aquaie tri- 
angulo Ltst K . In opptfitis s>tr* fetlionibus iilud idem fequitur ex dcmortftrattt in 
undccim* huiut , ' I . 

Sed ut quadraturo L M ad quadratum X O , ita quadratum F C ad quadra- 
lurnCp,3N*m»t LMad XO, itaLC *dC X . C«/ LCadC X , nAFCad 
C D , ergb mi'LM*dXO, ftd F C *dC 2) : & proptere* ut qu*dr*t»m LMad 
quadratum X O , it* quadratttm F C ad ipfum C D . ' >■ ■ 

Ita quadratum L A ad quadratum A X , &quadratum F Ead quadratum 
ED.Jf^ enim ut Lui*d tAC ,tta F Ead EC . ut autcm C tsfad tsi X , itaC E 
adE D .ex ttqnali igitur ut L tsiad tsi X ,ita F E ad E'D , V ut quadratum L tst 
ad quadrtttitm tsf X , tta F E quadratum ad quadrasum E D . 

THEOREMA XXXVIII. PROPOSITIO XXXVIII. 

percontingentium occurfum ducatur re- 
&a linea , taclus coniungenti aequidilbns j & per punelum , quod 
coniungentem tac~Vus bifariam dividit, ducatur linea, fecans &c 
feclionem ipfam in duobus punclis , & lineam aequidilhntem 
per occurfum duclam : erit ut tota ad eam , quse extra fumitur 
jnter feclioncm & lincam aequidiltantem , ita portiones inter 
fefe , qux a linea taclus coniungentc 
emciuntur. 

SIT fcviio A B , quam contingant rcftae li- 
ncx A C , C B : fitque A B coniungcns ta<ftus : 
& diamctri A N , C M . manifcflum clt lincain 
A B ad punftum E bifariam fccari . Jtaquc du- 
catur a punito C Jinea C O ipli AB «quidi- 
ftans, & pcr E ducatur FEDO. Dico ut t O ad 
O JJ,itacticF Ead E D. Ducnuturcnira a pun- 



dtisF.D iinc« L t* KM,DJ1G X N,*quidiftutcs • •& 
A J3,& pcr F,G ducutur FR,G P,qu* ipH L C " 
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qmdiftent. Eodemmodo, quofupra,c_ 
bimus ut quadratum L M ad quadratum X H , 
ica quadratum L A ad quadratum A X . atque 
cft ut quadratum LMad quadratunf X H , ita 
L C quadracum ad quadratum C X, & quadra- 
tum F O ad quadratum O D ut autem quadra- 



tum L A ad quadratum A X , iu F £ quadra- 
tum ad quadracum £ D . ergo ut quadratum 
PO ad quadracum OD, ita quadracuraPE 



ad quadratum £D: & ut linea FO adOD, 
icaFEadED. 

FED. QOMM ANDINVS. 




B 

C 



MANIFESTVM eft lincam A B ad punftum 
£ bitariam fcfcari . ] Ex trigcfimu & trigcfim* »»- 
na fccundi huiut , ut fupru udmonuimut . 

Eodcmmodo,quofupra, demonftrabimus ut 
quadratum LMad quadratumXH , ica qua- 
dracum LAad quadracum AX .) 'DcmonfirA- 
bimut ertim ut quukrutum L M ad quudrutum X H f 
itu triuaguiu A LKmi triungulum A N X.fed ut triungulum ALKU triungulum 
A NX , it* quudrutum LAud quudrutum A X : utrunque enim proportioncm hubcu 
duplum ciut , quJtcfi L tslud A X . crgo ut quudrutum LM *d quudrutum X H, itu 
quddrutum LA *d quudratum X . 

Atque cft ut quadratum L M ad quadratum X H, ica L C quadratum ad qua- C 
dracumCX,&quadratumFOad quadratum OD.) Efi cnimut LC ud CX, 
it* F O *dO D ; proptcrca quod linc* CO,XD intcr fefe tquidiftunt . 

Vtautemquadratum L Aad quadratum AX, ita quadracumFE ad qua- D 
dracum E D . ) Zurfut ckm tqtiditluntet fint vfE ,X 7): trit F E md £ Z> , ut 
LAudAX. 

THEOREMA XXXIX. PROPOSITIO XXXIX. 

SI oppofitas fe&iones duae rec"tae lineae contingentes iibiipfis 
occurrant, & per ta&us linea producatur > ab occurm verocon- 
tingentium du&a linea & utranque fe£bonem , & lineam ta- 
£tus coniungentem iecet : erit ut tota ad eam , quae extra fiimi- 
tur inter fedionem & coniungentem taclus , ita portiones in- 
ter fefe , quae inter (ecliones & contingentium occurfum inter- 
i jciuntur . 

S I N T oppofit* fcltiones A,B ; quarum centrum C , & lincaj contiogen- 
tcs A D , D B : iunfo? vcr6 A B , C D producantur ; & per D ducatur fi D 
FG. Dico ut EG ad GF, ita cfle ED ad D F . Iungatur cnim A C, produ- 
caturquc:& per E,F ducantur EHSK , FNLMXO ipfi AB squidulan- 
tcs ; & E P , F R aequidiftances A D. Quoniam igitur F X , E S inter fe sequi- A 
diftant; & ad ipfas ducuntur EF, XS, HM: erit ut EH ad HS, ita FM 
ad MX i & pcrmucando uc E H ad FM , ica H S ad MX . crgo ut qua- a», $e»i. 

Aa x dracum 
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.dratura E H ad quadratum F M , ita quadratum H S ad quadratum M X . 
ut jutem quaJratum £H ad quadratum 
F M , ita E H P triangulum ad triangulu*} 
FMfi: & ut quadratum H S ad quadra-* 
tum M X , ita triangulum D HSad D,M 
X triangulum . ergo ut triangulum E H P 
ad triangulum P M R , ita triangujum D 
B HSad tnangulum D M X . fed triangu- 
lumEH P triangulis A S K , H D S eft ac- 
qualc : & tnangulum F M R asqualctrian- 
guJis A X N , D M X . ut igitu r triangu- 
. lum D H S ad triangulum DMX,iu tri- 
angulum A S K una cum triangulo D H S 
ad triangulum A X N una cura triangulo 
if.qdbtii DMX. quare & reliquum triangulum A 
S K ad rehquum A XTN erit , ut triangu- 
lum D H S ad ipfum D M X . ut autem tri- 
angulum ASKadAXN, ita quadratum 
C K A ad quadratum A N , hoc cft quadra- , 
tum E Gad quadratuni G F: & ut triangu- 
lum DH Sad triangulum DM X, iu qua- 
dratum H Dad quadratum D M , hoc c ft 
D quadratum ED ad quadratum D F . crgo ut EG ad GF, ita ED adDF. 

FED. COMMANDINVS. 

A QyQNIAM igitur F X , E S inter fe arquidiftant , & ad ipfas ducuntur E F, 
X S , H M : crit ut E H ad H S , ita F M ad M X . ] Fiunt enim triangula fimili* 
ED H, F DM, item^uefimUia interfe D H S , 'D M X . auare utEHad U 2), 
itaF MadM D.& Ht 'D Had HS , ita D MadMX . ex aquali igitnr ut E II ad 
HS, itaF MadMX. 

B Scd triangulum E H P triangulis A S K , H D S eft ajquale : & triangulum 
F M R iequalc triangulis AXN, DMX.jf* undecima huius . 

C Hoceftquadratum EG ad quadratum G F.) Oh fimilitudinem triangulorum 
KNE, v4NG. 

D Ergo ut E G ad G F , ita E D ad D F . ] Ex ijs , qu* ditla funt , fc*mt*r , ut 
quadratum E G ad quddratum G F , ita efle quadratum E D ad D F t 
*o ex vigtfima fecunda fexti ut linea EG adG F , itaefi E D ad D F . 




THEOREMA X L. PROPOSITlO XL 

* 

IISDEM pofitis, fi per occurfum contingentium ducatur re- 
&a linea , ta&us coniungenti aequidiftans > & a punclo , quod 
coniungentemtaclus bifariam dividit, ducatur lineafecans utra- 
que feclionem ,& acquidiftantem ci , quae taclus coniungit: ent 
ut tota ad eam, qux extra fumitur interaequidiftantem &feclio- 
nem, ita portiones inter fefe, qux inter fe&iones & coniungen- 
tem taftus interijciuntur. 

SINT 
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SINT oppofits fcrtiones A,B; quaromcentrumC,& contingentcs linea; A D, 
DB; lungaturque A B, & C D E: erit A E ipfi E B aequalis . ducatur pcr D Jinca A 
t D G asquidiftans A B: & pcr E, quomodocunquc contingat, HEKL. Dico ut 
HLadL K,ita efle H E ad E K. Ducantur cnim a punftis H, K linea; HNMX, 
KOPipfi AB ajquidi(tatcs;5c H ft.K S aquidiftantes A D: & ducatur ACXT. 
Itaquc quoma in Jincas «quidiftantcs X M,K P cadunt X A Y,M A P: crit ut X A a 
ad A Y,ita M A ad A P. uc autc X A ad A Y,ita H E ad 
E K : & ut H E ad E K, ica H N adKO, propcer limi- . 
Jicudincra tnanguJorum H E N , K E O. quarc ut HN v 
ad K O, ita M A ad A P : & iccirco ut quadratum H N 
ad quadratum K O , ita M A quadratum ad quadra- 
tumAP. fed ut quadratumHNadquadratum KO, 
ita triangulum HRN ad triangulum K S O : & ut 
quadratum M Aad quadratum A P , ita X M A crian- 
gulum ad criangulum A Y P . utigicur criangulumH 
R N ad criangulum K S O, ita triangulum X M A ad 
criangulum A Y P. criangulum auccm H R N cnangu- 
JisXAM, M N Deft aequale : & criangulum KSO 
;equalc criangulis A Y P , P O D . ergo t uc criangulum 
XAM una cum criangulo M N D ad criangulum AYP 
una cumcrianguloPOD, icaXMA criangulum ad 
triangulum A YP. quarc &: rcliquum criangulum M 
N D ad rcliquum D O P eft , ut totum ad totum . fed 
ut triangulum X M A ad triangulum A Y P , ita <qua- 
dratum X A ad A Yquadratum : & ut triangulum M 
N D adtriangulumDOP, ica MN quadratum ad 
quadratum P O . crgo ut quadratum M N ad quadrati 
X A ad quadratum A Y . ut autcm quadratum M N : 

N D quadratum ad quadratum D O : & ut quadratum a a aa quadracum A Y, f 
itaquadratumHEadquadratumEK. fed utquadracum N D ad quadracum g 
DO, ica quadracum HL adquadratum L K. utigitur quadratum H E ad 
quadratum E K , ica H L quadracum ad quadracum JL K. ; & propccrca uc linca 
H E ad E K , ica H L ad L K . * 




FED. COMMANDINVS. 

* » • < \ 

i ' • 

ERIT A E ipfi E B asqualis ] Ex trieefima nona fecundi huius . 
Erit utXAad AY, ica M Aad A P.] Obfimilitudinem triangulorii AMX, ATT, B 
Vc auccra X A ad A Y , ica H E ad E K ,) Producantur EA,OP ufque adli- C 
neam Hj\inpuntla 1, Qj erit H Iipfi M i/t aqualis , & H Q^aqualis MP. errout . nrm - 
XtAadAT, ita MtAadisfP, hoce/r H/ ad I Q. Cr ut H l ad I Q, ita HE ! fc xt ; 
adEK.tr igitur Xesiad AT , ita H E ad E K . 

Sedut quadratumHNadquadratumKO, ita triangulum HRN ad cri- D 
angulumKS O .]Sunt enim triangula H R N, K SOinter fefimilia . 

Triangulum auccm H R N triangulis X A M , M N D cft ajquaJc : & trian- c 
gulum K S O aequalc criangulis AYP, FOD.]£* undecima huius . 

Ec uc quadracum-X A ad quadracum A Y , ica quadracura H E ad quadracum p 
E K . ) Superius enim o/fenfum esT , ut X A ad*AT , ita H E ad £ K . 

Scd uc quadracum N P ad quadracum D O , ica quadracura H Lad quadra- q 
cum L K . J Secet enim r D F lineam H R in P: erit utNDad 'D O, ita MDadDT, 
^oc eft H ? adV j>. fed ut H f ad fQj itaHL ad L K . quare ut N7) ad D O , 
taHLadLK. CTut qnadratum N2> ad quadratum D O , ita qtsadratum H L ad 



h 

tta 

quadratum L K . 



THEO- 



Digitized by Google 



J5.pricm. 
huiufr 
i.lexti. 



J5.pniw 

buius. 

4.fciti, 



xl4 APOL-tONI! PERGjBI 

THEOREMA XLL PROPOSITIO XLI. 

S I parabolen contingentes tres rea* lineae inter fe conveni- 
ant> in eandem proporbonem fecabuntur. 

SIT parabolc A B C ; quam reft* line* A D E , E F C, D B F contingant Di- 
co ut C r ad F E , ita cne E D ad D A, fic F B ad B D. Coniungatur cnim A C , 
A & bifcnam in G dividatur : pcrfpkuum eft lincam , qua : ab E ducitur aa 
B G,fcaionis diamctrum cfle . Si igitur per B tranfit ; crit lmca D F acquidiftans A 
D C , & ab E G biuriam in punfco B fccabitur : pro- 
ptcreaquc A Dipti D E,& E F. ipfi F C acqualis ent, 
conftat igitur vcrum cfle illud. quod proponebatur. 
Scd non tranfcat E Gper B ,fcd per aliud punftum, 
E quod fit H ; & pcr H ducatur KH L asquidiftans 
AC,quaein H fe&ionem contingct: erit perea, 
qua diOa funt , A K ipfi K E acqualis , & C L ipfi 
L E . Itaque per punftum quidcm B ducatur M N 
B X aequidiftans E G: pcr A, C ver6 ducantur A O, 
n C P acquidiftante» D F. Quoniam igitur M B ipfi 
P EH aiquidiftat: critMB diamctcri & DF in B 
fcaionem contineit . quarc A O , C P ordinatim 
applicabuntur . oc quoniam M B diameter eft ; & 
CM fcOioncm contingit ; ordyiatimque applicatur 
C P : erit M B ipfi B P asqualis . crgoM F ipfi F C . 
quod cum M F fit asquahs F C , & E L ipfi L C; ut 
M C ad C F, ita cft E C ad C L : & pcrmutando ut 
MCadCE,itaFCadCL. ut autemMCadCE, 
itaXCadCG. crgoutFCadCL, itaXC adC 
G. fedutGCadCA, ita L C ad C E , qu6d utra- 
que utriufque dupla fit . cx aequali igitur , ut E C 
ad C F,ita ACadC X:& per converfionfi rationis ut 
. CE ad EF, ita CA ad AX: dividendoque ut CF ad P- 
E, iu C X ad X A. rurfus quonia diameter cft MB ; 
cotingitque A N, & ordinatim applicatur AO: erit 
N B ipfi B 0,& N D ipfi D A aequalis. eft autem & 
E K asqualis K A . crgo Ut E A ad A K, ita N A ad 
AD: & pcrmutando ut EA ad AN, ita K A ad A D. 

fed ut EA ad AN,ita GA ad AX.quarc ut K A ad A D,ita GA ad A X. atque eft 
"ut C A ad A G , iu E A ad A K : utraque cnim utriufque eft dupla . ex asquali 
igitur ut C A ad A X , iu E A ad A D: & dividendo ut C X ad X A , iu E D ad 
D A . demonftratum eft autem ut CX ad X A , iuCFadFE. crgo ut C F 
H adFE, iuEDadDA. rurfus quoniam utCXadX A,iuCP ad AO. & 
cft linca quidcm C P dupla B F ; qu6d C M ipfius M F fit dupla : linea vcro A O 
du P IaDBiqu6d&AN ipfius ND. utigitur CXadX A,iuFBadBD,& 
CradFE, & EPadDA. 

F E D. COMMANDINVS, 

A PERSPICVVM cft lincam , qua: ab E ducitur ad G , feftionis diamctrum. 

eflc . ] E* vigcfim* nontfccundi hniut. 

B Si igitur pcr B traniit ; crit linca D F a^uidiftana A C . ] £* qmnt* fttunii 

Et 
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Ui ui> E G bifariam in ^unAo fi fctabitor ) Efttttim Z> V *d , m ^C U Q. 

lj C ,<\*»dd<monj}r»vimHs i» commentnr.ifs in/txtnm primi hnint . 
P( optcrcaque A D ipfi D E , & CJ? ipfi V E aequali* eriu ) Stn mt» «Ur inmdi- D 

iiit , cy <• 36 j y. ^,v,„ f linenm tj B if.fi B £ tnnntem tfit. nmtre tx /ttundtftxti» 

&Jt DipfiDEi&c F ipfi E E tft nQUMit . 

Quft io H feciioocm cootJDget • }Ex ^a. primi huins f anod& nlittr ctnftnrt po- £ 
* fismm k H Lntn temipgtt /eSionem ; ducntm ptr H Untn itntingcn* , nnn . 

nauidtjnlfit ipfiAQC, tx nutnfn /eeundi hnint . Jed cnm * H L t$dem tfuidifttt , 

trnnt njnbnnmttr /e.eM»idiftuutti /jutd tft nk/nrdnm:finmdtm in pnniio H ctnvtninnt . 
Erit M B diametcr .) Ex demonflmtts m 46. prtmt bmut . p 
Exjcquaii igitur ut ECad CF,ita ACad C X.)Senu t tnr hot txnannli& ebvertedo. Q 
Rurfus quonia Ut CX ad XA,it*;CP ad AO.] Ohfimtlttndimytrin^nltrn CPX, H 

y~A o. 

THEOREMA XLII. EROPOSITIO XL,Ik 

SI in hyperbola , vel ellipfi , vel circuli circunferentia , Vel or>* 
pofitis fectiombus ab extremo diametri ciucantur lineac aequidi- 
itantes ei, qux ordinatim applieata zih & alia quxpiam linea quo- 
modocunque contingens ducatur abfcindetexip(islineas,con- 
tinentes reclangulum aequale quartac parti figurae,quaeadeandem. 

diametrum conltituitur. . r , . 

...... . • • . ■• t a i ' \i 

SIT aliqua pracdic"laruin fe&innum, cuKis diamcter A B : atque a ptinclis 
A,B ducantur linia: A C , BU ,-equictiuantcs ei , qtas ordinarim applicara eft : ~ 
& alia quaspiam linca C E D m punflo E fctfionctn continga f f . Dico i^c&angM- 
lum lincis AC,BD conteiuum a:quak cflc quari* parti ngur«e,qua; ad diame- 




■ * * ! 'J i ■ . •' » * T 



j / 1 • 




trumABconflituitur. Sit cnlm fctlionis ccntrttm F ; &perFd.ucwir FGH 
ipn?A c TDaquiJiflans. Itaquc quoniam AC, B D «quidiflantcs funt , 
l iL^m^ t G:cnt F G diamctcr ,pf, A B coniugata -^o quad^tum F G 



* •» 

- *■ 
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zi6 APOLLONII PERGiEI 

A aequidiftans . E M vcrd asquidiftans A fi . Quoniara igitur recungulum K F L 
B C quadrato AFcft aequak : ut K F ad F A , iucrit A F ad F L . cft autcm ut K F 

ad F A , hoc eft ad F 8 , ita K A ad A L : & convcrtendo ut B F ad F K , ita L A 
D ad A K i componendpque vel dividendo , ut B K ad K F , ita L K ad K A . fed 

ut B K ad K F , ita D B ad F H : & ut L K ad K A, ita E L ad C A . ergoutDB 
B ad F H > iu E L ad C A : & propterca recungulum contentum D B , C A aequa- 
F le cft ei , quod F H , E L continetur , hoc cft recungulo H F M . rcftangulum 

autem H F M eft aequale quadrato F G hoc cft quartae parti figurae , quas ad 

A B . reeungulum igitur ex D B , C A aequale eft quarta; parti figurae , quae ad 

diametrum A B conftituitur . 

FED. COMMANDIWVS, 

A QVONIAM igitur recungulum K F L quadrato A F cft aequalc . 2 Fx tri- 

gtfima feptima primi hmus. 
B VtKFadFA.iueritAFadFL. ]F* i$.fexti. 

C Eft autem ut K Fad F A , hoc cft ad F B , ha K A ad A L. ) f* hjptrUU h*c 
feqnitur cx 1 %. tjuinti. ihtoniam cnim ut K F ad F A t ita A F ad F L:erit ut K F ad 
FA t it*KF,&FjiMd*siF O FL, boc e/l k A ad %A L . fcd in cllipfi & cir- 
culo itA diccmus . QuonUm ttt k F ad F A t ita tsf F ad F L : pcr converfionem rati- 
•nit crit nt F k ad k A ,iU F A ad A L : O pcrmutando ut k F ad F A,ita kA 
*d*AL. 

D Scd ut B K ad K F , iu D B ad F H : & ut L K ad K A , iu E L ad C A . ) Hac 

nos addidimus pcrfpicuitatis caufd , tfu* tamer. defiiieran videbantur . 
E Et propterea rccungulum contentum Di],CA asqualc cft ci , quod F H, E L 

conrioetur . Ex %6*fi*ti . 
F Rccungulura autcm HFMasquakclt quadraco F Q .) Ex trigefim* ottav* pri- 

m% huius . 

THEOREMA XLIII. Pi^OPOSITIO XLIII. 

SI hyperbolen recla lineacontingat> abfcindet ex afymptotis 
ad (e&ionis centrum lineas continentcs re6tangulum acquale ei , 
quodcontineturlineisabaltera contingenteabfcilTisad verticem 
feclionis , qui eft ad axem . 

SIT hyperbole A B , cuius afymptoti C D , D E ; & axis B D : ducatur autem 
per Blinea F B G fe&ioncm contingcns : & alia quaepiam urcunque contingcns 
ducatur C A H . Dico recungulum F D G rccungulo C D H aequale eflc . Du- 
cantur enim a punctis A,B lineae A K , B L , quas ipfi D G aequidiftcnt ; & lineae 
A M,B N, quas asquidiftcnt C D. Quoniam igitur C A H 

9 fecundi fcftionem contingit : crit C A asqualis A H . quare C H 

huju* . dupla e ft h A ; & C D ipfius AMj&DH ipfius A K. 

lo. tU du P. la • « r go rctungulum CDH quadruplum cft rccun- 

ik.fec&di guli K A M . Eodem modo demouftrabitur reftangulum 

haius . F D G rc&anguli L B N quadruplum . fed recungulum 
KAMcft asquale recungulo L B N. reeungulum igitur 
C D H reftangulo FDG aequale crit . fimilitcr demon- 
Arabitur,ctiam fi D B Gt alia quaepiam diamctcr , & non 

THEO* 
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CONICORVM LIBER III. i I? 
THEOREMA XLIV. PROPOSITIO XLIV. 

SI hyperbolen , vel oppofltas fecliones contingentes dux reclae 
lineae afymptotis occurrant : qu * ad occurfus ducuntur, lines 
tactus coniungenti aequidiit an tes erunt. 

SIT hyperbolc , vcl oppofitae fc- 
Aiones A B ; afymptot' vcrd C D , 
DE; & contingentcs C A H F, 
E B H G:iunganturquc A B, F G, 
C E . Dico eas inter fe jequidiftan- 
tes cfle . Quoniam enim rc&angu- 
]um CDF asquale eft re&angulo 
GDE: utCDadDE , ita crit 
G D ad D F . «equidiftat igitur 
CEipfiGF: & ideo ut HGad 
G E, ita HFad FC. utautcm n f/ 
EGadGB,itaCFadFA:utra- Vr 
que enim utriufque cft dupla . er- 
go ex aequali ut H G ad G B , ita 
H F ad F A . linca ?gitur G F ipfi 
ABeft «equidiftans. 

E V T O C I V SJ , 

». • i \ •. » . • 

Demonflratis lineis C E y G F intcr fc aauidifiantHus , coniunrantur G%yf FTS ' 
£t auoniam aquidiflant FG t CE: erit triangulum CG F triangulo EQ F ajuate \ 
atqueefi triangulum quidem CG Fd ,plum trianguli tsfj p ; qnod hnea C F pftus 
Fisffit dupla : triangulum veri EJF dup/um trianguii BG F . crgo trianvuUm 
viGF triangulo BOPefi aquatc: & propterca tinca F G tpfiviB aquidiftat.In op* 




A 

ij.fcxtii 

B 

C 




il fevtt. 



pofitis vero feUionibns ,fi liuca A B pcr centrum 7) non tranfcat ; ducatur per D i;fi 
E C aqmdifians A~ D L : & per ducantur M k N, X LO t quafcctionet contin- 
gant. iMoviam ioitnr reitangulum XDO tqualc cfl retUnguio M D N t reftanruium 4J buwi 
antem X 1) O reirangu/o E D G efl aqua/e; & rectan^u/nm MD N xjnale rc&angufo 
C D P:Jeqttitnr reftangulum EDG rcilantu/o C DF aqualc cfc* 



rcilan^* 
Bb 



FED. 
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Crit trianp-ulum 



A QyONIA M enim realgulum C D F aequale cft reclangulo G D E:u t C D ad 
D K , ita crit G D ad D F . ) Hoc in hyperbola it,% cffe cx anteccdcntc confiat: fed in 
oppofieis ftBhnibut , cum linta A B ptr ctntrum 7) non tranfit; 
mb Eutocio infint commentarij demonfiratur.Quodft A "B tranf- 
cat pcr D , iiud faciVe confiare potefi. defcripta tttnim figura, 
iintm C F , £ <j aquidifiantts funt . quart triongula esf D F , 
HDE fimilU : C citm tA "D fit mquolis T> B ; ttUm inttr ft 
oquaiia erunt. todtm quoqut rotiont cquoiia ofitndtmur trion- 
guU C D A,G D3 . trgt totum triangulum CD FtotiG DE 
cfi oquale. & tx quintodtcima propofitiont ftxti Eiemtntorum, 
mtC D odD<j , itatfi EDmd D F ; permutandoquc ut C D 
mo"DE,it4G DudDF . trgo CE,G F inter fe aquidiftant . 
Prmtcrca, cx demonfirotis in quinta dtcimm fecundi huiut , 
liutm C tsf , tsf F ,E B ,B G aquaiet funt : ideoquc & aquales 
& aquidtfiantes linea , qua ipfas coniungunt . ckm i?irur C E , 
F G aquidifitnt ipfioySB; etiam inttrfefe aquidtff abunt . 

iEquidiftat igttur C E ipfi G F . ) Cum entm /itutC Dad 
*DE,tta(j D ad 'Z> F;C angulus ad D, vei communis, vei cquali 
t 7 . prum. g D F triangulo C 7) E fimile . & angulus 7)G F aqualts angulo DC £ . crgo G F , 
C E intcr fc aquidifient neceffe efi . 
C Et idco ut H G ad G E , ita H F ad F C . ] fn oppofitis fctHonibus fequitur iBud 
tx ftcunda fcxti:at verb in hvptrbola ob fimilitudincm triangulorum C H E,G H Fftt 
E Had H<j , ita efi C Had HF; & ctmpontndo , convertendoaue ut H<j adG E, 
itaHF adFC, Hie auttm Ucipit demonfirare lineam <J F ipfi tA'B aquidifiantem 
cffc qmdqmdcm ab Euttcio etUm aiittr dtmonffratur . 
T) Linea igitur G F ipfi A B eft acquidiftans .) Ex (ecunjia fexti in oppofitis fttlio- 
nikus : ftd in hypcrboU cumfit ut HG adG B , ita H F ad F A ;CT converttndo , di- 
modtndoqut trit ut B H ad HG , ita A Had H F ; & permutando ut B Had HA, 
ita<j Had H F .funt auttm auguii adHinter ft *<juaits . trianguium igitur A HB 
fimttc cil triangulo G HF.& anguius tAB G mqualu anguio B<j F. quarc G F ipfi 

THEOREMA XLV. PROPOSITIO XLV. 

SI in hyperbola, vel ellipfi, vel circuli circunferentia, vel oppo- 
fitis feclionibus ab extremo axis lineac ad reclos angulos ducanturi 
&quartaepai tifiguraexquale reclangulum compareturadaxem 
ex utraque parte>quod in hyperbola quidc,& (eclionibus oppofitis 
excedatnguraquadratai inellipfi verb deflciati &ducaturlinea 
feclionem contingens , occurrenfque eis , quae funt ad reclos an- 
gulos: lineae, quaeaboccurfibus ducunturad puncta ex compa- 
ranone fa6la ^angulos reclos ad ea emcient . 

SIT una di&arum feaionum , cuis axis A B ,& lincac A C,B D ad rcftos angu- 
Tosducantur: contingat autcm C E D, &cjuart.e pirti fgur e squalc rctlan- 
gulumcomparcturcxutxa.que partc, ficuti di^umcft, vidcli-ct rc<ftangulum 

A b B , 



«.Icxti. 
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CONICORVM LIBER III. 





is.fextl 
fi.iexti. 



AFB,&AGB: & coniwngantur CF,CG,DF,DG. Dico angulum C F D, 
& angulum C G D reltum efic . Quoniam cnim oftcnfum cft re&angulum cx **,huias« 
AC,BD aequale quarta; par- y 
ti figuras , quae ad A B eonfti- 
tuitur i atquc cft re&angulum 
A F B asquale quarts parti 
ciufdcm figurae : rc&anguluro 
ex A C, B D reftangulo AFB 
a:quale erit . ergo ut C A ad 
AF, itaFBadBD. &funt 
anguli , qui ad A,B,relti . an- 
gulus ieitur A C F angulo 
B F D cftacqualis, angulufque 
A F C asqualisangulo F D B.& quoniam angulus C A Feft re&us:angu1i ACF, 
A F C um rc&o aequalcs crunc . dcmonftratum autem cft angulum A C F aequa |t. prim| 
lem cffc angulo DF B . ergo C F A , D F B anguii uni redo funt asquaJcs . reli- a 
quu» igitur anguius D F C rcftus cft , fimmur & angulus CGD refcus dc- 
raonftrabitur . 

F E D. COMMANDINVS, 

RELIQVVS igitur angulus D F C rcftus cft . ) tn eliipfi /rilicet , ntm in hyptr- A 
b$l* *n£*t*s DFC ex duobus angults C F si , D F B ctnfiat . 

THEOREMA XLVI. PROPOSITIO X L VI. 

IJSDEM pofitisjlineacconmnclae aequales facient angulos ad 
contingentes. 

1ISDEM nanqucpofitis,dt- 
co angulum A C F angulo 
D C Gi & angulum C D F an- 
gulo B D G aequalcm ciTc . 
Quoniam enim oftcndimus u- 
trunquc angulorum C F D , 
C G D rcftum ctic : fi circa 
diaroetrum C D circulusdc- 
fcribaturi pcr pun&a F,G traf- 
ibit . qua*c angulus DCQ 
acqualis eft angulo DFG; 

quod nntincadcro circuli portione. angulus autem D F G angulo ACFclt 
jequajis, ut demonftratum fuit. ergo & D C G angulus asqualis erit angulo 
ACF. Eodcra modo , & angulus CDF angulo BDG «qualis oflcndetur . . 

THEOREMA XLVII. PROPOSITIO XLVII. 

IISDEM pofitis,linea,ab occurfu coniunclarum ad taftum du- 
£ta , perpcndicularis eft ad contingentem . 

PON ANTVR eadcm , quae prius i & hncae C G , F D fibi ipfis occurrant in 
H : & C P , B A prQduda: occurrant in K ; coniungaturquc E H . Dico E H ad 




Bb i 



CD 



uigm 



ilQ 



APOLHONII PBRGil 



CDperpendkukremefoSiepimnon eft ita; ducatur a punfto HadCDpcr- 
A pendKularisHL.Qaonianiigicur angulusCDF «qualis eft angulo G UU. 
& an gulusDBGrcttus«qualisrc<aoDLH.crunguiu PGBcrungulo L H D 
4.ftwr, ijrailccrit.quarcutGDadDH, x 
ita B D ad D L , fcd ut G D ad 
DH, itaFCadCH: proptcrca 
B quod anguji ad F G rctti , & qui 
ad H aqualcs funt • & ut f C ad 
C CH,itaACadCL,obfimilicu 



dinem trhngulorum A F C, LCH. 
ut igitur B D ad D L, ita A C ad D 



ig.. 

ad C L: & pennucando ut D B ad 
C A , ita D L ad L C. ut autcm D 
Bad CA,itaBKadK. A. crgo 
utDLadLC, icaBK adKA. 
Icaque a puntfo £ ducatur linca 
EM ipfi AC aequidiftans, quas 




P 
G 



2 fexti 
4 .KXti 



ad A B ordmatira applicata crit, &ut B K ad K h , ita erit B M ad M A . fcd uf 
B M ad M A , ita D E ad E C . q u arc ut D L ad L C , ita eric D E ad E C : quod 
cft abfurdum . non igicur H L pcrpcndicularis cft ad L C , pcquc alia ulla , praj- 
ter ipfam H E. 

FED. COMMANDINVS. 

A QVONIAM igicur angulus CDF sequalU efl angulo G D B . ) Efi cnim ve 
*ntccedcnte *ng*l*t CDF aquttlts *nrulo G D hf: -tcjte *ngulo LDHcx quint* de- 
cim* primi Elemctorum. ergo Mgulus Cj D 'B ipft L DHeft *<ju*lis. efi *utc^ 'D B Cj 
rcttus aqualis rech D LH . triangulum. igitur DG B tri*n gkl» DHL fimtie 
erit • , 

B Ecquiad H xquales funt . ) In eilipficnim anguli ad Hfunt fecundum verttcem . 
fed in hyperboU idem efi utrique communis . ergo &rcliquHS rcliquo *<ju*its , C7 trt~ 
*ngutum F C Htri**gulo CJ D Hfimile erit , 

C Obfimilitudincmtriangulorum A F C , L C H . ] Nanque angulut 'FA C reilus 
efi aquatis angulo C LH t qui refius ponitur . & angulus FC AipfiLC Haqualtt 
tx *ntecedente . ergo triangulum tA F C (imile efi trittngulo L HC , 

P Vt autem D B ad C A , ica B K ad K A . ) Ob fimilitudinem trUnguUrum 

P D B K,C*AK. 

*r EcutBKadK A, ica erit B M ad M A . ) Efi enim tx 

trigefim* fexta primi huius , ut ssi k ad K B , it* A M *d 
M 3 . quttrc & convertcdo mf B K ad K A , ita 'B M ad 
MA 

p Sedut B M ad M A. ita D E ad E C. ) Wc in ellipffper- 
fpicuum efi./cd tn kyperbol* iungatur M C: L r 'D'B adipftm 
producatur in N ; erit ufB Mad M tA , ita N M *d MC j 
nt autem JMMad MC , it* D E *d E C. ergo ut B M ad 
M*s4,it*DE*dEC . 

Quare utDLadLC, ita D E ad E C , quod cft abfur- 



dum . ] 5"» enim fieri potefi j fit ut D L ad L C , ita D E ad 
E C : erii convcrtendo ut C LadLD , it* C EadED : & / jj 
dividendo ut C D ad D L, ii* C D ad D E . ergo ex r.on* / \ 
qu.nti D Lefi *<ju*lis D E , p*rs teti, quod efi ttbfurdum. HEO 




1 



Digitized by Google 





CONICORVM I!Bt|:[(l, 
THEOREMAXLVIII. PROPO SITIO XLV Ul, 

IISDEM pofitis, oftendendumeftlineas^quxatacluducun- 
tur , ad puncla ex comparatione fa£ta , aequales continere angulos 
ad contingentem. 

PONANTVRcadem,qu!e prios: 6tconiunganturEF, EG. Dico angu- 
lum C E F angulo G E D JL 
juqualcm efle . Quoniam^ 
cnun anguli D G H,D E H 
rc&i funt: circulus circa 
diametrum DH defcriptus, 
pcr pun&a E,G tranfibit. 
quare agulus D H G ^qua- 
lis crit angulo D E G in ca- 
dcm enira portionc confi- 
ftunt . Similitcr & C E F 
angulus anguIoCHF eft 
a;qualis,&angulusCHF ' ** 

anguloDHG, quod iint fccundiim vcrticcm . angulus igiturC 
G EDxq ualiserit. 

FED. COMMANDINVS. 

QyOD fint fecundiira Yerticcm . ] InttUigcndHm cfi b»c in cllipf* , nam in hypcr- A 
boU cjl idem nngnliu . 

THEOREMA 3CLIX. pR OPOSITIO XLIX. 

■ ■ ■•--.'*. 

IISDEMpofitis,fiabaliquo punclorumadcontingentem per- J 
pendicularisagatur : quaeafaclo punclo ducuntur ad axis extre- 
ma , reclos angulos continebunt . 

PONA NTVR cadem ; & a punfto GadCD ducatur perpendicularis G H; 
& A H, B H tungantur. Dico 
angulum A H 3 reftum efle . 
Quoniam enim angulus D B G, 
&DHGc(l re£us, fi circa dia- 
metrum D G circujus defcriba- 
tur; tranfibit per puncla H,Br 
& angulus GHB angulo BDG 
^qualis erit. angulus autera 
A G C oftenfus eft ajqualis an^ 
gulo B D G . ergo G H B angu? 
nis aequalis eft anguioAGC, 
hoc cft anguloAHC: & pro- 
pterea angSlus C H G an^ulo AHB, fed rettus cft angulus C H G . «rgo & 

i ' ' r • * ' FED. '** 
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A A NG VL VS autera AGC oftenfus eft aequalis angulo B D G . ) /* 45 . W«s . 
8 HOC efl aogulo A H C . ) Sunt enim angul i C%AG , CH G re£tt . auart fi circa 

tiiamttrum C G cirtulus defcribatur ; ptr p*»Q* A,Ht r anfikif t & ang*li *AGC , 

A HC in tadtm circuli portione inter fe a<j*altt trunt . 
C Et propterea angulus CHG angulo A H B . ] Addit» /cilicet utriaue angult 

carntnnm j in hyperbola auidem BHC , in ellipfi vero A HG angulo . 

THEOREMA Li PRQPOSITIO L. 

1 

IISDEM pofitis , fi a ccntro feclionis ducatur linca conringenti 
occurrensi2cqui4iftanfquclincar, pertac*tum& per unumpun- 
clorum du^tae : dimidio axis aequaljs erit f 



SINT eadem , quae fupr a ; & centrum Gt H : iungatur 
D C , B A inter fe copveniant in K ; & per H 
ducatur H L aequidirtans E F. DicoLHipG 
H B aequalemcffe.Iungantur cnim E G,A L, 
L G , L B : & per G ducatur G M ipfi £ F 
A aequidiftans. Quoniam igitur redtangulum 
A r B efl asquale rcftangulo AGB: & linca 
A F lineae G B asqualis crit . eft aurem & A H 
B aequalis H B. crgo & F H ipii H G: & proptc- 
C rea E L ipfi L M cft asquaJis. itaquc tjuonum 
dcmonftratum efl angulura C E F angi.Jo 
fj.pruni. DEGaequalem efle. eftquc angulus C nF 
aequalis angulo EMG: erit & E M G ang j- 
' lus ipfi M E G aequalis , &linca E G imc«e 
G M. fed & E Lell aequalisLM , utdemon- 
D ftravimus. linea igitur G Lad E M cit uer- 
E pendicularis . cft autcm & angul us ALli rc- 
ftus. quare fi circa diametrum A B cuculus 
dcfcribatur i per punctum L tranfibit . acq ue 
eft A H aequalis H B. crgo & H L , quas cft 
n ccntro circuJi , ipfi H B sequalis erit, . 

FE D, COMMANDINVS. 



EF; ckline* 




C 
D 

E 



QyONIAM igitur re^angulum A FBeft 
aequale rc&angulo A G B: & linea A F lincae 
G 3 apqualis erit.) Hoc d nabis demtfifiratum efh 
incommentarift in fextam decima fecundi h*t*t. 

E% propterea E L ipfi L M eft aequalis . ) Hoc in ellipfi m**tfefium efi ; iu hyper- 
bola vtro producatur L H*fq*e adEG in N: & cum F H fit aqualit H<j \ erit E N 
aqualit NG . ut auttm ENad NG, ita EladLAf. ergo EL ipfi L Maqualis eriu 

Itaque quoniaxn deraonftracum eft angujum C E F angulp D E Q acquaiem 
Cfle . ) ln auadragefima oSava httius . 

Linea igicur G L ad E M cft pcrpcndicularis. ] Ex diffnititne Une* perpendicu- 
iarit . ftanitur tnim tx di&is angulum Q LE angnU G L Mejfc **,u*Jem . 

E;ftaaitcm&angulusALBrcaus.)£^4»/«eimc. THEO- 
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C 
D 



SI in hyperbola , vcl oppofitis feclionibus ad axem comparetur 
re6tangulumxquale<^uartxparnfieurac,excedcrque figura qua- 
dratai & a punclis ex comparatione faclis ad quamlibet feclionem 
reclaelineaeinclinentur : maiorminore quantitateaxisiuperabit. 

SIT hyperbole, vel oppofitae fe&iones,quarum axis AB, 
centrumC:&quarta; parti figuraefequale fit utrunquercdrS- 
gulor ura A D B, A £ B: & a puntfisE, D ad feaionem incli- 
ncnturEF, FD. Dico EFipfamFD fuperare quantita- 
te A B . Ducatur cnim per F iinea F K H feftionem contia- 
gens:& pcr C ducatur G C H asquidiftans F D. erit angulus 
K H G angulo K F D aequajisialterni caim funt:& angulus K 
F D jequalisanguloG F H.crgo &GFH ipfi G H F,lincaquc 
F G line*e G H , & linea F G ipfi G E asqualiserit : quod & 
A E aequalis fit D B , & ACinfiCB, &DCipliCE. cft 
igitur linea G H a:qualis G E:&obid FEipfiusGHdupla. 
ltaquc quoniam dcraonftrataeftCHipfiCBaequalis:erit 
£FutriufqucGC,CBdupla. fcd ipfius quidcmG Cdu- 
pla eft F D; ipfius vcro C B dupla A B. linca igitur E F utri- 
que F D , A B eft aequalis: & proptcrea E F ipfam F D fupcrat quantitate A B . 

FED. COMMANDINVS. 

ET angulus KFD aequa lis angu lo G F H . ) Ex qnadragefima oflav* huius \ 
Qu6d & A E aequahs lit DB.) Superius enim demonflravimus £ B ipfi A7) *• 
afuaiem ejfe. quare addita utrique A B, ertt A E aquaiit r B D: veretr tamet:, ne p+tiut 
legendu fit-.Qwtd CT A D aqualii ftt 71 Ejtoc enim ad propefit i magis attinere videtur. 
Itaque quoniam demonflrata cft C H ipli C B aqualis. ] In antecedente fcilicet. n 
Sed ipfius quidem G C dupla eft F D. ) hfi enim us F Ead EG, UaF D*4G C. ~ 
fed F E dnpla efi EG . erg o & F D ipfins G C dnpia . 

THEOREMA LII. PROPOSITIO LII. 
SI in ellipfi ad maiorem axem ex utraque parte comparctur re- 
' clangulumaequalequartacpartifiguracjdeficienfque figura qua- 
dratai &apun6tisexcomparatione fa£hs ad feclionem reclac li- 
neae i nclinentur : ipfi axi zequales erunt . 

SITellipfis, cuiusmaior axisAB; & fit utrunque re- 
ttangulorum A C B , A D B aequalc quarta: parti ftgurae: & 
a punftis C,Dad fcttionern inclincntur rc£tx lincaeCfi, 
E D . Dico C E,EDaxiAB «qualcs elie . Ducatur cntm 
liuca coqtingens E F H: & pcr ccntrum , quod fit G , duca- 
tur G K H ipfiC E aequidtflans. Quoniam igitur angulus 
C E F eft aequalisangulo H E K , &angulus F ECangulo 
E H K : & E H K ai.gulus ipfi H E K asqualis erit ; & finea 
H K aiqualis line* K E . & quoniam A G eft xqiralis G B , 

& ACipftDB:erit&COipfiGDaequalis. crgo& EK \ ifeati. 
aequalis K D . & ob id linca quidcm E D dupla cft H K ; U- & B 
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nca vero E C dupla K G . utraquc igitur C E , E D ipfius HGcft dupla . fcd & 
C A B dupJa H G . quare A B ipfis C E , E D ajqualis crit . 

F E D. C O MMANDINVS." 

A QVONIAM igitur angulus CEFcft asqualis angulo HEK.] Ex <ju*dru- 
gtfimu otlao* buius . 

B Et ob id linca quidcra E D dupla cRHK.]fj? tnim D E dupia E K , boc tfi 

H k , tjH4 ipfi k E tquMlis dtmtnftrutu efi , 
C Scd & A B dupla HG.)/« quinqujgtfimA enim huius dtmonftruvit H G tqiudtm 

eJftGA. 

THEOREMA LIII. PR OPOSITIO L II I. 

SI in hyperbola, velellipfi, vel circuli circunferentia , velfe- 
clionibus oppofitisabextremo diametri ducantur linese ordina- 
tim applicatis aequidiftantes > & a diftis terminis ad idem feclionis 
punctum lineae duclae fecent aequidiftantes : reclangulumexab- 
fciiTis fa&um aequale erit figurae , quae ad eandemdiametrum 
conftituitur. 

SIT una diftarum fcftionum A B C, cuius diamcter A C : ducanturquc A D, 
CEordinatim applicatis aequidiftantes ; & A B E , C B D producantur . Dico 
re&angulum contcntum A D, C E figur», qua; fit ad A C^equalc cflc. A punfto 
enim B lincaB Fordimtim applicctur . Ergo ut reetangulum A FC ad quadra- 
3 tum F B , ita tranfverfum figurae latus ad rc&um ; & ita quadratura A C ad 
si.fexci. ipfamliguram. fed reftanguli 
' C A PCadquadratumFB pro- 
portio componitur ex propor- 
tionc AFadFB, & propor- 
tione C F ad F B . ergo pro- 
portio figurse ad quadratura 
ACcompofita eftcx propor- 
tionc B F ad F A , & propor- 
r> tione BFad FC. ut autcm 
AFadFB, ita ACadCE: 
&utCFadFB, ita C Aad 
E A D . proportio igitur figurae 
ad quadratum A C componi- 
tur cx propor tionc E C ad CA, 
ii. lexri. & D A ad A C • fcd rcftangulum contcntum A D , C E ad A C quadratum cx 
eifdem proportionibus componitur . ergo ut figura ad quadratum , ita cft rcftan* 
gulumcontentum A D, C Ead quadratum AC. rcitangulum igitur contci*> 
tum A D , C E figurae , quae fit ad A C,aequale erit . 

FED. COMMANDINVS. 

« 

A ERGO ut rcftangulum AF Cad quadratum F B , ita tranfverfum figurae la- 
tus ad rc«aum. ] Ex vigcfimuprim* primi huius . 

Etita 
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Et ita quadratum A C ad tpfani figuram . J Bfi w»'*» ut trmnfvcrfum tmtutmdrt- B 
Qum , itm quadrmtum trmnfvcrfi imteris , bec eft qumaratum A C ad rt&amgulum dttli»\ 
laterikns eentcntum , hoc efi mdfigurmm ipfttm , cx primm fcxti,vci cxiemmmte itt T A 
XX.decimi Eltmentornm. - m> ( 'J :"W .<<■.: ) 

firgo proportio figurx ad uuadratum ACcompofita cft er propottione B F C- 
ad F A j & proportionc 1J F ad V C ) i^nUm tninmt reHmuguium u4 F c md qutm.'^ 
drmtum F B , ttm qumdrmtum A C md tpfmmfigurmm : trit converteudo ttt qumdrmtum • 
F Bmd rettangulum tAF C , itmfigurm ipfm md qumdrmtum tAC . fcd propertie qum 
drmti FBmd re&nngklum A FC componitur cx profortiont 'BFmaPtA t &BF*d i 
F C. crgo & proportio fignrtt md qumdrmtum tAC ex et/dem proportioniirns componisur,- 

Vt autem A F ad F B , ita A C ad C E ; & ut C F ad F B,iu C A ad A D . J D 
qttmrtm Jexti ob fimilitudincm trimngulorum A B F , AEC ; & trimngutorum 
CHFfiDA. 

Proportio igitur figurae ad quadratum A Ccomponitur ex proportionc E C ■ 
ad C A, & D A ad A C .) Nmm convcrfm proportio cx cijdem proportimtthut cottver* 4 
fit componitur , Ht fupertus prebmtum efi i vereor tmmcn nc b*c propefi-.ie mh miiqu» ia» i - 
ver/m fit . mmntfeilior enim e£ef , fi b*c modo cx} ticmretur . 

tApuntto enim "3 lincm 'B F ordtnmtim mppiicctur . crgout qumdrmtum F B mdrc 
Bmnguium *A F C , itm reclumfigurm Imtus md trmn/verfum , Qt itmfigurm ipfm md qum- 
drmtum A C . fed proportio qumdrmtt F B adretimngulum A F C componitur cx pro* 
portione H F *d P tA , <7 properttone B F md F C. crgo 0 proportio fignr* md qumdra~ 
emn ACcx eifdem proporttonibus cemponttur. ut mutcm B F md F A^tm BC mdC A i 
& ufB F md F C ,itm'D tA md A C . proportte igitur figurm md qumdrmtum A C com~ 
pofnm c/f ex prepertionc ECmdC tA, <2 proporttone D AmdAC . & reitqum , qum 
detnceps feqttuntur . 

THEOREMA LIV. PROPOSITIO LIV. 

.'•••■•.■' 
SI coni fe&ionem , vel circuli circunferentiam contingentes - 

duae rec~be linex fibi ipfis occurrant>& per taclus ducantur contin- 

gentibus sequidiftantes i a taclibus verb ad idem fedlionis pun- 

clum duclx lineae aequidiitantes fecent : reclangulum,exabicilTis 

conftans,ad quadratum lineae,taclus coniungentis , proportio- v 

nem habebit compofitam exproportione, quam habet quadra- 

tumportionislineae,aboccuriu contingentiumadpunclum me- 

dium coniungentis tac^us duclae, quae eit intra fe&ionem , ad reli- 

qux portionis quadratumj & ex proportione, quam habet re- 

ctangulum ex contingentibus fachun ad quartam partem qua- 

drati lineae uflus coniungentis . 

SIT coni TeAio , vd circuli circunferentia A B C ; quam contingant re£la li- 
neae A D , DC : & iun<2a A C , bifariam in puncto £ dividatur ; iungaturque 
D B fi : a pun&o autem A ducatur linca A F ipfi C D «quididans ; & a puncto 
C linea C G acquidiftans A D: denique fumpto in fcftionc quovis pundto H, iun* 
gantur A H , C H - y & ad punfta G,P producantur . Dico re&anguluin, conftans 
cx A F, C G,ad quadratum A C proportionem habcre compofitam cx proportio- 
ne quadrati EBad quadratum B D , & proportionc rc^anguli ADCad ^uar- 

Cc tam 
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!taa» partem quadrati A C , hoc dVad reclatigulum A E C , Ducacur enim a 
puoOo «uidcm H linea HKLXO.a pan&o auccm B Jinca BMN, qu* ipii 
B A Caqujdi/tcrtt* pcrfpicuum cft Jiocain M N fe&ioaera coocingere . & cum A E 
C fica;quaIisECieric&MBipfiBNa5qualis,&KOipfiOL,&HOipfiOX, 
E & KHipfrXXvlcaquc quooiaraBM,M A fe&ionem conciugunc; & ipfi M B 
a^uidiftansduAa eft K HxVcric ut quadratura A Mad quadfacum MB, hoc 
cA ad rcgangiilum M6N,iuAK quadracuraad rcftangulum X K H , hoc eil t 
a<i rcdlanguruin L H K: & pcrrautando ut quadratura A M ad quadratum A K », 
F tta M fi reftangulnra ad rcftangulumLHK.uc 
autem reftlgtrium ex N C,M A ad quadracum A M , 
O ita rec"Ungujum cx L C,l£ A ad quadratum A K.ergo 
e* a^uali utreftangulu ex N C ,M A ad rc&angulu 
MBN, ita reclangulum cx L C,K A ad rcftangulum 
3 L H K.fcd re&aogulum cx L C > K A ad rcclangulum 
G L H K propoftioocm habct compoiitam ex proparcio- 
H neC LadL H,hoc eft F A ad A C,& proportiooc AK 
ad K H,hoc eft G C ad C A.haec autcm cadcm ert,que 
pcoporciore&anguli cx G C , F A ad quadratuin A C. 
uc lgitur re&angulum ex N C, M A ad rcdtangulum 
M B N,ita re&angulum ex G C,F A ad quadracum A 
C.rcftangulum vero cx N C,M A ad rcftangulum M 
B ~N, fumpco mcdio reftangulo N D M,habct propor- A' 
tioocm compoficam ex proporciooc rc&angulicx NC, f 
M A ad reftangulum N D M, &proportione rcftanguli N D M ad rc&angulum 
M B N . ergo & reftangulura ex G C, F A ad quadracum A C compoficam habcf. 
proportioncm cx proportionc reftanguli cx N C , M A ad rc&angulum N D M , 
K & proportionc rettanguli NDMad re&angulum M B N . fcd ut reftangulum 
cx N C , M A ad reftangulum N D M, ita quadratura E B ad quadratum B D : 
L & ut reftangulum N D M ad rettaogulum M B N , ica rcftangulum C D A ad 
re&angulura A E C . re&angulum igicur cxGC, F A ad quadratum A C com- 
poficam proportionem habec cx proportionc quadrati E B ad B D quadracum , 
& proporcionc rettanguli CD Aad rcftangul um A E C . 

E V T O C I V S. ; "r-ilr 4 ' • r 

P VT auccm reftangulum cx C , M Aad quadracum A M , ica reftangulura 
ex L C , K A ad quadracura A K . ] i^uani*m e»im ut AD*d D M , it* C D *d 
DN: erit per converfionem rationis ut D A *d *sf M , it* DCadC N. eadem quo- 
quc r*tionc & convertcnio dcmonffrabitur ttt K tsfad tA D ,it* LC *d C D . crgo 
tx *qu*li & convertendo utMAudtsfK, ita NC *d C L : Cr pcrmut*ndo ut M A 
*d N C y ita tsf K *d C Z. m igitur reQengulum ex NC , Mcstad quadratum A M, 
ita reHangulum ex LC ,K«sfad <juadr*tum tsfK. 

K Seducre&angulumexNC, M A ad rcttangulum N D M , ita quadraCum 
E Bad quadracum B D. ] N*m cum rctlangulum cx A M 7 C Nad rea*n£uium 
NDM compofitam proportioncm habeat ex proportione A M *d M D , & proportio* 
neCNad ND ; utautem tsf M *d MD ,it* E r B *d HD\& ut C Nad ND , Ua 
ESadBD: babebit reil*n S ulum ex tst M , C N*d red*n£ulum N.D M proportio- 
fcxti. ttcm dupUm ciut , tfua efl E r B ad BD .fed & tfuadratum E 3 *d quadratum r B D du- 
plam ptoportionem babet eius , qu* efi E"B adB D . quare ut rcclan^uium cx <tsf M t 
C Nad retianguium ND M , ita quadratum E B ad 'B D qkadratum . 

L . Et « l "«aDgulum N D M ad rcftanguJum M B N , ica rcaanguJura C D A 
adrcClanguiumAEC. ) ^uoniam enim rt£t*»gulum N D M ad rcctangulum 

MB N 
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enim triangul a KHA t ACG jj 



MB N proportiotem babct compofitam ex proportioneT) Nad N B , & proportione 

D Mad M 3 ; ut autem D Nad N'B , ita D C ad C E ; & ut Z> M ad M B , itk ^ ( exu \ 

'D esf ad A E: babebie quoque proportioncm compofitam ex proportione D C adC E , 

iS proportione 'D A ad A £ , qut quidem proportio eadem e/f , quam reElangulnm 

C D A habet ad rcdangulum A E C . ut igirur rcclangulum NDMad rcclangulum 

M B N, ita retlanguium CDsA ad rcEtangutum *AE C% 

FED. COM MANDINVS. 

PERSPICV VM eft liocam M N fe&ionem contingerc . 3 Ex &. primi huius • A 

Etciim AEfitaequalisEC; erit & M B ipfi B N cequalis , & K O ipfi O L . ) B 
Ex demonilratis in fextam primi huius . 

Et H O ipfi O X . ] Ex quadragefimafcxta, & quadragefima feptima primi huiut . Q 

Et K H ipfi X L . ) ^uoniam enim KOcfl aqualis O L , & HO ipfiO X : crit & £) 
rcliqua K H reliqua X L aqualis . 

Itaque quoniam M B , M A fc&ionem conttngunt ; & ipfi M B asquidiftans E 
duOa cft K H L : crit ut quadratum A M ad quadratum M B , hoc eft ad re&an- 
gulum M B N, ita A K quadratu ad rettangulum X K H ) Exfexta decima buius. 

Ex proportione C L ad L H , hoc cft F A ad A C . ) Ob fimi/itudinem trianguU- 
rum L HC , C F ts4 . cfientm a>gu/us L C Hafua/is angu/o A FC . & angulut q 
LHC anguio F C eA ' . qu*re & niiquus reiiquo tfi aqua/is . 

Etproportionc AK ad K±I,hoc cft GC ad CA. J Sut enim 
interfefimilia. 

THEOREMA L V. PROPOSITIO LV. 

SI oppofitas fectiones dux refrx linex contingetes fibi ipfis oc- 
currant i & per occurfum ducatur lineaxoniungenti taclus xqui- 
dift ans> per tac~tus verb ducantur xquidiftantes contingetibusi & 
ataclibus ad idem alterius feclionis punclum ducantur linex, 
qux xquidiftantes feccnt : recTungulum,exabfciflis conftans,ad 
quadratum linexta£tus coniungentiseandemproportionem ha- 
bebit,quam recUngulumxx contingen- 
tibus faclum,adquadratum linex,aboc- 
curfu ad feclionem duclx , qux quidem 
contingenti ta&us xquidiftet. 

SINT oppofita; fcftioncs A B C , D E F ; quas 
contingant rccte lineas AG,G D: & iunfta A D, 
ducatur pcr G linca C G £, ipfi A D squidiilans, 
&apunfto A ducatur AM acquiaiftaos DG; 
atque a D linca D M aiquidiftans A G . Sumatur 
autcm in fc&iooe D F aliquod puoftum F:& iun- 
gantur A F SL,D FH. Dico ut quadratum C G 
adreftangulum A G D, ita efte A Dquadratum 
ad rc&angulum ex A H , N D. Ducatur cnim pcr 
F linca FLKB, qu.x ipli A D a:quidiftct . Quo- 
niam igitur dcinonltratum cft, ut quadratum 

E G ad quadratum G D,ita rcdaogulum B L F ad L D quadratura; & cft CG 
iquaiis Q E , & B K ipfi L F ; erit ut quadratum C G ad quadratum G D , i» 

Cc i rcdan- 
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D re&angulum £ F L ad quadratum L D . eft autcm & ut quadratum D G ad re- 
dangulum DGA, ita quadratum D L ad reftangulum ex D L , A K . ergo cx 
zqualiutquadratumCGadrc&angulumDG A, ita re&angulum KFLad 
re&angulum elDL, A K . fed proportio re&anguli K. F L ad re&angulum ex 
D L , A K componitur ex proportione F K ad K A , & proportione F L ad L D: 

£ utautemFKadK A, ita A DadDN; &utFL adLD, ita D AadAH. 
proportio igitur quadrati C G ad redtangulum D G A compojGta eft ex propor- 
tionc A D ad D N , & proportione D A ad A H . fcd quadrati A D ad rcftan- 
gulum ex A H $ N D proportio ex eifdcm componitur . crgo ut quadratum C G 
ad rcdlangurum A G D , ita eft A D quadratum ad re&angulum ex A H , N D : 
& convertendo ut re&angulum AGDad quadratum C G , iu rcttangulum cx 
A H , N D ad quadratum A D . 

FED- COMMANDINVS. 

i .... 

A DICO ut quadratum C G ad rcftangulum A G D , ita efle A D quadratum 

ad redtangulum ex A H , N D . ) Sic habent Graci codices :fed cgo potins ita legcn- 
dum arbittor . Dico ttt rcilangutum AGD adC G quadratum , ita effc re&angulum 
tx tsl H , NDad quadratum %AD % hoc Cttim cfl , quod Cr itt principio proponit , <T 
infinc concludit . 

B Quoniam igitur demonftratum eft , ut quadratum E G ad quadratum G D , 

tta retlangulum B L F ad L D quadratum . ) /» vigcftma hums . 
C EteftCG«qualisG B: &BKipfiLF.) Se* 

eetur linea A 2) bifariam in punlio O , & iungatur 

GOy qua limeam t F »» *? fecet . erit O G oppofita- 

rum fcckionum diametcr recta ; tranfverfa vero , qua 

per centrum ducitur , ipfi A D aquidiftans . ergo C G 

eft aquaiit <j E ,&Tt P ip/i P F . fedCT k P aqualis 

efi^P L, euomam & A Oipfi OD . reliqua igitur 

£ k reliqua LFeft aqualts . 
j3 Eft autem & ut quadratum D G ad rettangu- 

lum D G A , ita quadratum D L ad re&angulum 

ex D L, A K . ] Ojtoniam enim aquidiSiant A D , 
atfextl H F. utD LadLG, ita erit tsf k adkG: compo- 

ncndeque ut 2) G *d G L,ita A G ad<j k :& pcr 

converfionem rationis ut GD ad'D L , ita<J A&d 

A K t & permutando ut D<j *d G %A , ita 'D L ad 
le. Ifl til . ut veri DG adG eA , ita quadratum DG ad 

decimi.,' reBanguium T>G A : Cr ut 'D LadAK , ita"D L 

quadratum ad rctlangulum ex 'D L & %A k . crfo *t quadratum 7> <j ad rcttangw 

lum D G iA, ita quadratum D Lad rcliangulum ex'DL cr «A K . 
E VtautemFKad K A , ita A Dad D N : & ut F Lad L D, itaD A ad A H.) 

Ob fmilitudincm triangulorum A F k,N A D,itcmquc triangulorum L F D,A D H . 

THEOREMALVI. PROPOSITIO L\(l. 

SIunamoppofitarumfcc"honumduae re&ae lineae contingen- 
tes fibiipfisoccurranti &pcr tac*his ducantur contingentibus ac- 
quidiftantesjataclibus verb ad idem alterius feftiorus pun£him 

ducan- 
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ducantur lineae, quae aequidiftantes fecent: reclangulum, ex ab- 
fciflis conftans,ad quadratum lineae,ta<5tus coniungentis,propor- 
tionem habebit compofitam ex proportione , quam habet qua- 
dratum portionis lineae, ad punftum medium coniungctis ta£Vus 
du£be, quae eftinter diftum punclum & alreram feclionem, ad 
quadratumeius, quae inter feclionem & occurfum interijcitur i 
& ex proportione , quam habet re6tangulum,excontingentibus 
fa&um,ad quartam partem quadrati lineae taclus coniungentis . 

SINT oppofita: fctliones A B , C D , quarum centrum O ; lincaeque contin* 
gentcs AEFG , BEHK : & iunt"U A B dividatur bifariam i$ L ; & iun- 
gatur L R , &c ad D producatur : a punfto autcm A ducatur A M ipfi B E 
sequidiftans ; & a punrto B ducatur B N aequidiftans A E : dcniquc fuin- 
pto in C D fe&ionc quovis puncto C , iungantur C B M , C A N . Dico re- 
lungulum,ex B N, A M conftans,ad quadratum A J3 propqrtionem haberc com- 
pofitam ex proportionc quadrati L Dad quadratum DE, & proportione re- 
lUnguli A E Bad quartam partcm quadrati A B, hoc eft ad rccungulum A L B. 
Ducantur enim a pun£tisC,D lincas C G K, D H F , quae asquidiftent A B. Ciira A 
igitur A L fit asqualia L B ; erit & H Dipti DF aequalis , & K X ipfi X G . fed » 
C X eft aequalis X P . ergo&KCipii PG. & quoniam A B,C D oppofitae fe- c 
aionesfunt ; lincaeque contingentes BEHK,A£FG, & du£U cft K G «• 
quidiftans H D : crit ut quadratura B H ad qua- 
dratum H D , ita quadratum fi K ad rccUngulum 
P K C . quadratum autem H D c'> asuuak rcftan- 
guloHDF: & retungulum P K C redUngulo 
KCG. crgo utquadratum B H ad re&aogulum 
H D F,iu quadratum B Kad redan gulum KCG. 
fed & ut rcCUngulum cx F A , H Bad quadratum 
H B , iu retungulum cx G A, K B ad quadratum 
K B . ex seq uali igitur ut reCtangulum ex A F,H B 
ad reOangulum HD F,ita rcaangulu cx A G,K B 
ad re&angulum K C G . proportio autem rec~Un- 
guli cx A F, H B ad recungulum H D F , fumpto 
rncdio recungulo H E F , componitur ex propor- 
tionc rcaanguli cx A F,H B ad rcttaogulum HEF, 
& proportione recUnguii H E Fad rccungulum 
H D F . fcd ut reftangulum cx A F , H B ad rc&angulum H E F, iu quadrat um p 
L Dad quadratum D E : & ut re&angulum H E Fad re&angulum H D F , ita q 
reclangulum A E B ad rccungulum A L B . crgo proportio recUnguli cx A G , 
K B ad rcctangulum K C G compofiu eft ex proportiooc quadrati L D ad qua- 
dratum D E , & proportionc rccUnguli A E Bad reclangulum A LB . habet 
autem reclangulum cx A*G , K B ad redUnguluin K C G proportionem compo- 
fium ex proportionc B K ad K C , & proportionc AGadGC: utque B K ad 
K C , ita cft M A ad A B; & ut A G ad G C , iu N B ad B A . proportio igitur 
componta cx proportionc M A ad A B , & proportionc N B ad B A [ quae qui- 
demcademeft, quam habct rccungulumcx AM, B N ad quadratum AB] 
componitur cx proportionc quadrau L D ad quadratum DE, &proportionc 
retunguli A E B ad rcclangulum A L B . 

FED. 




Digitized by Google 



xjo APOLLONIIPERGJEI 

F E D. C O M M A N D I N V S. 

A CVM igitur ALfit asqualis L B; crit H D ipfi D F aequalis, & K X ipfi X G.) 
Ob fimilitudincm triangulorum tsi E L , F E D , G E X : V triangulorum B EL, 
HEDyKEX. 

B Sed cft C X ac qualis X P . crgo & K C ipfi P G . ] C X efi aquaiit XPex quadra- 
gefim* /eptima primi kului . qu,% > e Cr rcliqua K C rcliqua P Cj aqttalit erit . 

C Et quoniam A B,C D oppofitae fe&iones funt; lineasque contingcntcs B E H K, 
A E F G;& dutta eft K. G «quidiftans H D : crit ut quadratum BHad quadta- 
tum H D , ita quadratum BTt ad reftangulum P K C . ] Ex decima otiava huiut . 

j) Quadratum autem H D cft asqualc re&angulo H D F : & reltangulum P K G 
reaangulo K C G.)Nam HDefi aqualit D F, ut dcmonfiratum e(i,C?GC ipfiP JC. 

E Sed & ut rc&angulum ex F A , H B ad quadratum H B , ita rcftangulum cx 
G A , K B ad quadratum K B . ] Quoniam enim triangula A E B ,HEF ,K £ <f 
fimilia /unt : erit ut F EadE tst, ita H E ad ETJ ; & componcndo ut F tsfadtsfE , 
itaHB adHE. cadcm quoque ratione demonfirabtmut ut G A adAE ,ita K B ad 
3 E . quare & convertendo ut E tst ad tst<j ,ita EB ad"B K . erat autem ut FtAad 
A E ,tta H 2? ad B E . ergo cx aqualiut F tstad AG , ita HB ad B K : & pcrmu- 
tando ut F A ad H"B, ita G A ad K B. /ed ut F A ad H B, ita rciiangulum cx F A, 
HTtad quadratum H B :& utG A ad K ZS ,ita recianguium exG A,K Bad qua- 
dratum k B tx prima fexti , vel ex lemmate in %%. decimi . ut igitur reSangulum ex 
F tA,HB ad quadratum HB , ita rc&anguium ex G tA, K B «d quadratum K B . 

p Sed ut re&angulum ex A F , H B ad rcaangulum H E F , ita quadratum L D 
ad quadratum D E .) Nam rcctangulum extAF ,H B ad retlanguium HEF pre* 
porttoncm habet compofitam ex proportione A F ad F E ,C~ proporttone 'B Had HE, 
mt autcmtA F ad F E , itaLDadDE; Cr utB HadHE, ,ta L C D adD E . rt- 
Sanguium igiturexAF, H"3 adreiiangulum H E F duplam proportionem habet 
eius , qua e/fLDad DE* /ed & quadratum L D ad quadratum D E proportionem 
habet eiu/dem proportionis duplam . erg» ut rcQwguUtm ex A F,HB ad retiangulum 
HEF, ita quadratum LDad quadratum DE. 

P Et ut rcftangulum H EFad rc&angulum HDF, ita re&angulura A E B ad 
rettanguluoi A L B . ) Retiangulum enim H E F ad redanguium H D F proportio- 
nem compofitam habet ex proportUne EHad H D ,cr proportione EFadF D.ut au- 
tem E Had HD ,itaEH ad B L; CTutEFadFD, itaEA adtAL. quare rt- 
Uangulum HE F ad rctlangulum H D F proporttonem quoque compofitam habcbit ex 
propertione E7t ad B L,& proportione EtA adtA L;qua quidcm proportio eadem efi, 
quam habet rcttangulum tAEBad rcUangulum tsi LB . crgo ut retJangulum HEF 
ad reliangulum H D F , ita erit rcQangulum AEB ad rcciangulum ALB , hoc 
ttiam ex quartodecimo lemmate Tappi confiare potefi . 

TERTII LIBRI FINIS. 
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CUM CQMMENTARUS EUTOCU ^ S C A LO N J.T-5., 

ST F B DB R I CI C O M M A N D I N I. 

' '-^ <ATOLLONIUS ATTALO S. V. 

.'. » » ' . . _ . .' . » - — .1.. 4- >- .'.,-.,*'•• 




RIUS quidem ex oc*to libris , quos de co- 
nicis corapofuimus > tres pnmos edidi 
ad Eudemum Pergamenum fcnptos: 
eo autem mortuo,ciim reliquos ad te 
mittere decreverimus i quod meorum 
fcriptorum lectionem ambittol e defide- 
ras , in prxfentia quartum librum mitti- 
mus . Ineo haec continentur , ad quot 
pun£ta plurima conoi um fe<_tiones in- 
• fefe , &: circuli circunfercntix occurrerc polTint, nifi totx totis 
congruant . Prxterea coni fecTio, & circuli circunterentia , & op- 
pofitx fedTiones oppoiitis fecTionibus ad quot punfta plunma oc- 
currant . Ad hxc alia non pauca his limilia. Ex his,quod primo lo- 
codicTumeft, Conon SamiusadTraiideum fcribens explicavit, 
nonrecleindemon.trationibus verfatus. Itaque Nicotelcs Cyre- 
nxus eum leviter reprehendk . De fecundo Nicoteles in hbro 
contra Cononem raentionem ilc fecit , tanquam qubd deraon* 
<itrari facile poiTet . Sed taraen nos neque ab ipfo , nequeabalio 
quopiam demonitratum invenimus . 1 ertium verb , & eiufdem 
«reneris alia , ne in mentem quidera alicui unquam venifle compe- 
rirrius. Yt quse diximus ab alijs demonitrata non raifie, omnia 
multis , acvarijs novifque theorematibus indigent, quorumplu- 
nmaintfibus primis hbris , reliqua inhoc expofuimus- Horum 
;.i igitur 



\ 
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igitur contcmplario non parvam utilitatem affert , & ad compo- 
fftionesproblematum,&addeterminationes. Nicoteles quicfem 
obdifTenfionem,quaeillicum Conone erat, fcribit nihil eorum, 
quae a Conone inventa funt , ad determinationes pertinere . quod 
ille faUb amrmat > nam &fi omnino abfque his determinationes 
reddere poiTimus : tamen ex h*s ipfis non nulla^aciltus percipiun- 
tur s velut hoc , quodaliquid multipliciter fiat , vel quotupliciter , 
vel rurfus qubd nullo modofiatrquac quidem cognitio ,fi ante- 
cefferit,adquaeftiones magnam praeftat facultatem. Praeterea ad 
dinSnkkmum refoluubnes theoremata haec valde utilia funt: quae, 
" ctiamfi abfitutilitas, propter ipfas demonftrationes digna funt, 
ut recipiantur . multp enim aliain Mathematicis difciplinis ob hoc 
ipfum, & non ob aliquod aliud recipere confuevimus. 

E V T O C I V S. 

QPvlRTfrs iiber, %Anthemi fodalis charifftme , quafiionem quidem habet , quot 
m+dii conorum feQionet inter fefe , & circuli circnnferentia , itemqnc.eppefitafeclit-' 
ncs oppofitit ftttiombns outtrrant : fed efi tamen elegans , G legentibut perfpicuns , 
prafertim ex editione nofira ,acne commentarijs qnidem uMit indiget. quod enim deefi 
ipfa expient adfcriptiones . /n co autcm omnia demonfirantur argumcntatione ducentt 
ttdid, quodfieri nett ptefi t ficnt & Euciides fecit in ijt , qu* de fcStiwibnt , circuie , 
C taftienibut confcripfi: qua fa*>e ratio & ad ufnm accommedata , & ntctfaria Ari- 
fitteli t sc (jeomttrit , pracipui veri tArchimtdi vifa tfi , Itaqut tibi quatuer iihrot 
perlegenti licebit ex cantcorum trattationt rtfolvcrt , & componere qttadcnnqmt pre~ 
pofitmm fuerie . Quacirca & ipfe tstppollonins in principio iibri dixit^uatuor iibrot ad. 
hutus di/ciplina titmtnta fuffctrt : rtiiquos autem quatuorad abundantiortm fcitn- 
tiam pertinere. Terlege igitur eot diiigentcr:& fitibipiacutrit t rtiiquot adtandem 
formam i nobit edi j id quoquc,Dco dmecjitt . Vale . 

THEOREMA L PROPOSITIO I. 

SI in coni (eclione, vel circuli circunferentia aliquod punclum 
extra (umatur > atqueabeoadie&ionem ducantur duae reclae li- 
neae, una quidem contingens, altera veroinduobus punclis fe- 
cans j & quam proportionem habet totalinea fecans ad partem lui 
ipiius , quae extra fumitur^nter pun6him & feclionem interiecla , 
in eadem dividatur , quae eft intra, ita ut reclae lineae eiuidem ratio- 
nis ad unum punfhim conveniant: quae a ta£hi ad divifionem du- 
citur, occurret fe&ionij Scquacaboccurfu ducitur ad punclum 
cxtra fumptum, fefVionem continget. 

SlTcomfeaio, vdcirculi circunfcrcntia ABC; &punclocxtra(eftioncni 

funu 
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fumpto» quod fit D , ab co ducatur linca D B quidcm contingens fc&ionemin 
B , D E C vcrd in punttis E,C fccans : & quam proportioncm habct C D ad D E, 
eandem habcat C P ad F E. Dico )incam,quae a pun&o B ad F ducitur, occurrerc 
fe&ioni ; & quce ab occurfu ducitur ad D , feftioncm con- 
tingcrc . Quoniam cnim linca D C feftionem in duobus 
punttis fecat : nonerit ipfius diametcr . quarc licebit per 
D & diametrum , & lineam contingentcm ducere . duca- 
tur a pun&o D linea D A fe&ionem contingens : & iun&a 
B A fccet ipfam E C non in F , fcd in alio pun&o G , fi fieri 
poflit. ltaquc quoniam lineasBD, D A fe&ionem con- 
tingunt; &adta&us dutta eft B A; linea veroCDfe- 
&ionem in punftis C,E fccat ; & ipfam A B fecat inG : erit ' 
ut C D ad D E , ita C G ad G E , quod eft abfurdum . pofuimus enim , utCD B 
ad D E , ita cfle C F ad F E . non igit ur B A fccat ECin alio punfto . quarc in 
ipfo F fccct ncccffc cfl . 

FED- COMMANDINVS. 

• » • 

lTAQV E quoniara lincae B D , D A fcftionem contingunt ; & ad ta&us du- a 
&a cft B A ; linca vero C D fcatincm in punftis C,E fccat ; & ipfam A B fccat in 
G : crit ut C D ad D E , ita C GT^d G E . ] Ex trigefima fcptima tertif huius . 

Quod cft abfurdum . ) Nam cum pofuerimus CF §d F E , ttt C D ad D E : effet B 
C G ad (j Eykt C FadF E,& permutando G C ad C F , ut G E ad E F. eft autem G C 
maior , qudm C F.& ergo (j £ maior , <j udm E F .fed & minor . <juod fieri nott poteft . 

l 

THEOREMA II. PROPOSITIO II. 

HjEC quidem communiter in omnibus feclionibus demon- 
ftrata funt : at in fola hyperbola , fi linea D B feclionem contingat, 
&DCinpunclis E,C fecet* pun&a vcr6E,Ccontineat ta£tum ad 
B > & punclum D fit intra angulum afymptotis comprehenfum : 
fimiliter fiet demonftratio . poffumus enim a punclo D aliam du- 
cere contingentem D A , & quae reliqua funt ad demonftratio- 
nem , perficere . 1 

TIIEOREMA III. P ROPOSITIO II I. 

i 

IISDEM exiftcntibus 3 pun£ta E,C taclum ad ^ 
B non contineat > fitque punclum D intra an- a 
gulumafymptotiscomprehenfum: poterimus 
a punclo D alteram contingentcm ducere, qux // 
iit D A , 6: rciiqua fimiliter demonftrare . cy 

T II E O R E M A IV. PROPOSITIO IV. 

IISDEM pofitis, l\ occurfusECcontineanttactitm ad B: & 

Dd pun- 
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pu&um D fct in angulo, qui deniceps eft angulo afymptctis com- 
prehenfo : linea, qux a tac"Vu ad divifionem ducitur, occurrct 
oppofitx feclioni > & qux ab occurfu ducitur eandem feclio- 
nem continget, 

SINT oppofitat fccliones B, H ; quarum afyraptoti 

K L, MXN; & punftum D fit in angulo L X N : ab 

co autcm ducta linea D B fc&ionem contingat , & D C 

fccet ; ita ut occurfus E,C tactum ad B contineant : & 

quara proportioncm habce CDadDE, habeat C P ad 

F E . Dcmonfirandum eft lineam , qua; a pun&o B ad F 

ducitur , occurrere fectioni H : & quae ab occurui duci- 

tur ad D fcctionem contingcre . Ducatur enim a pun&o 

D linea D H fc&ioncm contingcns : & iun&a H B , fi 

fieripoffit, non tranfcat pcr F , fcdpcraliud pun£tum 
9 5. tertii g. ert igitur ut C D ad D E,ita CGadG Ejquod eft ab- 
h u,us • furdu: pofuimus enim utCDadD E,ita cflc C F ad F E. /£ 

THEOREMA V. PRQPOSITI^V. 

IISDEM pofitis , fi punc"Vum D fit in una 
afymptotoni qux a puncloB ad F ducitur, 
eidem afymptoto xquidiftabit . 

PONANTVR enim eadem ; & punaum D fit in ali- 
qua afymptoton, videlicet in M N . Dcmonftrandum cft. 
lineam , quae a puncto B ipfi M N aequidiftans ducitur , 
in punftum Fcadcrc . Non cnim, fcd fi licri potcft , fit 
37 tmii b G. crit igitur ut C D ad D E,i ta C G ad G E;quod cft 
abfurdum. 

THEOREMA VI. P RO POSIT IO V I. 
SI in hyperbola aliquod punclum extra fumatur , a quo ad fe- 
clionem ducantur dux reelx linxi altera quidem contingens,ake- 
ra vero xquidiftans uni afymptoton j & portio xquidiftantis, inter 
(ectionem & puncluminteriecla, xqualisfitei,qux intra feclio- 
nemcontinetur : linea, quxatacluadfaclum punctum ducitur 
occurret feclioni j & qux ab occurfu ducitur ad punclum extra 
fumptum feclionem continget . 

SIT hypcrbolc A E B, & fumatur aliquod punftum 
extra, quod (it D: fit autcm prim6 D intra angultira 
afymptotis contentum ; & ab ipfo D Jinca quidcm D B 
ducla fedlioncm contingat ;DEF vcro xquidifttt alteri 
afymptoton : ponaturquc ipfi D E arqualis E F . Dico li- 
neam , quas a punclo B ad F ducitur , occurrcrc feilioni , 
& quae ab occurfu ducitur ad D , fcdbucm contingcrc* 
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Ducatur ehim D A , quas fcftionem contingat : & iun&a B A fecet ipbm D E, 
ii ficri potcft , non in F , fed in alio pun&o G . erit D £ aequalis E G ; quod cft 
abfurdum . poncbatur enim D £ ipfi E F asqualis . 

THEQRfiMA VII. PROPOSITIO VII. 

IISDEM pofitis , fit punfhim D in angulo 
deincepsei, qui afymptotis continetur. 6ico 
etiam iic eadem evenire . 

DVCATVR cnim D H feaionem contingcns , & iun- 
fti H B, fi iieri potcft , non cadat in F , fcd in aliud 
punftum G . ergo D £ eft aiqualis E G ; quod cft ab- 
iurdum. ponebatur cnim P £ a;qualis £ F. 

THEOREMA VIII, PROPOSITIO VIIL 

IISDEM pofitis , fit pun&um D in una 
afymptoton i & reliqua eadem fiant. Dico li- 
jieam,quae a taclu ad extremam partem funv' 
ptae ducituri aequidiftantem elTe afymptoto, 
in qua eft pun£tum D. 

SINT enim eadem,quas fupra, ponaturque ipfiDE 
asquaJis E F : & a pun&o B ducatur fi G «equidjftans 
M N , fi ficri poifit. asqualis igitur eft D E ipfi E G ; 
quod cft abfurdum . pofuimus enim D £ ipfi E F aa« 
qualcm cffc . 

. ■ , .... . • . 

THEOREMAIX. PROPOSITIOIX. 

SI ab eodem punclo duae reclae lineae ducantur, quarum 
utraque coni fe£tionem , vcl circuli circunferentiam in duo- 
bus pun&is fecet > & quam proportionem habent totae lineae 
ad portjones, quae extra fumuntur , in eam dividantur, quae 
funt mtra i ita ut partes eiufdem rationis ad idem puncuira 
conveniant : quae per divifiones ducitur , linea feclioni in duo- 
hus pun&is occurret i & quoe ab occurfu ad punctum extra 
fumptum ducuntur , fec"honem contingent. 

SIT aliqua prasdi&arura fc&ionum A B ; & ab aliquo pun&o D ducan- 
tur lincae u E, D F, qua? fe&ioncm fcccnt ; illa quidem in H, E punftis; 
hsc vcr6 in F, G : & quam proportionem habet E D ad D H , eandcm ha- 
bcat £ L ad l Hi & rurfus quam habct FDadDG, habeat F K ad 

Dd* KG, 
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K G . Dico lineam, q ua: ab L ad K ducitur,utraquc 
cx parte occurrere fe&ioni:& quas ab occurfibus du« 
cuntur ad D feftionem contingere . Qupniaro enim 
utraque lincarum E D , D F fcftioncm in duobus 
pun&is fccat : poterimus ab ipfo D fe&ionis diame- 
trum ducere. quare & contingcntcs ex utraquc 
partc . ducantur igitur D A,DB, quae feaioncm 
contingant : & iuntta B A > fi fieri poifit, non tranf- 
cat perL,K; fcdvel pcraltcrumipforum tantiim, 
vd pcr neutrum . tranfeat prim6 pcr L tantiim •, 6c 
lineam F G in punfto M fecet. ergo ut F D ad D G, 
ita F M ad M G , quod cft abfurdum ; ponitur eaira ut F D ad D G , ita F K ad 
KG. fi vcr6 linca B A per neutrum punctorum K,L tranfcat ; inutraque ipfa- 
rum D E , D F , id quod eft abfurdum fcquctur . 

THEOREMA X. PROPOSITIO X. 

HiEC quidem communiterinomnibusi atinfblahyperbola, 
fi alia quidem eadem (int > unius autem reclae lineae occurfus con- 
tineant occurfus alterius s & punclum D fit intra angulum afynv 
ptotis comprehenfum : eadem prorfus evenient , quae dicla funt , 
ut in fecundo theoremate tradidimus , 

THEOREMA XI. PROPOSITIO XI. 

• 

IISDEM pofitis , fi unius lineae occurfus occurfus alterius non 
cotineanti & punclii D fit intra angulum afymptotis comprehenp 
f u> & figura,& dcmonftratio cadcm erit,quac in tertio theoremate. 

THEOREMA XII, PROPOSITIO XII. 

JISDEMpofitis,fioccurfus unius lineae alterius occurfus con- 
tmeantj & punfhim fumptum fit in angulo deinceps ei,qui afym- 
ptutis comprehenditur : linea per divifiones < 
ducla, fi producatur , occurret oppofitae fe£uo- 
nii & quae ab occurfibus ducuntur ad pun&um 
D , oppofitas fcclioncs contingent . 

SIT hypcrbolc E G , cuius afymptoti N X, O P, & cen- 
trum R y punftum ?cro Dfitm angulo X R P ; & ducan- 
tur D E , D F ; quarum utraquc hyperbolen in duobus 
pun&is fccct: & puncla E,H a pun&is F, G contineantur; 
fstque utEDadDH,itaEKadKHi&utFDadDG, 
ita F L ad L G . Demonftrandum cft lineam pcr K,L du- 
tfara occurrcre fcftioni E F , & ei , qua5 ipfi opponitur : & 
quas ab occurfibus ducuntur ad D , fe&oncs contingcrc , 7 

Sitfc- 
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Sit feftio oppofita M; & a punfto D ducantur DM,DS,quae feAiones contin- 
gant: iunfoqueMS, fi ficri poflit , non tranfcat pcr K,L ; fcd vel pcr altcrum 
ipforum, vcj pcr neutrum. Tranfeat primum pcrK ,& fccet F G in Q. eft igitur 
ut P D ad D G , ita F Qjid Q^G , quod cft abfurdum : ponitur e- 
nim ut F D ad D G , ita F L ad L G . fi vcr6 MSper neutrum punftorum K,L 
tranfeat; in utraquc ipfarum ED, DF cvcnict illud,quod fieri non potcft . 

♦ .* 

■ . 

THEOREMA XIII. PROPOSITIO XIII. 

IISDEMpofitis,fipunclum Dfitinuna afymptotoni & reli- 
qua eadem exiftantrquxperdivifiones tranfit linea afymptoto, 
in qua eft pun&um , acquidiltabit i & produfta occurret feclioni ; 
quae verbaboccurfu ad pun&um ducitur, fe- 
ctionem continget. 

SIT hyperbole , & afymptoti ; fumptoque in una afyrn- 
ptoton punfto D , ducantur re&ae lineae , & dividantur , 
ut diftumeft : cV ab ipfo D linea D fi fe&ionera contingat . 
Dico eam , qu» a punfto B ducitur ipfi O P aequidiftam , 
per punfta K,L tranfirc • Si enim non , vel pcr unum ipfo- 
rum tranfibit, vel pcr neutrum. Tranfcat primo pcr K can- 
tum . quarc ut F D ad D G , ica F Qad QG . quod eft ab- 
jfurdum . non igitur a punfto B dulta asquidiftans P O per 
unum tantiimeorum trmfibit. ergo pcr utrunque tranf- 
cat nccefle cft . 

THEOREMA XIV. PROPOSITIO XIV. 

IISDEMpofitis, fi punclum D fit in una afymptoton i & linea 
quidem D E feclionem in duobus punc"tis fecet j DGverb alteri 
afymptoto aequidiftansfecetinunotantum, quodfitGi fiatque 
utEDadDH, itaEKadKHi &ipfiDGponatur arqualisGL; 
quae pcr punfta K , L tranfit linea , & afym- 
ptoto aequidiftabit , & (e&ioni occurret i quae 
verb ab occurfu ducitur ad D , fe&ionem con- 
tinget. 

SIMILITER cnim, ut in fuperioribus, dufta linea D B 
contfngente , dico eam , quag a puudo B ducitur , afym- 
ptoto P O aequidiftans , pcr punfta K,L tranfirc . Si cnira 
pcr K folum trafcat, non erit DG ipfi G L atqualisj quod 
eft abfurdum:fiverdpcrLfalum,noneritutE.Dad D H, 
ita E K ad K H . qudd fi ncquc pcr K tranfcat , ncque pcr 
L , in utrifque id, quod cft abfurdum, fequctur. crgo per 
«traque puj^aa tranfirc ncccffarium cft . 





THEO- 
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THEOREMA XV. PROPOSITIO XV. 



SI in (eclionibus oppofitis inter duas fec"hones fumatur ali- 
quod punclum , $c ab ipfo dux lineae ducantur > altera quidem 
contingensunamoppodtarum,altera veroutranque fecansi &C 
quam proportionem habet linea,inter feclionem, quam non con-« 
tingit ,& punclum interiecla , ad lineam , quaceft inter punftum 
& alteram fcclionem , eandem habeat linea quaedam maior ea , 
quaeinter fecliones interijcituradexcefTumipiiusineademre&a, 
&adeundem terminum cum linea eiufdem rationis: quaeatcr-» 
mino maioris linex ad tac"tum ducirur , occurret feclioni i & 
quae ab occurfu ducitur ad fumptum punclum , fe&ionerru, 
continget . 

SINT fe&iones oppofitae A,B ; fumptoque inter fe£kio- 
nesaliquopunlto D, intra angulum afymptotis contcn- 
tum , ab ipfo ducatur linea quidem D F contingens fettio- 
ncm , A D B vero fc&ioncs lecans : & quam proportionem 
babct ADadDB, habcat A C ad C D . Dcmonftrandum 
eft , lincam a puntto F ad C produdam occurrerc fc&ioni : 
& cam , qua: ab occurfu ducitur ad D feftionem continge- 
t re . Quoniam cnim punftum D eft intra anguJum , qui fc- 
49.lecitdi ftionem continct : poterimusab ipfo Daliam contingen- 
» uiuf • tem duccre , qua: fit D E ; & iun&a F E , fi ficri potcft , 
•6. primi P cr C non fanfeat > fcd pcr aliud pun&um G . crit ut A D 
hulus. ad D B . ita A G ad G B , quod cft abfurdum . pofuimus 
cnimutAPadDBiuelTcACadCB, 

THEOREMA XVI. PROPOSITIO XVIj 

IISDEM pofitis, {itpunc"tumDinangulode~ v 
inceps ei , qui afymptotis continetur : & reliqua 
eadem fiant . Dico lineam a pun&a F ad C produ-* 
c"Um occurrere oppofitae ie£tioni: &quaeaboo« 
curfuducituradD^ eandem fec"honem contin- 
gere. 

SINT enim cadem , qua; fupra ; & pun&urn D fit in 
angulo dcinccps ei , qui afymptotis continetur ; atque a 
punAo D ducatur D E fe&ionem A contingens : iuu&a 
^ ut r m E F » & P«*iu&a , fi fieri poteft , non tranfcat 
h!Su^ ,l • C » fcd I* r aliud punftum G. crit ut A G ad G B,"iu 
A D ad D Biquod cft abfurduin, ponebatur enim ut 
ADadDB, ita ACadCB. 
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THEOREM A XVII. PR OPOSITIO X VII. 

IISDEM pofitis, fit punclum D in una afym- 
ptoton.Dico lineam, qux ab F ad Cducitur, 
afymptoto, in quaeftpunclum, acqilidiftare . 

SINT eadcm, qu« fupra ; & punftum Dinunaafym- 
ptQton;du#aquc per F cidcm afyraptoto aequidiftans non 
tranfcat pcr C , fi fieri potclr , fcd pcr G : erit ut A D 
ad D B, ita A G ad G B; quodeftabfurdum. ergoqua: 
a punao F ducitur afymptoto «quidiftans pcr punftum 
C tranfibit. 

THEOREMA XVIIL PR O POSITIO X VIII. 

SI in fe&ionibus oppofitis aliquod punclum fumatur inter du- 
asfc&ionesi &abipfoduaslineaeducantur, utranque feclionem 
fecantes i & quam proportionem habent interiecte inter unam 
feclionem&punclum adeas, quae inter idem punclum & alte- 
ram feclionem interijciuntur, eandem habeant lineaemaioresijs, 
qua: funt inter fecliones oppo(itas,ad cxcefTus ipfarum : quxper 
terminos maiorum linearum tranfeunt , occurrent fecljqnibusi & 
quae ab occurfibus ad fumptum pundum ducuntur, fecliones 
contingent. 

SINT oppofita: fc&ioncs A,B ; 8c pun&ura Dinter feaio- 
ncs ; quoa quidem primiim ponatur in angulo afym- 
ptotis contento : & pcr D linta; A D B , C D H du- 
cantur. maior igitur eft A D, quam DB; & C Dma- 
ior, quam D H; quoniamBNeft ajqualisAM: quam 
vero proportionem habct A D aU P B , habeat A K 
ad K B ; & quam C D habet ad D H , habeat C G 
ad G H. Dico lineam, qu«e pcr K,G tranfit , occur- 
rcrcfcaioni; & quce a pun&o Dad occurfus ducuntur, 
. feftionem contingcrc . Quoniam cnim punftum D cft in 
angulo afyinptocis contcnto: poflurous ab eoduas lincas 
contingcntes ducerc . i^aquc ducantur D, E , D F : & 
E F iungatur, quae pcr punfta K,G tranfibit. Sicnim 
non , vcl tranfib.it per unum ipforum tantiim , vel per 
ncutrum: & fi quidcra pcr unum tantiim , altera linea- 
rum in eandem proportionem ad aliud punftum fccabjtur; quod fieri non 
poteft: fi vcru pcr ncutrurfl,in.utrifqv4d,quodfierinonpotcft, contingct. 

THEOR.EMA XIX. PROPOSITIO XIX. 

SUMATUR pun£tum>D in angulo deinceps ei, qui afym- 

ptotis 
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ptotis continetur: ducanturquc reclae lineae 
feftioncs fecantesi&,utdiclumeft,dividan- 
tur . Dico eam, quac per K G producitur, oc- 
currere utrique feclionumi $t qux ab occur- 
fibus ducuntur ad D, fecliones contingere . 

DVCANTVR cnim a punrto D linca: D E , DF, 
quae utranquc fcdlionem concingant.ergo quas ducitur 
pcr E F , pcr K,G tranfibit . fi cnim non , vcl tranfibit 
pcr altcrum ipforum, vcl pcr neutrum ; & rurfusco- 
dcm modo id , quod eft abfurdum , concludctur . 

THEOREMA XX. PROPOSITIO XX. 

SI fumptum punclum fit in unaafympto- 
ton , & reliqua fiant : linea , qua: tranfit per ter- 
minosexcefluum, afymptoto, in quaeft pun- 
clum,2equidiftabiti & quae a pun&o ducitur ad 
occurfum fe£tionis,& lincae per terminos tranf- 
euntis, fe£tionem continget. 

SINT oppofitae fe&ioncs A,B : & pun&um D fit in una 
afymptoton; &reliqua eadem fiant. Dicolincam,qu% 
per K,G tranfit,occurrere fc&ioni ; & quae ab occurfu ad D 
ducitur , fe&ionem contingere. Ducatur cnim a pun&o D 
contingcns linca D F : & ab F ducatur afymptoto «quidi- 
ftans , in qua cft punttum D. tranfibit igitur ea per pun&a 
K,G : alioqui vcl pcr altcrum tantiira tranfibit , vcl pcr ncutrum ; & ita ea , de 
quibus diftum eft , abfurda fequentur . 

THEOREMA XXI. PROPOSITIO XXI. 

SINT rurfus oppofitae fec*tiones A,B s fitque 

pun£tumDinunaafymptoton: &lineaquidem \ 

D B K in uno tantiim punclo occurrat feftioni B , 

alteri afymptoto arquidiftanss linea verb C D H G 

utrique feclioni occurrat: & utCDadD H , ita 

CGadGHj& ipfi D B arqualis fitBK. Dico li- 

neam , quae per puncla K,G tranfit , occurrere fe- 

clioni j afymptotoque , in qua eft pun£rum D , ae- 

quidiftare : & quac ab occurfu ad punclum D du- /f£ / N\ 

citur,fe£tionem contingere. // 6- v 

DVCATVR cnim linca contingcns D F : & ab F ducatur aquidiftans afym- 
ptoto , m qua eft D . tranfibit ca pcr puncta K,G : alioqui eadcm abfurda fequan- 
turneceflecft. THEO- 
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SINI dmiliter oppofitae fecliones, afymptotique > 
clumDfumatur in angulo dcincepsei,qiuaiymptotis coritine- 
tur i linea yerb CDH fecet utrafque fe&iones>& 
D B alteri afymptoto aequidiftet:fitque ut CD 
ad D H , ita C G ad G H , & ipfi D B xqualis po- 
natur B K. Dico lineam, quac per puncla K,G 
tranfit, occurrere utrique oppofitarum feclio- 
num:&quaeaboccurfibus*ducuntur ad D, fe- 
£tiones eafdem contingere . 

DVCANTVR cnim D E , D F, qu«-e fcftiones contin- 
gant : & iunfta E F , fi ficri poilit , non tranfcat pcr K,G ; 
ied vel per alterum ipforum tantiim, vcl pcr ncutrum . & 
fiquidcm pcr G tantum tranfcat ; linca D B non crita:qua- 
lisipfi B K , fcd altcri , quod eft abfurdum : fi vcro tantixm 
pcr K; non erit utCDad D H, ita C G ad G H , fed alia 
quaedamad aliam : quod fi per neutrum ipforum K,G tranf- 
cat; utraquc abfurda fcquentur. 

THEOREMA XXIII.. PRO PO SITIO XXIII. / 

SlNT itidem oppofitx fecliones A,B j punclumque D fit in 
angulo deinceps ei , qui afymptotis continetur: &linea quidem 
BDfeclionemB in uno punclo tantiim fecct, \ 
alteri afymptoto aequidiltansi linea verb D A fi- V 
militer fecet feclionem A> fitque D B ipfi B G x- 
qualis , & D A ipfi A K. Dico lincam, quae tranf- 
it per K, G occurrcre fe&ionibus : & quas ab oc~ 
curfibusadDducuntur, fecliones contingere. 

DVCANT VR cnim D E , D F ; qua: contingant fcftio- 
nes : & iuncta E F non tranfcat pcr K,G , ii ficri poteft; fed 
vcl per altcrum ipforum , vel pcr ncutrum . cx quibus fc- / \ 
quitur , ut vcl D A non fit ajqualis A K, fcd alij cuipianj ; // C 
quod cft abfurdum : vel D B non fit sequalis B G : vcl ncu- / 
tra ncutrx fit aequalis : & ita in utrifque idetn contin- 
gct abfurdum. linea igitur £ F pcr pumla K,G ncccflario tranfibit. 

THEOREMA XXIV. PROPOSITIO XXIV. 

CONI fectio coni icclioni , vel circuli circunferentise nonoc- 

curriti ita ut pars quidcm cadcm fit , pars verb non fit communis . 

Ec SI 
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SI cnim fieri poteft ; coni fcaio D A B C circuli cir- 
cunferentiae £ A BC occurrat, utipfarum communis 
pars fit eadem A B C ; non communis autem A D, A E; 
& fumpto in ipfis punfto H,i ungatur H A,& pcr quod- 
vis punAutn E ducatur D E C , aequidiftans A H ; fe- 
aaque A H biferiarn in G, ducatur pcr G diamcter 
32. prini BGF. ergo quas per B ipfi A H aequidiftans ducitur , 
huius \ . utranquefcaionem contingctj&aequidiftabitDEC: 
ijKpnmi eritquc i na j tcra quidem feaioneDFaequalisFC ; in 
4 <v.&47. altera vero E F aequalis F C . quare &DF ipfiFEa> 
primi hu. qualis crit . quod ficri noq potcft . 

E V T O C I- V S. 





ALITER J Sint fcaiones DABC,EABC; 
ducaturquc linca D E C, quomodocunquc con- 
tingat : & per A ipfi D E d aequidiftans ducatur 
AH. fi igitur A H intra fcaioncs cadit; con- 
gruet ca demonftratio , quae ab Apollonio after- 
tur : fi ver6 contingit in punao A ; & utrafque 
feaiones continget . ergo diameter altcrius fe- 
aionis, quaeab Aducitur, rcliquas ctiam dia- 
mcter erit : & propterca in punao F fecabit , & 
lineam D C , & C E . quod fieri non poteft . 

ALITER . Sim fcaioncs D A BC, E A B C, 
ut diaum eft ; & in communi ipfarum partc 
A B C fumatur punaum B : & duaa A B bifa- 
riam fccctur in F; perque Fducatur diametcr 
GFH; & per C Jinea CE Dipfi A B sequidi- 
ftans. Quoniam igitur FH diamcter cft, quae 
bifariam fecat Jineam A B : erit A B ordinatim 
applicata . & aequidiftat C E D . ergo C E bifa- 
riam fccatur in H . fcd in fcaione E A B C defcri ■ 
pta cft E C ; & in fcaione D A B C , ipfa C D . Jinea igitur E H linea: H D eft 
aequalis . quod fieri non poteft . 

THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXV. 

CONI feclio coni feclionem , vel circuli circunferentiam in 
pluribus punclis , quam quatuor non fecat . 

SI enim ficri poteft;fecet in quinque puais A,B,C,D,E: 
fintque A,B,C,D,E occurfusdcinceps , nullum interme- 
dium rcliqucntcs; & iunaas A B , C D producantur , 
quae convcnicnt intcrfcextra feaionem in p.ir.ibola & 
hypcrbola. Itaque convcniant inL: & quam propor- 
tioncm habct A L ad L B , habcat AOadOB; quam 
vcro D L habct ad L C , habcat DPad PC. ergo qu<e a 
punao P ad O iunaa producitur cx utraque parte , oc- 
currcret fcaionj : & quas ab occurfibus ducuntur ad L, 
fcaioncs contingcnt . cccurrat in puurtis H,R : &HL, LRiungantur. con- 
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tingent igitur hx fe&ioncs ; & E L utranquc fecabit : quoniam intcrBCnuI- 
luseitoccurfus. Itaque fccct in punctis M,G . ergo in altcra quidem fe&ione c 
cnt ut E L ad L G , ita E N ad JN G : in altera autcm ut ELadLM, itaEN 
ad N M; quod lieri n»n poteft . quare nequc illud , quod 
a princlpio ponebatur . Si vcr6 A B , D C aequidiftent ; 
fcctioncs crunt ellipfis , vel circuli circunfcrcntia. divi- 
da ntur A B,C D bifariam in 0,P ; & iun£ta P O ad utraf- 
quc partcs producatur, quae fcttionibus occurrct in 
H,R . crit igitur H R diamctcr fcdtionum . & A B , C D 
ad ipfam ordinatim applicabuntur . quare a puntto R 
dutta E N M G,ipfi A B , C D aequidiftans , fecabit line- 
am H R , & utranque fettioncra : propterea quod alius 

occurfus non cft pr«eter A,B,C,D,E.ergoexijs, quaedi- >:: E 

£ta funt , in altera quidem fectione erit E N asqualis N M , in altcra vero E N 
jcqualis N G . quarc N M ipll N G cft aequalis . quod fieri non poteft. 

•FED, COMMANDINVS. 

ET iun£tae A B , C D producantur , quas convenient inter fc extra fc&ioncm A 
in parabola , & hypcrbola . ) Ex vigefma quarta & vigcfima quinta fecttndi huius . 

Ergo qua; a punclo P ad O iunfta producitur ex utraquc partc occurrit fe£tio- B 
ni ; & quas ab occurfibus ducuntur ad L,fcc*tiones contingunt . ) Ex nona httittt . 

itaquefecctinpunctisM,G. crgoinaltera quidcm fe&ionc erit ut ELad C 
L G , lta E N ad N G ; in altera autcm ut &c. ] Sit linea L q maior , tjudm L M: 
trit contra N M maior , <\udm N$ . babebit igitur E L ad L M maiorem proportio- $. q n , nl i 
nem, qudm ELadLG.it: autem E LadLM, ita E Nad NM: & nt E Lad LG , 
ita E Nad N(j . crgo E Nad NM maiorem proportionem habet , aucim E Nad NG: U quinti. 
CT iccirco N M mtnor c/t , audm NG .fcd & erat maior . auod fieri non potcft . 

Erit igitur H R diamctcr fcttionum . ] Ex vigcfim.t oiiava fccundi huius . 

Etgo cx ijs , quae didta funt,in altera quidcm ie&ione crit E N aequalis N M , 
in altera vero E N aiqualis N G . ] Sunt enim crEM, E (j ad dumetrum H R 
ordinatim appltcatt . 

THEOREMA XXVI. PROPOSITIO XXVI. 

SI di£hrum linearum aljquaeinuno punclo fefe contingant, 
non occurrent llbi ipfis ad alia puncla plura, quam dua 

CONTINGANTenim fefc duaequaspiam dklarum linearum in pun&o A i 
Dico eas non occurrcrc fibi ipfis ad alia puncla plura , 
quam duo.Nam,Ii ficri po:cll,occurrantad pun&a B,C,D; 
lintque occurfus dcinccps, nullum intermedium rclin- 
qucntcs; & iunfta B C producatur : a punfto autem A HA££ 
ducatur contingcns A L ; quaequidemcontingctduasfe- / / 
aioncs , & cum linca B C convcnict. convcniat in L: & fiat / // 
ut C L ad L B, ita C P ad P B : iungaturquc A P, 6c pro- \/ 

ducatur.occurrctcafcaionibus, ikquieaboccurfibus ad & x> [iluU5 

punctum Lducuntur, fcftioncs contingent. Itaquc occurrat in puhftis H, R ; 

iungantur H L , L R , qua? contingcnt leftioncs . ergo qux a punfto D ad L 
ducitur utranquc lettionem fccabit ; cadem,qua: di<fta funt , abfurda fcquen- 

Ec x tur. 
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tur. non igitur fe fccant ad plura pundta, quam duo . fi vero in cllipfi , & circu.i 
circuhfcrcntia C B ipfi A L aequidifict ; limiJitcr dcmonftrationein facicmus, h- 
ncam A H diamctrum oficndcntcs. 

THEOREMA XXVII. PROPOS ITIO XXVII. 

SI praediclarum lincarum aliqux induobus punclis fefe con- 
tingant ; in alio puncto fibi ipiis non occurrent . 

PRjEDICTARVM cnim Jinearum duae fcfc contingant in duobus pun&is 
A,B . Dico cas ad aliud punclum fibi ipfis non occurrcrc. Nam fi ficri potcft , oc- 
currant ctiam ad pun&um C ; fitquc primum C cxtra A,B taftus : & ab ipfis du- 
cantur lincse contingcntcs , quae in punclum L conveniant , ut in prima figura 
apparct. contingent igitur hce utranque fcftioncm: &iuncta CL utranque 
fecabit . fecct in punttis G,M ; & iungatur A N B . crgo in altcra quidcm fcftio- 
nc erit ut C L ad L G , ita C N ad N G ; in altcra ver6 ut C L ad L M , ita 
C N ad N M . quod efl abfurdum . 





ATfiCG aequidiftans fit lincis ad punela A,B contingentibus , ut in ellipfiin 



fecCdi ^ ecunda fi g ura i iungcmus lineam A B, quae fcdtionum diamctcr erit . crgo utra 
hu'us. <l uc lincarum C G , C M in punfto N bifariara fccabitur ; quod eft abfurdum . 
non igitur fettiones ad aliud punftum fibi ipfis occurrunt , fed ad A B tantum . 

SlTdcindc C intcr taclus,ut in tcrtia figura: pcrfpicuum cft fc&ioncs non con- 
tingcrc fefe ad pundumC: quoniamadduo tantum contingentcs ponebantur. 
fcccnt igitur fc ipfas in C : & a punftis A,B ducantur A L , LB, pa; fcaioncs 
»9.fecudi contingant : iungaturque A B , & in F bifariam dividatur . ergo a punclo L ad 
hums . P du£ta diamcter erit , quar quidcm pcr C non tranfibit . fi cnim tranfcat ; quae 
per C ipfi A B aequidiftans ducitur , continget utranque fcclioncm; quod licri 
nonpotcft. itaque ducatur a punfto C linca C K G Maequidiflans A B. critin 
altcra quidcm fe&ionc C K ajqualis K G: in altcra vcro C K .-equalis K. M. quarc 
K M ipfi K G eft aequalis ; quod ficri non poteft . Eodcm moHo fi contingcntes 
intcr fc aequidiftcnt,ex ijs,qu<e diximus, illud,quod ficri non potcft,concludetur. 

THEOREMA XXVIII. PROPOSITIO XXVIII. 

PARABOLE parabolen non contingit, praeterquam in uno 
• punclo. 

, SI cnim ficri potcft; parabolae AGB , AMB in pun&is A, B fcfe con- 
tingant : & ducantur lincas contingentcs A L , L B . contingcnt hae utraf- 

quc 
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qtrc fcilioncs y & in punctum L convcnicnt . itaquc 
luncU A B fccctur bifariam in F; & ducatur L F. Quo- 
niam igitur du«e lincse A G B , A M B fcfe contingunt 
in pun&is A, B;ad aliud punctum fibi ipfis non oc- 
currcnt. quarc LF utranquc fectionem fecabit. fccct 
in G,M . crgo in altcra quidem fcctione erit L G «• 
qualis G F, in altcra ver6 L M asqualis M F. quod 
ficri non poteft . non igitur paraboJc parabolen prae- 
tcrquam in uno pun&o contingit . 

THEOREM A XXIX. PROPOSITIO XXIX. 

PARABOLE hyperjbolen non contingit in duobus punclis 
extra ipfamcadens. 

SIT parabclc quidem A G B,hyperboIc vero A M B; & fi fieri potcfl, fcfc 
contingant in punctisA,B: &abipfis ducantur lincae 
utranque fcctioncm contingcntcs , qua: in L convcniant: 
iunftaquc A B bifhriam fccctur in F; & L Fducatur . 
Itaquc quoniam fc&iones A G B , A M B fefe contin- 
gunt in punclis A,B : ad aliud punctum fibi ipfis non oc- 
currcnt . quarc L F in alio atquc alio puncto fcctiones 
fccat . fecet in G,M j & producatur L F , qua: in centrura 
hypcrbola: cadct;fitque ccntrum D. crgo propter hyper- 
bolcn ut F D ad D M , ita crit MDadDL; &ita rc- 
JiquaFMadML. eft autem FDmaior, quamDM. 

crgo & F M onior , quam M L . fcd propter parabolen erit F G aiqualis G L . huius . 
quod ficri non poteft . B 

FED- COMMANDINVS. 

ERGO proptcr hypcrbolen ut FD ad D M ita M D ad D L. ] Efleuimex A 

trigefim* feptim* pritm bnius reiiangklum FDL <juadr*to D M tquale. ergo ttt FD U» lextt. 

ad'DAI, IM MDadD L,& ita reli^u* F MtdML. »9-quin:i 

Quod ficri non potcft .) Ejfet e»im G F minor , auetm F M. g 

THEOREMA XXX. PROPOSITIO XXX. 

PARABOLE ellipfim, vel circuli circunfe- 
rentiam non contingit in duobus punclis intra 
ipfam cadens . 

SIT cllipfis, vclcirculi circunfcrentia AGB, parabole 
ver6 A M B i & fi fieri potcft , in duobus punais A, B fefe 
contingant : & ab ipfis ducantur linese contingentes fc- 
dioncs , qux conveniant in punftum L ; iunctaque A B fe- 
cctur in F bifariam,& ducatur L F. fecabit igitur L F utran- / 

que fcclioncm in alio atquc alio pun&o, uti dictum cft. _( 

fccet inG,M: & producatur LF ufque adD, quod fit 
ccntrum cllipfis, vclcirculi. crgo proptcr ellipfim & circulum erit ut LD ad 37. primi 
DGjittGDadDF; & reliqua L G ad G F . cftque L D maior, quam D G . huj™ . 
cr oo & L G maior , quam G F . fcd proptcr parabolcn erit L M aequalis M F . Hiexti. 
quodfierinonpoteft. iii ) 
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THEOREMA XXXI. PROPOSITIO XXXI. 

HYPERBOLE hyperbolen idem centrum habens in duobus 
pun<fhs non continget . 

HYPERBOLJE enira A G B, A M B idem habcn- 
tes centrum D , fi fieri poteft , in pun&is A,B fefc 
contingant ; & ducantur ab ipfis linex contingcntes, 
quas intcr fc convcniant,A L, LB: iun&aqucDL 
jo.fecadi producatur ; & iungatur A B . ergo D F fecat bifa- 
huiiis. 



17. primi 
huius • 



nam lineam A B in F . & utrafquc feftioncs in 
G, Mfecat. quare proptcr hyperbolcn AGB rc- 
ctangulum F D L eft aequalc quadrato D G : & pro- 

{)tcr hyperbolcn AMB reftangulura F D L scqua- * 
e cft quadrato D M . quadratum igitur M D qua- f 
drato D G asqualc crit. quod fieri non poteft . £ — 




THEOREMA XXXII. PROPOSITIO XXXII. 

SI ellipfis ellipfim , vel circuli circunfe- 
rentiam , idem centrum habens in duobus 
punclis contingat : linea coniungenstaclus 
pcr centrum tranfibit, 

CONTINGANT cnim fcfc didla; linea: in punrtis 
A,B ; & iunfo A B , pcr A,B punfta ducantur lincx 
fectiones contingentes , quae fi fieri poflit , conveniant 
in L : & linea A B in F bifariam dividatur ; & iun- 
l9 .fccudi gaturLF. ergo L F diameter eft feaionum. Sitcen- 
huiut . trum D , fi fieri poteft . reftangulura igitur D L F pro- 
j. primi pter aheram quidcra feftionem eft asquale quadrato 
D G ; jproptcr altcram vcro squale quadrato D M • 
quare G D quadratum quadrato D M aequale crit : 
quod fieri non potcft . non igitur linea: contingen- 
tcs a punftis A, B du&ae conveniunt. ergo aequidi- 
ftant intcr fefc : & iccirco linca A B diamctcr cft , 
quae pcr ccntrum tranfibit . id quod demonftran- 
dum proponebatur . 




THEORBMA XXXIII. PROPOSITIO XXXIIL 



CONI ferfrio vel circuli circunferentia coni feclioni vel 
circuli circunferentiae , qux non ad eafdcm partes convexa ha- 
beat, ad plura puncla quam duo non occurret. 

SI cnim ficri potcft , coni feftio vcl circuli circunfcrentia A B C coni 
feflioni vcl circuh circunfercntiae A D B E C occurrat ad plura punfta , 

quam 
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quam duo, non habcns convejsa ABCad eafdem 
partcs . Quoniam igitur in linea A B C fumun- 
tur tria puntta A, B, C ; & A B , B C iungun- 
tur : contincnt angulum ad cafdcm partcs , in 
«juibus funt concava linea: A B C. & fimili ra- 
tionc lincae A B , B C eundcm angulum continent 
ad eas partcs , in quibus funt concava lincac A D B 
E C . crgo dictac lincas ad eafdem partcs habcnt con- 
cava & convcxa . quod ficri non potcft • 

THEOREMA XXXIV. PROPOSITIO XXXIV. 

SI coni fe&io, vel circuli circunferentia occurrat uni oppoff- 
tarum feftionum in duobus pun&is > & li- 
neae, quoe inter occurfus interijciuntur , ad 
eafdem partes concava habeant : producla 
linea adoccurfus alteri oppofltarum feclio- 
numnon occurrct. 

SINT oppofitae fcftiones D, ACF; & coni fcftio , 
vcl circuli circunferentia A B F occurrat altcri oppo- 
fitarum fcftionum in duobus pun&is A,F : habeantque 
A B F , A C F concava ad eaidcm partcs . Dico lincam 
A B F produ&am fc&ioni D non occurrcre . lungatur 
cnim A F.Et quoniam D,A C F oppofitae fe&iones funt; 
& rccta linea A F in duobus punftis hyperbolcn fecat : 
produfta non occurret oppofitae fc&ioni D. quare ncque linea ABF 
occurrct. 

THEOREMA XXXV. PROPOSITIO XXXV. 

SI coni feftio , vel circuli circunferentia uni \ 
oppofitarum fe£tionum occurrat > reliquae ipfa- )A 
rum non occurret ad plura puncla , quam cfuo . 

SINT oppofitac fcftiones A, B : & ipfi A occurrat co- 
ni fc&io , vcl circuli circunfercntia AK; fccctque B 
in pun&is B, C. Dico ad aliud pun&um ipfi B non oc- 
currcrc . Si enim fieri polfit ; occurrat in D . crgo linea 
B C D fc&ioni B C occurrit ad plura punfta , quara 
duo, noa habcns concava ad eafdem partes. quod ficri 
non poteft . fimiliter dcmonftrabitur & fi linea A B C 
oppofitam fc&ioncm contingat . 

THEOREMA XXXVI. PROPOSITIO XXXVI. 

CONI feclio , vel circuli circunferentia oppofitis fe£tionibus 
adplurapuncla quam quatuor non occurret . 




jj.(ec&di 
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ex antcce HOC autem pcrfpicuc conftat : nam linca, occurrcns uni oppofitarum feftio- 
dcntc . num f rcliquae non occurrit ad pluia puncla , quam cluo . 

THEOREMA XXXVII. PROPOSITIO XXXVII. 

SI coni fec*tio, vel circuli circunferentia iina \\ // 

oppofitarum fe&ionum concava fui parte con-s ' T 

ringat j alteri oppofitarum non occurrct . 

SINT oppofitac feftioncs A, B : & fc&ioncm A contin- 
gat linca C A D . Dico C A D fcdtioni B non occurrc- 
re. Ducaturenim pcr A pwn&ura linca contingens E AF, 
quae utranque linearum contingct in A . quare non 
occurrct fc&ioni B: & propterca ncquc linca C A D ci- 
dem occurret » 



THEOREMA XXXVIII. PROPOSITIO XXXVIII. 

SI conifec"ho , vel circuli circunferentia utranque oppofita- 
rum feftionum contingat inuno puncto> oppofitis feclionibus 
in alio punclo non occurret . 

SINT oppofitae fe&ioncs A,B : coniautcm fcctio, vel circuli circunfcrcnua 

A B C utranque ipfarum in punttis A,B contingat. Dico li- 

ncam A BCoppofitis fc&ionibus A,Binalio punfto non 
A occurrere. Quoniam enim A B C fedionem A in uno pun- 

cto contingit , fettioni B occurrens : non contingct feclio- 

nem A concava fui partc . fimilitcr dcmonftrabitur ncquc 

ita contingere fc&ionera B . Ducantur lincse A D, B Econ- 

tingentcs Teftioncs A,B ; quas & lincam A B C concingent : 
B fi enim fieri poteft , altera ipfarum fccet ; fitque A F . crgo 

inter lineam A F contingentem , & inter feftioncm A 

cadit linea intermedia G . quod eft abfurdum . lincas igitur 

A D , B E ipfam quoquc A B C contingen t . ex quo appa- 

rct lincam A B C ad aliud pun&um oppofitis fettionibus 

non occurrerc . 

FED. COMMANDINVS. 

A QVONIAM enim A B C ie<ftionem A in uno pun<flo contingit , fectioni B oc- 
currens : non continget fcclionem A concava fui parte .) Si enim fieripotcfl • c on- 
tingat fc&iencm A concava fnipartc . ergo ex antecedcntc , alteri oppofitarum feclio- 
num non occurret .fed & occurrit feclioni B . qued efl abfurdum, 
Ergo intcr lineam A F contingcntem , & intcr fcaioncm A cadit linca inter- 

mccta G . quod cft abfurdum.] £* demonflratis In trigcfima fcxta primi /j:tii/s . ln 
Crtcis antcm condicibus ante htc vcrba , non vulla aiia Ugcbantur , ijua nos tanjzant 
fuperfiua omifimus . 

THEOREMA XXXIX. PROPOSITIO XXXIX. 
SI hyperbole uni oppoiitarum feclionum in duobus puncti» 

occur- 



B 
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occurrat, convexa habens e regionc fita ; qux ipfi opponitur fe> 

' tio,alteri oppofitarum non occurret. 

SINT oppofitae fc&iones A B D , F ; & hypcr- 
bolc A B C faftioni A B D occurrat in punftis 
A,B , habcns convcxa e rcgionc fita : fitquc fc 
clioni ABC oppofita fettio E . Dico ipfam E fe- 
cuoni F non occurrcrc. lungatur cnim A B,& ad 
G producatur. Quoniam igitur A B G re&a 
linca fccat hypcrbolen ABD; produfta cx 
utraquc partc cxtra feAionem cadct . quarc non 
occurrct fc<£tioni F. fimilitcr proptcr hypcrbo- 
lcn A B C , ncquc occurret oppofitai fcftioni 
E . crgo fcclio E fe&ioni F non occurrct, 

THEOREMAXL, PROPOSITIO XJU 

SI hyperbole occurrat utrique oppofitarum fcclionum ; quae 
ipfi opponitur fec~tio , nulli oppolitarum in duobus punclis 
occurret . 

SINT oppofitx fcaioncs A,B : & A C B hyperbo* 
lc utrique occurrat . Dico fe&ioncm, quae ipfi A C B 
opponitur, fcclionibus A,B non occurrcrc in duo- 
bus pun&is. Si cnim ficri potcft ; occurrat in punftis 
D,E: & iunfta D E producatur . crgo propter fc- 
ctionem D E rcfta linca D E fc&ioni A B non occur- 
rct : &c proptcr fectionem A E D , non occurret ipfi 
B : pcr trcs enim Jocos tranfibit j quod fieri non po- 
tcft . fimilitcr dcmonftrabitur nequc fc&ioni B in 
duobus punftisoccurrcre . Eadcm etiam rationcu- 
tranquc ipfarum non contingct.Ducatur cnim linca 
contingcns H E , quas contingct utranquc feclio- 
ncm . crgo proptcr fe&ionem D E ipfi A C non oc- 
curret : & proptcr fcftionem A E non occurrct feciio- 
ni B, quarc ncqucAC fe&io fettioni B occcurrct. 
quod non ponitur. 

THEOREMA XLI. PROPOSITlO XLI. 

SI hyperbole utranque oppofitarum fe&ionum in duobus 
punctis fecet , con vexa habens e regione utrique fita ; quae ipfi op- 
ponitur fe£tio,nulli pofitarum occurret . 

SINT oppofita: feclioncs A , B : & hypcrbolc CABD utranquc fccet in 
duobus pundtis , convcxa habcns e rcgionc utrifque fita. Dico fcttioncm 
opponum E F nulli ipfarum A,B occurrcrc.Si cnim ficri potcft ; occurrat 
icctioni A m puntto E : jfc iuntta; C A , D B producantur . convcnicnt hx. 

Ff tntcf 
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aj.fccudi inter fefe. Itaquc convcniant in H. crit igiturH 
haius. j n angulo afymptotis fcclionis C A B D contcn- 

to, cui opponitur fectio E F. crgo qux a pun- 

£to E ad H ducitur , cadit intra angulum con- 
A tcntum lincis A H B . rurfus quoniam hypcrbole 

cft C A E ; occurruntquc fibi ipfis C A H , HE; 

& C, A occurfus non contincnt occurfum E : pun- 

cuim H erit intcr afymptotos fcctionis C A E. 

atquc cft ipfi oppofita fc&io B D . crgo qujc a 

punfto B ducitur ad H , intra angulum C H E 

cadit . quod eft abfurdum s cadebat enim intra 

angulum A H B . non igitur E F alicui oppofi- 

tarum fectionum A, B occurret . 

E V T O C I V S. 

ALITER. Sint oppofitae fecliones A,B : 

& hyperbole CABD utranque ipfarum 

in pun&is C, A,B,D fecct;& fit feClio ipfi op- 

pofita E F.Dico E F nulli oppfitarum feftio- 

num occurrcrc. Iunctae cnim D B , C A pro- 

ducatur: & convcniant inter fe in punfto H. 
aj.frcudi eritigiturH inter afymptotos fcftionis CA 
huius • B D.fint C A B D fc<ft ionis afymptoti KGL, 

M G N . perfpicuum cft lineas N G L fc- 

(ftionem E F continere . at linea C A H fe* 
ts.recuiii ftioncm CAX in duobus punftisC,Afe- 
huins . cat. ergo producta ex utraque par te non oc- 

curret oppofita: fc&ioni D B O : fcd erit in- 
B terBO & lineamGL. fimilitcr & DB H 

producla fectioni C A X non occurret : fcd 

erit inter A X & G N. quoniam igitur PH, 

H R non occurrcntes fcctionibus A,B con- 

tincnt afymptotos N G L , & mult6 magis 

fcctionem E F : fequitur,ut E F nulli oppo- 

fitarum fcctionum occurr.it . 

FED. COMMANDINVS. 

A RVRSVS quoniam hyperbole eft C A E ; occurruntquc fibi ipfis C A H , 
H E ; & C, A occurfus non continent occurfum E : punftum H erit intcr afym- 
ptOtOS fctft ionis C A E .] l r ereor y nt locnt eorruptus fit i ntqut enim punftum H 
necefidrio cadere videtur inter afymptotos /eclionis C uiE\ nifi Unt* E H /eftit- 
aj.fccu.di ntm CtsfE, vel contingat , vel in duobus punQis fccet ; tjuod non ponitur . Pr*~ 
hutus. terts ijuomod» cx his sb/urdum ft<]H*:ur , non f.uilc App*ret : fed tamen pofumus 
demonfir.itionem ab/oivtrt in bunc modum . 

Rurfus quoniam rc&a linca D B H fc&ioncm D B O fccat in duobus punclis : 
produftanonoccurrctoppofitaifc&ioniCAE. quare fi a punclo E ciufdem fe- 
(ttionis linca ducatur E H;cadct extra ipfam H B, hoc eft cxtra angulum A H B . 
quod cft abfurdum ; cadcbat cnim intra . non igitur E F ulli oppofitarura fcftio- 
nutn A,B occurict , 

IN 
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IN ALIAM DEMONSTRATIONEM , QVAM AFFERT EVTOCIVS. 

SED crit intcr BO& lineam G L . ] Xefla enhn linea CA HR, ejnt byperboltn B 
C AH'D in duobns punElts fecat , (i producatur j afymptoto K G L occurret ad par- 
tes K,ex otiava fecnndi huius . auare ei non occurret in alio punlio ; & inter fc&ionem 
£O t & afymptoton G L cadet . Eadem auoque ratione retta linea 7)71/47* intcr 

A X fcEHoitem , & afymptoton G Ncadat necefe ejf . 

THEOREMA XLII. PROPOSITIO XLII. 

SI hyperbole unam oppofitarum fe&ionuminquatuor pun- 
clis fecet i qux ipfi opponitur feclio , non occurret alten op- 
pofitarum. 

SINT oppofita: fccliones A BCD,E; & hypcrbolc ipfam ABCD fccct ia 
quatuor pun£Hs A,B,C,D : ficquc ci oppoficafettio 
X. Dico K feftionj E non occurrcrc. Si enim fieri po- 
teft; occurrat in K: & iunftae A B, CD producantur, 
quae inter fc convenicnt . conveniant in L : & quam 
proportionem habet A Lad L B, habeat A P ad P B j 
quam vcr6 habct D L ad L C , habcat D R ad R C . • , 

ergolinca, qu»pcrPRproducitur,utriqucfcAio- g 
ni occurret:& quae ab L ad occurfus ducuotur,fedtio- 
nem contingcnt . iungatur K L , & producatur . fe- 
cabic ca angulum B LC,& fccliones in alio atqucalio 
pun&o . Itaqucfecet in F, M . crgo propccr op- 
pofitas fcftiones A H F G D , K , erit ut N K 
ad K L, ita N F ad F L: & pioptef fettiones 
A B C D, E , ut N K ad K L, ita erit N M 
ad ML. quod ficri non potcft. non igitur fe&io- 
ncs E,K fibi ipfis occurrunt. A f 





F E D. COMMANDINV S. 

i 

QVM intcr fc convenient .) Ex vigcfima quinta fecundi hnins . A 
Ergo linea , quae per P R producitur , utriquc fc&ioni occurret i & quae ab B 

L ad occurfus ducuntur , fcftioncm contingcnt. ] Ex nona huius. 

Ergo proptcr oppofitas feftiones A H F G D , K , crit ut N K ad K L , ita N F C 

ad F L.) Efi enim per trigefima fextam primi huius ut K NadNF, ita K LadLF, 

tjuarc & permutando ut N K ad K L , ita N F ad F L . 

THEOREMA XLIII. PROPOSITIO XLIII. 

SI hyperbole alteri oppofitarum feclionum in duobus punc"bs 
occurrat, concava habensadeafdem partes > alteri verb occurrat 
inunopunclo: quae ipfi opponitur fe£Ho nulli oppofitarum oc- 
currct . 

SINT oppofit* fe&ioncs A B , C : & hypcrbole A C B fcftioni quidcm 

\Bin 
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A B in puo&is A,B occurrat; fcdlioni veio C occurrat 
in uno punclo C : fitque ipfi A C B oppofita fcetio D . 
Dico D nulJi fcctionum A B , C occurrerc. Iungantur 
enim A C, B C; & producantur.Lineaeigitur AC, BC 
i fecudi fedtioni D non occurrcnt. fed nequc occurrcnt fc&ioni £ 
C praeterquam in uno pun&o C : fi cnim in alio pun- 
cto; oppofitae fedlioni A B non occurrent. pofitum au- 
tem eft A C , B C occurrcrc fe&ioni A B . quare fc- 
quitur , ui A C , B C fc&ioni C in uno punfto C oc- 
currant ; fe&ioni ver6 D nullo mpdo . crgo D erit fub 
angulo E C F : & proptcrca fc&ionibus A B , C mini- 
mc occurrct. 



THEOREMA XLIV. PROPOSITIQ XLI V. . 

SI hyperbole uni oppofitarum feclionum occurrat in tribus 
pun&iss quaeipfiopponitur,alteri oppolltarum prxterquam in 

uno punclo non occurret. 

•■ . ■ . - 

SINT oppofitae fcdlioncs A B C , D E F ; & hypcrbole 

A M B C occurrat A B Cfeftioni in tribus pundlis A,B,C : 

fit autem fe&ioni A M B C oppofita fettio D E K , & ipfi 

ABC oppofita D E F . Dico D E K non occurrere fcfho- 

ni D E F prastcrquam in uno punfto. Si cnim ficri potcft ; 

in pundtis D,E occurrat : & iuogantur A B , D E ; qu«e 

ycl aequidiftantes funt intcrfc, vc! non aequidiftantcs . 

Sint primum aequidiftanr.es : feccnturque AB , D E bifa- 
6 r efidi r ' am m P un ^' s > & iungatur G H . eft igitur G H 
huius . diametcr omnium fectionum : atque ad cam applicantur 

ordinatim A B, D E . ducatur a pun&oC linea C N O X 

sequidiflans A B:erit & ipfa ad diametrum ordinatim ap« 

phcata ; & feftionibus in alio atque alio puncto oc- // 

currct . Si enim in eodem puncto; non occurrercnt fe- Xo~ 

aiones fibi ipfis in tribus pun<£tis , fed in quatuor . ergo in fcftionc A M B 

crit CN ipfi N X aequalis.& in ALB 

fc&ione CN aequalis NO. quare 

O N eft aequalis N X : quod fieri 

non potcft. Sed non fintaequidiftan- 

tcs A B , D E ; producanturquc & 

conveniant in P ; & ducatur C O 

ipfi A P aequidiftans ; quae cum DP 

producta conveniat in R ; fcccntur 

autem A B , D E bifariam in pun- 

&is G,H & pcr G,H ducantur dia- 

metri G I S , HLMS; atque a 

punftis I,L,M linea; I Y T , M Y , ^fH^^ ■ N T 

5.fcc«adi LT fcftiones contingant. critigi- ^*-**' \ ^ \ 



huius. tur I T aequidiftans DP; &LT,<* ' C * 

nu'iusT" M Y «Quidiftantes ipfis A P , O R . Et quoniam ut quadratum M Y ad quadra- 

tum 
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tunvYl, itarcrtangulum APBad reAangulum DPB: crir ut qoadratum 
M Y ad quadratum Y 1, ita quadratura LTad quadratum T I . cadem rarione, 
utquadratum M Y ad quadratum Y I , ita erit reOangulum XRCadrertan- 
gulumDR E.fed ucquadratumLTadquadracumTI, ita O R C re&angn- 
lumadrcttangulura DRE. ergo reaanguJum ORC rctfangulo XRE eft 
«quale . quod ficn non poteft . 

• 

THEOREMAXLV. PROPOSITIO XLV. 

SI hyperbole unam oppofitarum fe&ionum contineat, alte- 
ram vero fecet in duobus punclisj quae ipfi opponitur fectio ,nulli 
oppofitarum occurret. 

SINT oppofita: fcftiones A B C , D ; & hyperbole ABD feftionem quidem 
ABCin punftis A,B fccct ; fc&ionem vcr6 D contingat in D : & fit hypcrboJae 
A B D oppofita fcftio C E . Dico C E nuJJi ipfarum 
A B C , D occurrcrc .Si enim ficri poteft ; occurrat 
ipfi A B C in C pu&o: iungaturque A B,& pcr D du- 
catur contingcns , qu«e cum linea A B convcniat in 
F. Punclum lgitur F crit intra afymptotos A B D fe- 
dionis . cft autcm ipfi oppofita fcclio C E . crgo quas 
apunttoCadFducitur,cadit intra angulum lincis 
BFD contcntum . rurfus quoniam hypcrbole eft^ 
ABC, cui occurrunt line* A B , C F i & A,B oc- A\ \ 
curfus occurfum C non contincnc: erit pun&um F / , \ " 
intra afymptotos fcdtionis A B C. opponitur au- 
tcm ipfi feftio D . qu«c igitur a Cad F du&a rue- 
rit, intra angulum AFC cadct: quod eft abfur- 
dum ; cadcbat cwm & intra angulum B B D . qua- 
rc C E nulli oppofitarum fedtionum A B C, D 
occurrct. 

FED. COMMANDlNVSi 

RVRSVS quoniam hyperbolc eft A B C , cuioccurrunt lin«cAB > CF;& A 
A,Boccurfus occurfumCnon continent : erit punttum F intra afymptotos fc- 
ttionis A B C . ] Hoc non ncceff*ri'o fc<stti videtur, nifilinc* C F fedioncj» A BCvel 
contingtt , vel in dnobm punttis fecet , eptod non ponitnr , */ etiam fnperikt diximttt 
in commentarijs in 4 1 . bnins . potc/l tamen fimtliter demonftrntio pcrficl hoc modo . 

Rurfus quoniara rcfta linea D F fcftioncm D contingit : n producatur; non 
occurrct oppofitae fc&ioni A B C. crgoa punttoCeiufdemfeaiomsdu&afinca 
ad F , cadet extra ipfam F D , hoc eft extra angulum BFD; quod eft abfurdura. 
cadcbat cnim intra. quarc C E nulli oppofitarum fcftidnum A B C, D occurret . 

THEOREMA XLVI. PROPOSITIO XLVI. 

SI hyperbole unam oppofitarum feclionum in uno punclo 
contingat ; & fecet in duobus punclis 5 quae ipfi opponitur fec^tio , 
alteri oppofitarum non occurret . 

SINT 
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SINT oppofita; fe&iones ABC, D:& hyper- 
bole AG C fcftioncm ABC contingat qui- 
dem in pun&o A; fecet vcro inB,C:& ipfi 
AGC oppofiu fit fe&io E . Dico £ feftioni D 
non occurrcre. Si enim ficri potcft ; occurrat in \jj ) 
D : iunftaque B C producatur ad F ; &apun- ^«^^/ 
&o A ducatur linea A F contingens . Simtlieec 
demonftrabitur punctum F efle intra angulum 
afymptotis contentum : & linea A F utrafque 
fcaiones contingct; & D F produfta fecabit fc- 
aioncs inter A B , videlicet in pun&is G,K:qu5 
ver6 proportioncm habst C F ad F B , habcat 
C L ad L B ; & iuntta A L producatur , quas 
. fe&iones in alio atque alio punfto fccabit. fecet 
in M,N . ergo qua: a pundo F ad M,N ducun- 
mi tur fc&iones contingcnt: & fimiliterijs, quse, 
& di&a funt,proptcr aJtcram quidemf&aioncm 
" ut X D ad D F , ita crit XGadGFj 
propter alteram vero ut X D ad D F , ita 
X K ad K F. quod fieri non poteft . non igi- 
tur fc&io altcri oppofitirum occurret. 

THEOREMA XLVIL PROPOSITIO LXVIL 

SI hyperbole,unam oppofitarum feclionum contingens,in a!io 
pun&o fecet > quaeipfiopponitur fec"tio,alteri oppofitarum non 
occurret prarterquam in uno punclo. 




SINT oppofitae fecliones A B C , E F G: & hypcrbole quaedam D A C cu_ 

gat A B C in A , & in C fccct ; opponaturquc ipfi D A C fc&io E F H . Dico eam 
alteri oppofitarum non 
occurrcrc praetcrquam 
in uno puntto . Si enim 
ficri potcft ; occurrat 
in duobus punftis E,F: 
iungaturque E F; & 
per A ducatur feftio- 
ncscontingcnsAK.vel 
ieiturAK,EFacqui- 
diftantes funt inter fc , 
vd non . Sint priraiim 
A aequidiftantes : & du- 
catur diameter bifaria 
fecans ipfam A F , qux 
pcr A tranfibit; atque 
crit diameter duarum 




coniugatarum . duca- 
tur euam pcr C linea CLDB aequidiftans ipfis A K , E F . fecabit igitur eas fc- 
aiones in alioatqucalio puntlo: & in altera quidem crit C L aequalis L D; in al- 
tcraycr6CL«qualisLB. quod fieri non potcft.Sed non fint aequidiftantes 

AK, 
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A K , E F ; & convcniant in K ; Jinea vcro C D,ipfi A K aequidirtans duAa.cor^ 
vcniat cum E F in N ; & diamcter A M.bifcriam dividcns E F , feaiones in pun- 
itis X,0 fccet; atquc ab X,0 ducantur X P,0 R feftiones contingcntes . erit igi- B 
tur ut quadratum A Pad quadratum P X , ita quadratum ARad quadratum C 
R O : & propterca ut rcclangulum DNC ad reftangulum ENF, ita rcclan- 
gulum BNC ad rcftangulum EN F. crgo rcdtangulum DNC rcOangulo D 
B N C cft aequalc . quod ficri non poteft . 

F E D. C O M M A N D I N V S. 

ETducatur diamctcr bifariam fccans ipfamEF, quac pcr A tranfibit . ] Si A 
enimfieri potefi ; diameter d medio linea E F duFia non tranfeat per «sf y fcd per aliud 
punftum : & ducatur linea d puntlo esf ad medium E F . erit C ea diameter ex 34. fe- 
cundi huius . quare dua diametri inter fe extra centru c&nvenient, tfuod efi ahfurdum . 

Erit igitur ut quadr.atum A P ad quadratum PX, ita quadratum A Rad B 
quadratum RO.)Oi fimiiitudinem triangulorum tsiP X ,ts4 \Q . 

Et propterca ut rc^angulum DNCad rc&angulum E N F, ita rcdlangulum C 
BNCadrcftangulumENF.)£^f»i'/»c.v ip.tertif huius , ut <juadratum A P ad 
tjuadratum T X , ita retlangulum 2) NC ad retlangulum E NF , & ita rctlangu- 
Um H NC ad idem E NF . 

Ergo reaangulum D N C rcftangulo BNCeft acquale .) Ex nona quinti Ele- £) 
mentorum . 

THEOREMA XLVIII. PROPOSITIO XLVIII. 

SI hyperbole unam oppofitarum feclionum in uno punclo 

contingat > qux lpfi opponitur fec"tio , alteri oppofitarum non oc- 

curret ad plura puncla , quam duo . 

-• /-^» 

SINT oppofita: feaioncs A B,D E G: & hypcrbolc A C fc£lionem A B in pun- 
ao A cotingat;fitque ipfi A C oppofita feaio DEF.Dico DEF non occurrcre ie«£ti : 
oni D E G ad plura punfta , quam 
duo. Si enim ncri potcft ; occurrat «• ^ g ^ 

ad punfta tria D,E,H : & ducatur V 1 r, 

rcfta Jinca A K , feftiones A B , 
A Ccontingens ; iunfta vcro D E 
producatur: & fint primum A K , 
DE intcr fc acquidi(lantes;fccetur- 
•que D E bifariam in L ; & iunga- 
tur A L . erit igicur A L diamctcr 
duarum coniugatarum , qu* fc- 
&ioncs intcr puntta D, E fccat in 
M,N; quoniam D L E in pun&o L 
bifariam fcfta eft . ducatur ab H 
linca HXCi F a:quidiftans DE . 
ergo in aitcia quidcm feftione-» 




. fecudi 
fiuius* 



crit H X aequaJis X F ; in altcra vcr6 H X sequalis X G : quare X F ipfi 
X G cft aqualis : quod fieri non potcft . Sed non fint A K , D E asquidiftantcs ; 
convcniantque in K;& rcliqua cadcm fiant: produaa ver6 A K occurrat ipfi F H 
in R . fimilitcr atquc in ijs , quas difta funt , dcmonftrabimus, ut reaangulum 

DKE 
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DKEadquadratum AK in feclioneFDE , ita cflc rcclanguluro FRHad 
quadracum R A: & in feclionc GDE,iia rcclangulum G R H ad quadratum 
R A . re&angulum igitur G R H aequalc eft redungulo F R H . quod ficri non 
poccft . crgo D E F ipfi D E G ad plura pun&a quam duo non occurrct . 

FED. COMMANDINVS. 

JNTELL/GtATVR bypcrbolc j(jua unam oppofitarum fetlionum contingit , vtl 
ad eajdcm pArtct concava habensjalioejuin bfc vcra non eJfent,quod ex 5 i.huius mani- 
fefio apparcrc potcjl . 

THEOREMA XLIX. PROPOSITIO XLIX. 

SI hyperbole contingat utranque oppofitarum fe£rionum j 
quaeipnopponitur feclio^nulli oppofitarunvoccurret. 

A SINT oppoficae fe&iones A,B : & hypcrbolc A B u- 

tranquc ipfarum in pundlis A,B contingat ; oppona- 

curqucci fedtio E . Dico E nulli fc&ionum A,B occur- 

rere . Si enim ficri potcft ; occurrat fcdtioni A in D : & 

a puncus A,Bducancurline<econtingenccs feftiones, 

quas quidem intra afymptotos fe&ioms A B cQvcnicnt. 
g convcniant in C : & iungatur C D . crgo C D eft in lo- 
q co intcnnedio inter A C , C B . fcd eft ctiam intcr B C, 

C F ; quod ficri nonpoteft . non igitur fedionibus A,B 

oppoutis occurret . 

E V T O C I V S. 

A DICO E nulli fcclionura A,B occurrcrc . ] Dutamur cnim a puntlis «A t Ti Ur.tA 
% ^.lec&ii (ontingentcs feiliones , qua convcniant intcr fe in punflo C , videiicet intra angulum 
huiu» • fe&ionem A B contincntcm . /taque conffat tineat *A C , B C ,fi producantur , *Jy»- 
tx dcmo- y tot is feliionit E non occurrcre , fed ipfas continerc , & multo magis centinere fetlio' 
^lccVdi »em E. Quoniam igitur A C fetlionem *A D contingit ,nan occurrct ipfi H Cj. fimiltter 
huius . oftcndcmus lincam B C fetlioni tA D non occurrere, ergo fellio E nulli ipfarkm A'D , 
M« B {/ l t ^i° nHm occurrct . 

F E D- C O M M A N D I N V S . 

B ERGO CDcftin loco intcrmedio intcr A C , C B.}I/*ccfid pun&o 2> fetlit- 

nis £ D ducia liaca ad C intra angulum ts4C E ' cgdet . 
Q Scd cft ctiam inter B C , C F . ) Quoniam enim linea B C fcttioncm "3 contingit ; 

produtla non occurret oppofita fcttioni A r D . cjiiare (i a punfto D eiufdcm fcttivtis li- 

nea ducatur ad C ; intra angulum BC F cadet : <juod efi abfardum. cadcbat cttim m- 

tra angulum tsi C B . 

THEOREMAL. PROPOSITIjO L. 

SI utraque oppolitarum fecuonum in uno punclo contingat , 
adeafdcm partes concava habens, inaliopunclo non occurret. 

f CON- 
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CONTINGANT cnim fcfc oppofita; fe&ionesinpunais A,D. Dicoeasin 
alio puncto fibi ipfis non occurrcre. Si cnim ficri poteft; occurrant in E. & quo-; 
niam hypcrholc unam oppofitarum feclionum in D con- 
tingens , fccat in E : feclio A B ipfi A C praeterquam in 
uno punfto non occurrct . ducantur a pun&is A,D linex 
AH,HD; quae fcftioncs contingant : iun&aque A D , 
per E ducatur E B C ipfi A D asquidiftans ; & per 
H ducatur fccunda diameter oppofitarum fe&ionum 
HLK, quae fccabit A D bifariam in K . ergo utraque 
EB, E C in punrto L bifariam fccabitur:& propterea 
B L aequalis erit L C ; quod ficri non poteft . non igitur 
in alio punfto fibi ipfis occurrcnt . 

THEOREMA L I. PROPOSITIO LI. 

SI hyperbole unam oppofitarum feclionum contingat iri 
duobus punclis , quae ipfi opponitur feclio, alteri oppofitarum 
non occurret. 

SINT oppofitae feftiones A D B , E : & hypcrbolc A C fe- 
llionem A D B in duobus pun&is A,B contingat : oppona- 
turque ipfi A C fcftio F . Dico F ipfi E non occurrere . 
Si enim fieri poteft ; cccurrat in E : & a punttis A , B 
ducantur contingentes fcttioncs A G , G B ; iungatur- 
quc A B & E G ; ac producatur . fccabic igitur fe- 
ftiones in alio atquc alio puncV> : & fit E G C D H. 
Itaque quoniamAG, GBfe&iones contingunt; & AB 
mngit tactus : erit in altcra quidem coniugatione , 



47* h»u& 



i9Uccud| 
huius. 



conn 



ut H E ad E G , ita H D ad D G ; in altcra vcro ut 
H E ad E G , ita H C ad C G; quod ficri non poteft. 
non igitur fcclio F ipfi E occurret. 



THEOREMA LII. PROPOSITIO LIL 

SI hyperbole unam oppofitarum feclio- 
num contingat , convexa habens e regiono 
{ita > quac ipii opponitur fe£ho , alteri oppo- 
fitarum non occurret . 

SINT oppofits fc&iones A,B:& hypcrbole quacdam 
A\V feftionem A in punclo A cdntingat; ipff autem 
A D opponatur F . Dico F fcclioni B non occurrere . 
Ducatur enira a punfto A linea A C feftiones con- 
tingcns. ergo A C proptcr ipfam A D fcftioni F non 
occurrct . & propter A non occurret fc&ioni B . qua- 
€C A C intcr B,F fcftiones cadat neccfic cft: &iccir- 
co B feftioni F non occurrcrc manifcft6 conftat . 





THEO- 



Digitized by Google 



APOLLONII PERGJBI 
THEOREMA LIII. PROPOSITIO LIII. 

s OPPOSITjE fecliones oppofitas nonfecantinpluribus pun- 

clis, quam quatuor . 

SINT oppofitae feaioncs AB,CD;&alis oppofitac ABCD ,EF: & fccct 
priiis AflCD fe&io utranquc ipfarutn A B , C D in quatuor pun&is A,B,C,D , 

^rJiuini, convexa habcns e rcgione fita, utinprima figura apparct. ergo quaj fc&ioni 
A BCD opponitur , hoc cfiEF nulli lpfarum A B , C Doccurrct. Scd ABC 
feltionem quidem A B fecet in punftis A,B ; ipfam veroC D in uno punfto C, ut 

ja.huius, infecundafigura. quareEFnon occurret fcdioni CD. fi autcm fc&ioni AB 
occurrit E Fi in uno tantiim puncto occurrit : nam fi in duobus punclis; fcftio 




4i.hniui A B C , quae ipfi opponitur , non occurret alteri C D , atqui in uno pun&o C oc- 
currere ponitur. Qu6d fi A B C feclionem A B E in duobus punftis A,B fccct, ut 
in tcrtia figura:occurret quidem E F fc&ioni A B E j feclioni vcro D non occur- 
3 j.huius. ret ; atque ipfi A B E occurrens non occurrct ad plura punela ,quam duo. Si vc- 
4 o,huius t r 6ABCDutranquc fccct in uno punfto , ut in quarta figura ; EFnulliipfa- 




rum in duobus pun&is occurrct . crgo propter ea , quas didla funtL, & ipforum 
convcrfc , fctfioncs ABCD, EF oppofit» fcftionibus B E , C F non occurrcnt 

ad plu- 
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ad plura puncta,quamquatuor. Atfife&ionesadeafdem partcs concava ha^ 
bcant ; atque aitcra alteram in quatuor punftis A,B,C,D fccet , ut in quinta fi- 
gura : fcttio £ F alteri non occurrct . rurfus enim erit A B oppofitis feclionibus 4*.huia». 
A B C D,E F occurrens ad plura punfta, quam quatuor. fed neque C D occurrct nJtmiuu 
ipfi EF.Si autem , ut in fcxta figura $ fcftio ABC altcri occurrat in tribus pun- 
Ais £ F alteri in uno tantiim punclo occurret . & codem modo in reliquis dice- ^+kuiu*. 
mus . Quoniam igitur iuxta omncs diftinctiones conftat illud , quod propofitum 
cil 4 oppo(itae feftioncs oppofitis ad plura punfta, quam quatuor, non occurrcnt • 

THEOREMA LIV. PROPOSITIO LIV. 

SI oppofitae fec"tiones oppofitas in uno punclo contingant» 
nonoccurrentfibiipfis ad alia punc"ta plura, quam duo. 

SINT oppofitse feOiones A B,C D ; & aliae BCD,EF: &BCD contingae 
A B in punfto B , convcxa babens e regione fita ; occurratque primum 3 C D fc- 
&io ipfi C D in duobus punftis C,D , ut in prima figura apparet . Quoniam igi- 
tur B C D in duobus punftis fecat , convexa habens e regione fita : fcftio E F ipfi t^huius • 
A B non occurrct . rurfus quoniam B C D contingit A B in B , convexa habens 
£ rcgionc fita : non occurrct E F fettioni C D . quare E F nulli fe&onum A B , J^huim" 
C D occlirrct . occurrunt igitur fibi ipfis ad duo tantiim punOa C,D. Scd B C fe- 




cct C D in uno pun&o C,ut in fecunda figura.ergo E F fcftioni quidem C D non i*h*lm; 
occurret ; ipfi vero A B occurret in uno puncto tantum : fi enim in duobus pun- 
ctis; non occurrctBC ipfiCD. atqui in uno punclo occurrere ponebatur. i9.huiusJ 
Quod fi B C non occurrat fe&ioni D , ut in tcrtia figura ; proptcr ea , quas dicla J*-huius» 
funt , £ F ipfi D non occurret : & non occurret ipfi A B ad plura puncta , quam ifJuiios; 
duo. Atver6fifettionesadeafdem partes concava habcant; deroonftrationcs 
eaedem accommodabuntur . quare iuxu omnes diftin&ioncs illud , quod propo- 
fitum cft , cx iam dcmonftratis manifeft6 conftarc potcft . 

THEOREMA LV. PROPOSITIO LV. 

Sl fe&iones oppofitae oppofitas contingant in duobus pun&is > 

maliopunclofibiipfisnon occurrent. 

Gg> SINT 
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SINT oppofita: fc&ioncs A B , C D : & al ias A C ,.E F ; & primum in punftts 
A,C fefe contingant , ut in prima figura . QuorJam igiturAC utranqucAB, 
49.huius. C D contingit in punclis A,C: fe&io E F nulii ipfarum occurrct . Contingant au- 
i t.huiu<. tcm ^ e > ut m fccunda figura . fimilitcr C D ipfi E F non occurrerc demonftra- 
bitur.Scd contingant ut in tertia figura ; feclio quidem C A fectioncm A B in A, 
A fc&io vcro D ipfam E F in F . Et quoniam C A contingit A B , convcxa habcns 




e rcgione fita,EF fcftioni AB non occurrct.rurfus quonia F D contingit B F: non 
occurrct C A ipfi D F . Deniquc fi C A contingat ABinA, & EF contingac 
E D in E , habentcs concava ad eafdem partes , ut in quarta figura ; in alio pun- 
^o.Kuius. fto fibi ipfis non occurrcnt : neque EF occurrctipli A B. iuxta omnes igitur 
diftindtioncs cx iam deraonftratis conftat illud , quod proponcbatur . 

FED. COMMANDINVS. 

A ET quoniam C A contingit A B , convexa habcns c rcgionc fita . ) V%dt »e hie 
Iochs corrupms fit , vel figura ipfa , nam cnm C A contingat A B , ? u* ipfi opp»m t *" r » 
vidclicct EF oppofita ftQioni FT> cx quinquagefima fecnnda huius occurrere non po*cft' 

QV ARTI LIBRI APOLLONII FINIS. 
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